SOLUCION
REPRESENTACION DE FUNCION RACIONAL f(x)=—=>

x’—4 x+3

2

Exercicio.-

Calcula dominio, cortes cos eixos ,simetrias ,asintotas ou ramas ,monotonia ,extremos

relativos ,curvatura, puntos de inflexion e representa a seguinte funcién:
2

X

X=—

i f( ) x’—4 x+3
SOLUCION:

I
W =

10.- DOMINIO: RR—-{1,3} porque x’—4x+3=0 cando |¥
X

20.- CORTES COS EIXOS:
0
CO EIXO X :x=O:>y=§:0

2
COFIXOY :y=0=—5—"——=0=x=0=x=0
X —4x+3

CORTES COS EIXOS: (0,0)

30,.- SIMETRIAS:
2 2

2
f(—x):( )2( 4)‘() ) 1= ;‘ 37& - ’; 3:f(x):>f(x)NONSIMETRICARESPECTOAOEIXOY
—Xx)—4(—x)+ X +4x+ X —4ax+

(—X)2 e 2

_X 7
—Xx)= = #—f(x)=——=f(x)NON SIMETRICA RESPECTO AO(0,0
fl=x) (—x/—4(—x)+3 x*+4x+3 f(x) x’—4x+3 f(x) (0,0)
40,- ASINTOTAS OU RAMAS:
ASINTOTA VERTICAL:
x° 1
x=1 i =lim —=— =+
porque Xl_l;l‘llf(x) lim —— —— = =¥
Xz XZ +L
lim f(x)=lim ———=1im =+
lim f(x)=lim ™I )
2 2 *
X X -
lim f(x)=lim ———=1im =—w
x-)1+f( ) x>1" X2_4X+3 x>1 (X_l)(X_B)
ASINTOTA VERTICAL:
x 9
x=3 porque limf(x)=lim ———=>=%w

x>3 x-3 x2—4x+3 0
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2 2 a
lim f(x)=lim —>——=1lim =

X
— o0
X3 >3 Xo—4X+3 13 (X_1)<X_3)
2 2 o
X X +
li =lim ——=1i =+
X =l e I 3]
ASINTOTA HORIZONTAL:
2 2
lim f(x)=lim ————=lim 2;=lim 1=1=y=1 AS{NTOTA HORIZONTAL
x>0 x>0 X —4 X+3 x>0 X X0
2 2
lim f(x)=lim —>— =1 lim f(x)=lim —>~—=1"
x-)—oof( ) X>—o© X2—4X+3 X->0 f( ) X0 X2—4 X+3
50.- MONOTONIA:
f(x _ x° :f,(X):2x(x2—4x+3)—x2(2x—4):2x3—8x2+6x—2x3+4x2: —4X°+6x
X’ —4 x+3 (x*—4x+3) (x*—4x+3) (x*—4x+3)
, —4X°+6x x=0
f (X)=0=>m=0:>—4xz+6x=0ﬁX<—4x+6):02 X:§:1,5

PUNTOS SINGULARES. POSIBLES EXTREMOS RELATIVOS.

Para facer os intervalos temos en conta os puntos singulares e os puntos que non
tefien imaxe (é dicir, os que non estan no dominio ).

INTERVALO f'(x) f(x)
(=,0) NEGATIVO f'(—1):_z‘)2_6 <0 DECRECE
(0,1) POSITIVO  '(0,5)= _<1)’2’3>0 CRECE
(1,15) POSITIVO  f'(1,1)=—282*0:0 4’?‘)‘2”6’6 >0 CRECE
(1,8;3) NEGATIVO  f'(2) :%):12 <0 DECRECE
(3,+) NEGATIVO f’(4):$<0 DECRECE

69.- EXTREMOS RELATIVOS:
En x=0 HAT MINIMO RELATIVO. (0, £(0))=(0: 0) MINIMO RELATIVO.

En x=1,5 HAT MAXIMO RELATIVO. (0, £(1,5))=(0; -3) MAXIMO RELATIVO.
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79.- CURVATURA:

' VN —4X°+6x
f<x)_x2—4x+3:>f (X)_(x2—4x+3)2
f,,(X):(—8x+6)(x2—4x+3)2—(—4x2+6x)2(x2—4x+3)(2x—4):
(x*—4x+3)"
(X —4x+3)[(-8x+6)(x*—4x+3)—(—4x*+6x)(4x—8)] _(—8x+6)(x’—4x+3)+(4x*—6x)(4x—8)
B (x*~4 x+3)* - (x*~4x+3)
_—8x7+32x°—24 x+6x’—24x+18+16 x’—32x’—24x*+48x _ 8x’—18x’+18
(x*—4x+3)? (X —4x+3)

8x°—18x°+18
= 2 3
(x*—4x+3)

f'(x)=0 =0=8x"—18x’+18=0=>x~—0,85 POSIBLE PUNTO DE INFLEXION

Para facer os intervalos temos en conta os puntos con derivada segunda cero e o0s
puntos que non tefien imaxe (€ dicir, os que non estan no dominio).

INTERVALO f'(x) f(x)
(—o0;-0,85) NEGATIVO f,.(_l):—(zla—i8;)138<0 CONCAVA
+4+
(—0,85;1) POSITIVO f"(O):%>O CONVEXA
(1,3) NEGATIVO f'(2)=84"72+18 g CONCAVA
(4—8+3)
(3,00) POSITIVO f,.(4):5(112—ii8;§>0 CONVEXA
—16+

80.- PUNTOS DE INFLEXION: ,
En  x~—0,85 HAI PUNTO DE INFLEXION.
APROXIMADAMENTE NO (0,85; f(0,85/|=(0,85; 0,1/ PUNTO INFLEXION.
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90.- REPRESENTACION GRAFICA:
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