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EXERCICIOS LIMITES E CONTINUIDADE

VISION INTUITIVA DA CONTINUIDADE. TIPOS DE DESCONTINUIDADE.-

1.- a)Caldas seguintes graficas corresponde a unha funcién continua?

b) Sinala, en cada unha das outras cinco, a razén da sta descontinuidade.
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2.- Comproba que as gréficas destas funcions corresponden & expresion analitica dada e di se
son continuas ou descontinuas en x = 1. :
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As funciéons definidas por expresiéns analiticas elementais (as que estudamos ata
agora: polinémicas, de proporcionalidade inversa, radicais, exponenciais, logaritmicas,
| trigonométricas,...) son continuas en todolos puntos nos que estan definidas, é dicir, en
tédolos puntos do seu dominio.
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3.- Determina os Puntos de descontinuidade, se os hai, das seguintes funcions:

a) V= 2y =8 SR

X“+x b) y o
#(0;’“7"“/&’” en I o/ T U €nl A@,;zs
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) y=#x+3 ) y=5x2—x2 Uitk xziZ
¥4%2x42-0=3 x;:‘%"?'l—— ¢1/? oA ed R-]0 S/( ﬁ Cor TiwA 9@/ n
} continta en IR (pr. Df)- R-bo,s gw (p4. mf/»l/?):
(p V1= R) 20 9 als Moy daao Vae ffZ
4.- Indica para que valores de R son continuas as seguintes funciéns: N 1
a) y=5-2 b) y={x—3 oy=x
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LiMmITE DUNHA FUNCION NUN PUNTO.-

S.- Sobre a grafica da funcién f (), indica:

a) xEﬂ_ﬂ"):hﬁo b) lim f(x)- -0
x»-3*
C)lj | ‘ A \\
oo ()= 2 G ol = o s
€) limf(x)=0  f)limf(x)=3
X2 x>2*
g) lim f(x)= +oo h) lim f(x)= 0
X =>+00 xX=>-2
6.- Estas son, respectivamente, as graficas € —4
das funciéns: '
1 :
fi(x)=—= Sl ' Wi
! (x+2)? y fax) x+2 A1 ‘
Cal é o limite de cada unha destas :
funcions cando X>—27 D P, (X)) = +69 Q{m fafz): 09
Y Y2528
Q.M Q,‘CK):-}M (o _Qe(:() -0
ol A

DEFINICION DE CONTINUIDADE DUNHA FUNCION f(x) NUN PUNTO x, .-

Unha funcién f (x) é continua nun punto x, cando se cumpre que :

lim f(x)':f(xo)

X¥X,

TIPOS DE DESCONTINUIDADES

Unha funcién ten unha DESCONTINUIDADE EVITABLE nun punto can-do existe o limite
no punto pero non esta definida nel, ou cando existe limite e esta definida no punto pero

ambolos dous valores non coinciden.

Unha funcién ten unha DESCONTINUIDADE NON EVITABLE: 4 o
-DE SALTO FINITO cando os limites laterais son finitos pero distintos (non ten limite no

punto) - 5
-DE SALTO INFINITO ( cando algiin ou os dous limites laterais é infinito.)
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3 lim f(x)=
7- Se TS flx)=5 » Podemos afirmar que fé continua en x = 27

Van. /élm a{z.’ma/o /?Zén ?dy CxisStcr (L) e

aA/&ma,(S 7{(2) = Zm {a) J g L'“"’/ %‘2)
X=2

fen L9608 0 5,

|

8.- Pédese calcular o Iihite dunha funcién nun punto no

que a funcién non estea definida?
ode sera funcién continua nes

€ punto?
L i e s ol
x_;o" )0()(!:4-00 ey ,&rm Q[/J-;'/[QJ
X800

(tea gque exshr fea) /
plica se son descontinuas nalgin dos seus puntos.
caso de que a tefia). A L
2x—1 se x<3 ' ey
5—x se x>3 ¥

9.- Representa as seguintes funciéns e ex
Indica o tipo de descontinuidade (no

- a)flx)=

Coe
ARy
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CALCULO Do LiMITE DUNHA FUNCION NUN PUNTO.-

10.- Sabendo que

'l_i’riawf(x) =+, ,I-iﬂg(x) =4\ ,,l.iﬂ,}'(ﬂ =- oo, 'l_i.rpwu(x) =0

Ca imi -
Icula o limite (sempre que poidas) cando xx das seguintes expresions:
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C)ilim == Sgded T8 s 20 o's
)""3x ST BT d)xl-l»l(}lszx i
®) lim {104 x—x = Vig2-6at -V - 2 f)limlog,x - lea, 4 = 2
g) limcosx = ceso = 4 h) lim e* = B

R X2

CALCULO DE LiMITES DE FUNCIONS DEFINIDAS A ANACOS.-

x2+1 sn. x<0 halla:
x+1 si x=0

a) lim f(x)= b) im f(x) = lean (x+4) =4

X9—=2 x=3 X053
= an sz-rl)-—.q-rl =35

AX—>-2
¢) lim f(x)

x20 : Hiks (ke
Jewe foo= b 670y = 4 -
S Y=o = 04.04 ea) i | N ; ~

14.- Dada la funcién f(x)=

18 AT A e o

'.contlnuas nos puntos que s
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si x<1

c) f(X):

en x=1

%% d QM (}(X) 2

X=4
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16.- Estuda a continuidade destas funciéns e represéntaas: e
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8 Lowm pcx)- Qw C1-x' 1-4
C) f( ) 1- X Si x<0 X—10" X0 5 1—")# am
i si x>0 L.w- pcu = p,w» 'ZL = ?, 1.-4'0/
X0

x3=2 x+k X#3

sexa continua en R.
7 x=3

17.- Calcula k para que y=[
f cony. e [R—408

V=3

42 bewe Plx]—' ﬁ(x) DAW\ (x3.2x+k]-'27—5+l< K24
= X"’)_? X"’g
ft2)= 3 i
7* T for= ktad= p3) = 7 |
0 TR e A e
S a2 s T A |

Pa}m ;Pw/vnrvw« eV y=3

%:val, X<0 x;f '
/ Ll0 Rk e » pacdboa  cheae % ’o
-3

LIMITE D0 COCIENTE DE DOUS POLINOMIOS P(X)/Q(X) .- Nlod) %

s CconTEeSs (4,0) ["‘:0)
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c) f(x)— x2-2 xX+1

= o= ghEiata

X’+2x—3
2
e X-oxsd  Siced
S LR AR ST )
Qhu [X"\’)l : X~

—_— - Xm
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X= -3 X+2x -3 7 q_'@«?, ;
A =—301

e L kg

B = t®
K= -3 (k1(x$3) 2— x

19.- Resolve os seguintes limites:

2 16
&M Xegwedn Geer i otdd
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a)/lim X1

x»1 X—1

-0 zwpert  b) lim x+1 « CU%NA. L o SIS
86 x4—1 X°+X GHIEEED OM'
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_ Ax 444 § ;
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X
(feiad

b)f(X)= > se x<2
X’+kx se x>2

48 JQ'M chﬂ,

A2
(; “bm (6-%)=5
T 10‘”-0;2"2( 7)
th+ er %:/; (3 )= HHIk
2
c)f(x)- se x#0

21.- Calcula a para que as seguintes fu’ncléns sexan continuas en x = 1:

x+1 si x<1 9’— ]QC'” At{=2 B

—» 4—ax® si 4-x>_1
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K344

2
b) lim X —3x+2

T | 0.4+ 1

Gem X% 3v%2
¥4 Xq'Qx-\-»f)‘ X—=4

A Ao 2
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23.- Existe algun valor de k para o cal a funcién f(x)=

Xustifica a tua resposta.

EX=1N" x-o/l x—1
2 -n(x 29‘
LWV‘ X el 9:’ ] 010"
N )/2—2 )(+4 g(' daﬁ U

(LM_ Cz—l')CxJU""‘"i X
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————— e Vi + \———7— — e (2T
Ve IF . e X947 O ) 7

x=l6}
Ux st x#0 o0 g contmua en x = Q !
k. Sisie =0 :
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26.- Calcula os seguintes limites e representa os resultados que obtefias:

e } ch)
a) lim 2;‘ = O g b) lim —X¥X" 1 ed)Pwe-i)’ S0
x50 X“+Xx 0 X-1X+2x+1 -1 2.0-0 1 {-2t1

bon B2 oy R ¢ ) ), &4
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o) lm3*= -0 _p dyim 268 L oGl gl
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COMPORTAMENTO DUNHA FUNCION CANDOIS ot o s £ .:*f—- '

27 D| o Iimlte cando x = +<odas seguintes funciéns dadas polas stas graficas:

Q:.m QLU(L—E}
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~1 , xX—1
= S =, =
)(x)==] N flx)=2= e
: 'Q‘(‘/L fO(l: Qﬂ’\ ‘—{@ : —“—‘n—:f—i——:O OAM ?(X) Q‘m X _00 _oo_ 55
X2 v Koeo X o0  po X—= oo X=iea,  ~D =54 3 =
3
0)5(% Q(x);Q’,«l’n —1 ;" :'—’-—:O Q(m pm:OLm X = (‘M);"Oo =C&)
X—>-00 X2 —po Ve ('0077 oo X0 XD ) il
29.- Calcula )l(lf‘l f(x) e representa as stas ramas:
—t 1 - {00
QA a) f{x}_ﬁ ; Xl b) flx) ¥ = 1000
X) =\ it e A0, &t W
o2 —x y =100 X— & Xiijinei 14 = = 4
b L.Ltg :
A x)tOM/'f‘"_ 0 QUVI ) = Ui gl 10
196 R QX Q).m X . ~oaf

X9-o9 XTF o 2X YRR VS ‘
X=1000
=
sl l
c)f(x;—7 (x)=3x-5

Q‘M fx) = Qm BX) =200 =

o (—ev
Uonn Lede bl 1 30 2 e
o Xo—a
7
30.- Calcula ’1(12 f(x) e represénta as suas ramas:
X ’4
x3—1 ( x’—3
a) flx|= ’)”\ b) flx|="—
2
2
er\ ?00 D(W\ ——:__-—_,oo ) AR "63:0(,\,, }T—;
XDeo A3a0 O ) s X I A e X— 2
VT Qm L oP22 000 ;3 b
C)f\X)— d)f(x]— :'
=3 3 Q |
Y (PM:M e X X= b Quw &HJ’ A ,—-———X .,-_{
X2 ) X929 ¥ co _ )
M pC\O: ON/VI _X__-OMA W= o0 fu\/t QCXI o O;M :-’-%—:—df\
X 09 FEWER SR T X3 =0 x2-e0 X

31.- Determina lim f(x)e representa a rama correspondente: f(x)=-2x%+7x"-3

Xd>—o0 3 .t e

P,Cx)._ Qu/\A [~ 21 +FX -—3_.) %-AM ?K Eizieea ) = &

—9—C0
X— 0 M3 —co X p : LR
- T = o :
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32.- Determina lim f(x)e traza as ramas correspondentes:

X=>—o0

a)f (x)= “3 /,—]-—)) L b) f(x)=

X +3
','U()‘ D*ﬁ’l ' - Qwu -'-/-O '/uk Q[()-: O/\-Vm ”Xz
¥=060 X

= Qiuu (A )=-
X—) oo X3ea X— co A e X A= co
b foocln £ lan 2o § e oaclm =22l 0=eo
X2 -po X o X X2 -co % A —co X—= - a0 x—a*r@
33.- Calcula os limites cando ~ "~ e cando X~ ° das seguintes funcions: L \
i=) 4
ay. f ()= e oA b fAlel=075¢ p < BASES
o | e ¥ ORS 0} ) A o 2a2 4 +
,O,L‘m ¢ = =09 LA (0T5J .:(0 ?5] =0
MEST e X 4
x4 %) ¥ R
QiM 2 =19 :{7:6 QW’V\. (O?S) - d:lrs) p Z 4
X—y —00 2 N (0:! ) "j ]
1
c) flx!=1+¢ % d) f(X':?
c +
] Owu A i A L. 4 =0
l,.M e | = l+e —ltx=c9 e e O
(o =)
™ -0 O; L S - € —toeo
L’ 3 ) ={+€ —i+0=4 L A e
X—a 00
34.- Calcula os seguintes limites e representa as ramas que obtefias
L)
“a) lim : S oW —%—— b) lim 3ix :QM —Zx QQM X e
x->+oo(x—1] WAl X 2x+4 XF+o X Py B e
: ShFET EoES 2
o a~ﬂ/l x?, = OOZ oo 'd-
A— +oo ,
‘{‘J Y=o Q L
. _1 ] s .M 4 e 4 _A_ 0 @v-
c) lim d) lim = e S =
)X”+°°X =1 x3+00(2—x] X—e0 —X *DC% —ta
- : 3
Q‘ =1 -4 e o) _O \ A ) 40
= MA 7'4: P Tt - 3—0 =
= = 4 =R -
Y—s2Q X G \ | }“),(Q—Iéj’)’b ’(ﬂ‘iﬂa’ 0
> = FE e '-(w Py 1) (2K )= £ ﬁx\ 2 —x 9x+ux - X ),5)(_\1}%5
‘ = B & 0
e) Xl-l;rflw x+2 f) X400 1= X Gft?ll 0R
:MM &—-, i i aQ.LM _;(_ & OLVV\ Y = e
N—> €9 % 3 *—) 0
—— — 33—2 ‘
\ |
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e
lim h O 4 b
Pailom )x%ws = a““ S
23X _ lan —3x gt _
Ay e0 At D XDoe X A SEA AN Ka 0 X ‘ {bo0
R Yoo 3-2000 _ _{39%
X I J= ’lmlﬁ—.zwo wfls M
Ftx)| 2-3000 _ — 2998 v_ 9959
JIOT0 SN ETDIDi
35.- Nunha empresa fanse montaxes en cadea. O numero de montaxes realizadas por un
traballador sen experiencia depende dios dI?S de adestramento segundo a funcién i
_ 30t o 4 (@) B0 pows COFET
M(tl—— ten dias 1 Ht)= 30 - 120 (20 p
( ) 30t4p 0 A e efwaﬂ?b)

a) Cantas montaxes realiza o pri_—T_‘llleﬁ"ocﬁaE Eo décimo? R
! 4 —_— 3 (

HN): =04 = 30 =0 Mow/ﬂb@

I J lory :q
18 dea, frou mack m}zwjf
_b) Representa a funC|on se sabes que o periodo de adestramento é dun{mes 24 monlake
rct)
L 20\ 45
40 2;’}_,2?530 %/;17'
A1) 22

Slaeés 7
C) Que ocorreria co numero de montaxes se o adestramento fose moito mais longo?

&24,1 ﬂ(i’ ()wv\ 30* it OAM _B_iit,_ 20

_6_106 _} ’t+LI +c9

36.- Os gastos mensuais en euros que unha familia ten en alimentacion vefien dados pola
funcién:

0.4x+k se () <x <1000
fix)

2000.x onde x son os ingresos da familic en curos

l se x> 1000
L x4 30010)

a) Calcula o valor de k para que os gEastos sexan cé‘ontlr}uos, é dici ir, non ggxadsalt%_gp non 20 au.uéz./

x=1000. e Cogden) 0 (0% G e fuoool= 0% :wor.‘:“l‘”*l’

12 fin ﬁ[x )= bonn  Colynrk )= yoot k o P eon e
X~ 1600 A= 1600 e 2000, éh{ ff’o * mt- e N= looo
b I'(7'o‘~""‘ ¥ i N 00 = [K=100)\
et o anves L G = “00“"‘ e [k=1og

b) Cara que valor se estabilizan os gastos de alimentacion das familias coa renta mais alta?
) dopo X ) 2edEN vy amoo
bion {Z[X e A+3000 X
X =209 L— eo

' €
G B 0 44
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