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37.- Para locali i :
ocalizar unha emisora clandestina, dous receptores, A e B, que distan entre eles 10 km

orientan as suas antenas
cara ao punto onde esta a emisora. Estas direcciéns forman con AB angulos

de 40° e 65°. A i i
- que distancia de A e B se encontra a emisora?
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38.- Nu: adestramento de fuatbol col6case o balén nun punto situado a 5 m e 8 m de cada un dos
postes da porteria, cuxo ancho é de 7 m. Baixo que & 3
punto? que angulo calculas que se ve a porteria desde ese
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39.- Pous barcos parten dun porto con rumbos distintos que forman un angul
sae as 10 h da mafa cunha velocidade de 17 nés, e o segundo sae as 11 h
tdae 36;\65. Se o alcance dos seus equipos de radio é de 150 km, poderan [
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FORMULAS TRIGONOMETRICAS.
40.- Calcula o coseno € atanxente da suma.
Solucioén.-

Como  sen(a+B)=sen acos B+cos asen B

dngulos complementarios
cos(q+pg) Mouiescom! sen(90—(a+pB))=sen((90—a )+(-g))=

.=Ssen (90 =64 ) COS(_ ﬁ )+C05 (90 —a ) sen (_ ﬂ ) ‘i"guloscongemenmn'os CoSEns ﬁ— senooon ﬁ

senacos B cos asen f3
tan(a+ﬂ)= sen(a+,3) . sen acosﬁ+ cosa senﬁ dividiendopgrcos acosf  COS acosﬂT Cos acosﬂ tan a+ tanﬂ

C + - =
os(a+B) cosacosB—senasen B cos acosff senasenff 1—tanatanf
cos acosf3  cos acosf

41.- Determina as razéns trigonométricas do angulo de 75° se sabes que 75° = 30° + 45°.
35°= 30 +u45’ ‘

!?50] = (en (;0.*1(50]: Sfewn 3()0-505‘ uj'. +[05‘30.-}'€M Z’So: ei_,

g izt

e 2% 4 J

fau(75) = ou UOTUS ] = i) | Eam
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(@Gt )Y ey

alcula o seno, coseno e a tanxente da diferenza. &

“,s,en('a+(—/3)) senodelasuma o1 o cos (— B)+cos a sen(—B) =sen a cos()+cos a-(—sen(B))=

cosa sen(f3)

+(—p)) cosdelasuma s ¢r cos (— B)—sena sen(—fB)=cos a cos(B)—sena-(—sen(pB))=
sen(5)

senacosf cos asenf
cos acosf €os acosf _ tan a—tanf
cos acosf . senasenff  1+tanatanf
cos acosf cos acosf3

0s ff—COs asen 3 dwidiendo porcos acosf




MATEMATICAS |

43.- Calcula as razéns trigonométricas do angulo dobre.
Solucién.-

sen(2a)=sen(a+a) =™ sena cos (a )+cos a sen(a )=2 sena cos a

cos(2a)=cos(a+a)=cos(a+(—B)) "L cosa cos(a)—sen a sen(a)=cos’ a —sen’ o

' d tan o +tan 2tan o
tan(2a)=tan(a+a) S 1—tanotan o = 2
1—tan“o

DR e~ e axTe _cos(a+b)+cos(a—b) 1
5 e eldade: sen(a+b)+sen(a b) tana

g .
el o searts] Hasa cosb rsewates
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cosc = A C’?' J'
Sen too &
e

'n‘ia 1—cos &
2a 1+cosa . SACA 12

) 9/59/4 (4 -cosa)
& }159{40 (4 +co53 )
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cos(a—p) _ 1+tan a-tanf puast’
COS( a+ﬂ) % 1—tan o tanﬂ DiJ]ﬂo eﬂ'f 7o 7
Cos (d-3) P cosa A + sud I . = g
= . T
cos (d+ é) w_va-w}/}—-faud seulﬂ c;;,angﬂ/b rﬁaﬂp{
Lr'l*wd~l‘a»“~/@4 c‘gc[
4 - Homma -l—aw/b

e calcula o seu valor para o =—%
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bacon T = i =il Faua
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d drante onde se atopa o angulo -%
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Despexando: cos a=

1+cos(2
i\/—(i) Ou o que é o mesmo,

2

+
cos%:i‘/ L) cozs(a) Escollemos o signo + ou o - dependendo do cadrante onde se atopa o dngulo -%

= _ | 1—cos(e)
tan(%’—cos(%) _+J 1+c:s(a) $ 11+§::(a)
i 2

49.- Indica as razéns trigonométricas do angulo de 15° de dous xeitos, considerando:
a) 15° =45° - 30°

S 48" = Sew (US'-30) = Sew 4 5005 30"~ cos 4$-sewsb ~ "= .2 -T2 iz‘::w

Rpredih ,,.sfus 90| = cos yS Cos 30 + Seu S Swe30= [‘;Z;iw‘-?— 4—%’:—].}— _C_:_'ﬁ
ﬁ;-;_t’i‘_ Yo -V= Rila_wm ) ez sz ) _ _ 642 A0z
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51.- Demostra que:

2sena— sen(2a
2$ena+sen 2a ( )

_Sa()
A §evy Ll =
e besdeod ol 5 M
s P tia e —— — s oS
Jsud ~Souldd ) _ T )gw/ozuw

md+&u{iol)
2 2 Tl
cosd e 3 = (la“% 2 er‘@
- T
58 cq. o,

0. € Xx&r#o”
qo‘.ﬁ%u?S‘

.g:_ no 2%0cuad.
+os [éi) e>

t-1). \| 4recosX +-cos:( o |
P
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53.- Demostra as igualdades :

a) senA+sen B=2sen A;B Cos A;B b) senA—senB=2 cos A;B sen A;B
b —B
¢) cos A+cos B=2 cos A;B Cos A2 e - d) cos A—cos B=—2sen A;B sen 2 >
Solucién:
SeA=a+,3eB=a_,3
Enton, a:ﬂ =A_;§_

Como, E,: sen(a+p)=sena cos f+coscsenf3
E,: sen(a—)=sena cos 3 —cosasen f3

Sumando E,+E, ssen(a+f )+sen(a—B)=2sen a cos

AFxBos S A=B
cos

Facendo o cambio : senA+sen B=2sen 5 >

bio : senA—senB=2 cos A;B sen A2—B

)=cosa cos B —sena sen 3
os ax cos(3)+sencsen B
- cos(a+p)+cos(a—B)=2cosa cos B

s A+ cos B=2 cos A;B cos A;B
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54.- Escribe, en radians, a expresi ifican:
8 RG0S ST =000 6T K~ irr_ M
490-—(0 =420° e— IR roAp—en-CD & )
- (”Zﬂl}&‘t) :9 FLoNE= 2 Fe KT Le7&‘]
b) senx=cosx s s 2_4_ — 4=y Haux=4

/
£ _ 2k T

. 'H’ oJ { Vot gy o | L
4150
@ (35 epuad )
ton®
) sen2x=1 = Sew x = £d
Hel\\ t)‘

= ; o

(

SR
%
~©
x
<}

—_

s < "4"70+360
wh-‘. — . g
o= LP’r360k = 30, opr

o= 0 —> CosxX= 15 ya=p'Ft360" k= 2kT KEZ

[X= k7 Kk e7z |
_& e A S, i e P S
'.-'f"t i =00 =) IUS b‘u——'—- -"‘! \—4\—/
B s L s = s akT
b yp = 900+ 360k :_%V_J,.zw KEZ.

AL

R D) )= 00t 430’ = THAKT

4 i e,
’iﬁ‘fj’enﬁ‘-‘-i—ﬁfwz—,_ o )-

S shase b T
2195 +360 k —= 3% 4 oerr

4—-0«—9 6ok = 2kl

' ,a,—nso +360°K= T+ 2KT

o v = 135°+ 36’k = TL r2xT
“ T 4-2KTT

LN . o
= 35 ¥360° e
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son ¥= 4 -tas X
d) 2senx+3cosx=3 _b—_-J 2-(4-CoS A)rBcoSK=D = 0-2C05 X 435K =3 =)

—Vo5¥+3coX -4 =0 — I —3eos X+ =0 — stiatvizo =

Bk ITQ\ Ui e P t=cos X
g o <‘ 4 M‘}f" ouichis t=1 =cos X (= 0360k =i
= -L = Xk = 60%-3@&! - l+2lal'

A_; =0 ¥ 768 K —SI.JQ(W
Solucions: a) 60°,180° e 300°; b) -45°, 45°, 135°, 225° e 315°; c) 0°, 45°, 180° e 225°; d) -60°, 0"W

600
e 300° .
/SQUX
m\“";#

56.- Resolve: (o e

1 \,J a) 4 cos2 x+3 cosx=1 _") 4(w5x feux)+3co5x =4 = o5 X z/feu Zx+43C0
=

i h"”lws /t (A-ces’x I+ cosx =4 = £w5x+3w5x o= E

4i=5 =casx lj Y =5 49 4"+ 360 K
S

Xy — 308" yo' 56" HI60K
ke#

=

él =(o8¥X =4 =p )(3 ={Y0° + 360’ K

. :
= fﬁ“_"_ 42¢05 X =0 I-tawx #0 (savcss wew yALiors)

A-tadx iy

(7 "‘aux)_o_JQ{’au/(+cco$)( — o X
SeuX m&zw e CBX — AfeiX =0 =D
SeuX  _oL  weuk+l seit

‘”—-_uao.’x =0 = -4 Sou X +asenx 3 =0 __)

=4 = seuX X1=90"+ 360 K e cosx=0 =) Yu= 210 P@“:Y

C\'gl‘/
Xo= AC+d60k | o %A
B Lan ~.)C3—_-.336k360°K ——
.".’v(_-:h'] T k _ ——
e ““4— S - s x = -‘5( J1+cesx ) (4+az;)<)

Q) L 5

J ) =| X =0+ 360°K  yeg o
< ~1J0°+360° K
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Solucions: a) -51° 19’ 4!0, 51° 19’ 4"e 180° ; b) _300' 900’ 2100' 270° e 3300; C, 90° e 180° : d) 30°
150°, 210° e 330° ’

S57.- Resolve as seguintes ecuacions: . Cos?X = 4-seuU R -

1 2 2
= 2-A1SCuX_SumX+ 4 =0 = —33037(+3 =0 = 235U X=3 D
2
= deux=4 —  seux =+A
/ e 0500k RGZ
\a Yz:- 4700 "’3600k

Tme/l” Se [Dod,Cu expresav Yodns e saéuccorﬂg con© .-

= 9‘0°+16’0./< — :[2[-‘_ KT wé)

/ Seux =0 ———)X4':O°+3€o°l(
L‘ X2= 480+ 360 K
\ ] 0 soux=4 = Xz=10 + 260 L

s kez
1 Iaoo’an ex/mesa Va J—oo’as os soéuu'a/A N conmiO

| X4 ) =0

' 70° + 360°K KETH
=iz F X3= 307360 &
Xy= 330" +360° K

—

s

e ———y

B V== 23dux 2=
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0 2cos?xssenx=1 — ?,M'Senzx )FSeuX =4 = -2 senlx+5wx +1{ =p

1 =3¢uK A
= 28wk —SeniX-4 —p — Q’I“—lt'-_{_—:_o »‘l"l
@ \5#7-‘"’
ftsew(:l = X- 90 +360 £ 2
; -_4 — o0’ 360Kk
_ 6:59.»‘)(_..2 X, =240+ 3 e
=330 +340 K
O;gnce X3 o2 36‘
. no .}'C" Cub >
- d)3tan2x— V3tanx= 03 3{;(1,%)( ({'avw( T“):o
3 Py 2
KeZ

)(3‘:_36% 360° L,
)(q = 9.&00'* 366 A

S

n produto sen3x —senx e resolve despois a ecuacién sen3x —senx =0.

e k- con b - ecos{ﬂfﬂ) m»["“@}

Sen DK |-smx = ¢ w3 (,Q%L) ;.w a_,—)
3N —Seu X = 2 cos(ax s'eu(x}

geu( ( ) ax qo+360/L —QS"H&’OK
Seu X =0 - £RC2X) =0 <Lx— S+ 360" k )Cq,.lasa—flbok

s =0 x,-cussdc
; 2 = 804,360 K KGZ
'-sproduto cos3 x+cosx e resolve dedpo i6 x+cosx =0.

‘ 96 2 coS [__t—} cos(_&/

=q)’+ 360 c
Yz, 270°4360° & ke Z
Y3 = 4S 0 L IR0k
Xy = 135°+180° K

cCoS X =0

3 pp0(2¢ 1= 0

< PAXlNAZS 0529
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deulax) = 2. Seuk cod IS ﬂﬂ

L AL

b) sen2x—2cos2x=0 —) 156K we X -9 w;x =0 =

m ﬁz cos X (SC%X ~cosk ) = e (oS X =0 <f xl: QOOHM,K\W
y N Xz = 370"4'3[00/(
| —y$+36S
S Sy < 2055360k
4 i 4
1 J%,jeux oS x=1-s0u X

. coad) © )
-: q
=0 _‘f—:a (Covzy-mm x)-BJeux FAE= 00 ==
—_

1‘ -seu,x

U -Z‘f 31-9=0 <t—z =02
6[ 2 =seu) Vow
Faf?l/@
ké’g AfdéllX&/j

%= 30+ 360° K
. .. 'r st{go‘b +3mo 1%

.::.'W{C:S’@VLZ =) ‘ﬁll-().’::z/ =)

1Lan@ no AZ e 32

e (%

& muol + R S5eud co S

_/4400301 waszd;»f ros A
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b) Calcula sen utilizar a calculadora: 2sen 5T"+2 Y 6cos HT" 4 sen 23—" —2cos 4T+ sen 3T

Jm2-25’+ OV . cas 330 — 4. }eul20 -4 C@3400+5M700 -
S 2.(-5e04S") + QUG . caSB30° - 4. 5OUB0° -y (—cos60 ) +5euLTO° =

= N ED =
“?‘(-%}*‘?"ET‘“’%—+2-%—“ &

SRR — 2 -3(Z2 —2V3+0 T2Vz ~2U3

v 3
62.- Sabendo que SeNa=c e a € un angulo do primeiro cuadrante, e que B=180°+a, utiliza as

f6rmulas trigonométricas para calcular expresando o resultado con fracciéns ou radicais:
a) Coseno e tanxente de a s
' =1 = os'e= A—Smxﬁwsaé"/‘a'/ = os'o= 1= 33

*6—- = oo = +f/ ..+_4L_

7 dn’u JQ-LoAO 9 3
cosed 5

—

tanxente de B | »

)= Iwa/D:ws o +co57<;’0 Seua, = 0 tos k-dseur = E [6

_ : 2o
1—cosls’o coSa_. — seu'l/B soud alfojjsa( ~0 seu 2l — cos/s
. = tau( dgova) = 2L - i

C(Q.S/b ’U/ S :9

“ L
| -
v'l:? 4r( 4—

lmaﬁ—, A =-3

eiras opostas dun rio. O observador mide o éngulo que

M,zqﬂ;

v

by h=xoiw3s -
N sy e
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64.-Unha antena reprodutora de sinais de radio € observada desde dous puntos do chan separados
entre eles 150 metros. Os angulos que forman as visuais 4 :
parte superior d -
son 75° e 55°. Calcula: P a antena coa horizontal
a) As distancias de cada punto de observacion a parte superior da antena
b) A altura da ar}tena '

A‘: 190"~ [#5 +55) = {50 - 136 = s0°

450 e e o
25 T g 350 MSOQ#:/gq/w m

— = — —> | - 4s0-ceuSs” — o’ 400 m
jeu S© fou S5 FUSE

b S L: 4gq/|u.seus.§°== 1 ?H/q,?)':p

' 182 =

7B
e I

C S

=544

R B: o' 2 Gl

g5t 5 ‘ -|8D o(quogj
E: Z 180~ s2

\\ {ng

s 4,5cm
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©
. yls. o128 _ 9/32

—

Hu28° Son 24

oS
>

%
Poo Th. coseno ou DcA

5—-A2= 921—9/‘?22 -2 Z"A’/?Z.,lejé",: 6yt 7[’03YL/ ._'.)2/15‘ 99 ¥
B-Aq’: ',(5}(44?9‘? T DA = JZ!QL’
P(r{n/te/'ﬂ? = p?* C-E f’é-z-)— fs__ = g_rs/,{q_} A/S-f' 44,13L‘

Vorimetr

madr. /a/wldfﬂ — 3003 M

guintes ecuaaéns trigonométricas

RS — cos(2 ¥) :CD_cx,QwX
ymx-l—wsx . Hod
PP e 2, _ ([-cos X) B AL asE =D

n,§

BV ) CaSX —> 2cof X —HCSX —2 =0 =—>

) s A Ei — oS X
'5-—.;.-0 = 'ﬁ'q Q.f,’—-l—;O -<"4

=|1+72 = cos X |
: 8 /W;”T—T@“‘ !
b X =arcoos (4-\/773’4“{ 284" 260K

—ous 31 44 ! 4600k ke#

W—xd 245 347 ya®
Bl o dade = 550 adluat

. "" ol (x_) 5 u—czsx

| =5 seux (decosx)-geuXx=1

coSX
_ GOSN =

v — o X= () §3

f"'7$°+ 360K & e

225" -{—36' o'l




