EXEMPLO
REPRESENTACION DE FUNCIONS RACIONAIS I

Exercicio n°1. -
Calcula dominio, cortes cos eixos ,simetrias ,asintotas ou ramas ,monotonia ,extremos relativos ,curvatura,
puntos de inflexion e representa a seguinte funcion:

_x2+3x

f(x)— x+1

SOLUCION:
1°- DOMINIO: R—{~1}
2°.- CORTES:

x:O:>y:(1):O

x=0
x+3=0=>x=-3

x°+3x
x+1

y=0= =0:x2+3x=03x(x+3)=03{

CORTES : (0,0) ;(~3,0)

3°.- SIMETRIAS:

oL 2o

2
X" —3x

# f(x) = f(x) NON simétrica respecto ao eixo Y

f(—x) # —f(x) = f(x) NON simeétrica respecto ao (0,0)

—x+1

4°_ ASINTOTAS OU RAMAS:

ASINTOTAS VERTICAIS :

2 _ r
X X 2 s x=—1 ASINTOTA VERTICAL

lim/ (*)=1im

x——1 x——1 x+1 0
li x* +3x T e
A T
li x* +3x T
A e T
ASINTOTAS HORIZONTAIS
2 2
lm/ (*)=lim-— ix ~lim— = lim* = » = NON HAI ASINTOTAS HORIZONTAIS
x—® X—m X+ x—®0 x—0
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ASINTOTAS OBLICUAS :

x* +3x _
( ) +1 . x*+3x . x4 3x x*
———=lim x=lim| o [Flimp=1=m=0
=lim x+1 X+ X
(Hai A.0.e a stia pendeme él)
x*+3x ' x> +3x—x'—x 2x
n=\4 x)—m-x)=|4 —1-x =]
lim(/(x)=m-x) 1}59[ o Y lim| T Flim
ASINTOTA OBBLICUA:y=x+2
Para saber situar a curva respecto da asintota:
x* +3x X +H3x—x" - 2x—x-2 —2
x)—AO.= —(x+2)= =
f( ) ( ) x+1 x+1
— = — < A.0.(Cando x — o0, a funcion por debaixo da A.0.
1II1 21 0 A.0.(Cand, n por deb da 4.0
xsm X+
~Z =0"= f(x)> AO.(Can o x — —o0, a funcion por arriba da A4.0.
1m 21 0 O. (Cand. y ba da A.O

5°.- MONOTONIA:

x* +3x , (2x+3)(x+l)—(x2+3x)-l 2x% +2x+3x+3-x"-3x x*+2x+3
f(x): :>f(x)= 2 - 2 = 2
x+1 (x+1) (x+1) (x+1)
2
f'(.r)ZOj%:(}:) x* +2x +3 =0 A4 ecuacioén non ten solucion real. x* + 2x+3# 0 VxR
x+

NON HAI PUNTOS SINGULARES (NON HAI MAXIMOS NIN MINIMOS RELATIVOS)

Para facer os intervalos temos en conta os puntos singulares (neste caso, non hai) e os puntos que non tefien
imaxe (& dicir, os que nhon estdn no dominio, neste caso, x=-1).

INTERVALO | f(x) 7(x)

(—o0,—1) >0 (pg f1(-2)= % > 0) S (x) crece en (—o0,~1)

f(x) crece en (—1,0)

(=1.) >0 (pg £1(0)=3>0)

6°.- EXTREMOS RELATIVOS:
NON HAI MAXIMOS NIN MINIMOS RELATIVOS .

7°.- CURVATURA:
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_x2+3x _x2+2x+3

(x+l)2

o (er2)(x1) (22 43) 20 (x4 1)1 (x+1) | (2 42) (x4 1) =2-(x7 +2x+3) |
f'(x)— 212 - 4 -
((x+l) ) (x+l)

_2x2+2x+2x+2—2x2—4x—6_ —4

/(%) = f1(x)

x+1

(x + 1)3 (x + l)3
“(x)=0= — =0 A ecuacién non ten solucion real. ———— # 0 Vx € R
A% ( : ) ( : )
x+1 x+1

( NON HAI PUNTOS DE INFLEXION)

Para facer os intervalos temos en conta os puntos con derivada segunda cero (neste caso, non hai) e os puntos
que non tefien imaxe (¢ dicir, os que non estdn no dominio, neste caso, x=-1).

INTERVALO (%) 7(x)

(—oo,—l) >0 (pq f"(—2) _ ( 2—41)3 :—_411 —4>0) f(x) convexa en (—oo,—l)
— + —_

(—1,) <0 (pq f7(0)= (0—41)3 —_4<0) 1 (x) concava en (—1,»)
J’_

8°.- PUNTOS DE INFLEXION:
NON HAI PUNTOS DE INFLEXION

9° - REPRESENTACION GRAFICA:

|ec

10

DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS IES VAL DO TEA




