SOLUCION
1° TAREFA DE REPRESENTACION DE FUNCION RACIONAL

Exercicio n°1. -
Calcula dominio, cortes cos eixos ,simetrias ,asintotas ou ramas ,monotonia ,extremos relativos ,curvatura,
puntos de inflexion e representa a seguinte funcion:

2
x +3x+11
X)=———
f( ) x+1
SOLUCION:
1°- DOMINIO: R—{~1}
2°.- CORTES:
0
x=0:>y=T:11
xT+3x+11 , .y _ _
y=0= 7120:> x“+3x+11=0NON TEN SOLUCION REAL (non corta ao eixo X)
X+

CORTES : (0,11)

3°.- SIMETRIAS:
£(o0) = (—x) +3(-x)+11 _x =3x+11

—x+1 —x+1
_x’=3x+11

% f(x) = f(x) NON simétrica respecto ao eixo Y

f(—.x) # —f(x) = f(x) NON simétrica respecto ao (0,0)

—x+1

4°_ ASINTOTAS OU RAMAS:

ASINTOTAS VERTICAIS -

2
lim/ (x) = ﬁmL’C;“ _ % — 400 = x = —1 ASINTOTA VERTICAL
x—=—1 x——1 X+

x2+3x_+

i 1- X+ 1 -

ASINTOTAS HORIZONTALIS :

2 2
lim/ () = im e im ™ = iy = = NON HAT ASINTOTAS HORIZONTAIS

X—o X— X + ]- X—0 X X—»00

DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS IES VAL DO TEA



ASINTOTAS OBLICUAS :

x*+3x+11 _

f(x) x+1 x*+3x+11 . x*+3x+11 . X

o im— - T x= X o limS=l=m=0
hm™ = =lm—""—=lm{ — 7~ ]=lim| == |=lim 7 =1=m=
(Hai A.O. e a sita pendente é 1)

. . X +3x+11 . . x*43x+11-x" —x 2x
= — - = 7_1' == 2
= Tim (7 () -m)=lim| 2= lim < lim -
ASINTOTA OBBLICUA : y=x+2
Para saber situar a curva respecto da asintota :

2 2 2
f(x]—A.O.:x +3x+11 x+2):x +3x+11—-x —2x—x—2: 9
x+1 x+1 x+1
hmi: 0" = f(x)> A.0.(Cando x — =, a funcién por arriba da A.0.)
r—w X +
hmizo = f(x)< A0.(Cando x — —=, a funcién por debaixo da A.0.)
x——o X x+1
5°.- MONOTONIA:
X +3x+11 , (2x+3)(x+1)—(x2+3x+11)1 2%’ +2x+3x+3-x —3x—11 _x’+2x-8
P =B 2
x+1 (x+1) (x+1) (r+1)
X =
f(x)= 0:%’“}8—03.’:%%—8:0:{ , PUNTOS SINGULARES
x+1 X=-

(POSIBLES EXTREMOS RELATIVOS)

Para facer os intervalos temos en conta os puntos singulares e os puntos que non tefien
imaxe (€ dicir, os que non estan no dominio, neste caso, x=-1).

INTERVALO £1(x) /(x)
(—o0,—4) L (-5)+2(-5)-8 25-10-8 [ (x) erece en (—0,~4)
>0 (pq f(-5)= (_5+1)2 == >0)
(—4,—1) <0 (g f’(_z) _ (_2)2 N 2(_2) _g “0) f(x) decrece en (—4,—1)
(—2+1)
(-1,2) <0 (pq £(0) 02(;2 .1(;2—8 <0) S (x) decrece en(-1,2)
+
(2,0) 0 , 3*+2:3-8 9+6-8 f(x)crece en(2,»)
(pq 1(3)= = >0)
(3+1) 16
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6°.- EXTREMOS RELATIVOS:

En x = —4 hai médximo relarivo.(—4, f(-4)) = (-4.-5) MAXIMO RELATIVO
Enx=-1 NON HAI EXTREMO RELATIVO

(Fixate na tdboa!!! f (x) decrece en (—4,~1) e f(x) decrece en (~1,2))

En x =2 hai minimo relativo.(2, f (2))=(2,7) MINIMO RELATIVO

7°.- CURVATURA:

x*+3x+11 , x> +2x—8
X)=—m—m = x)=— —
)= s - T2
fn(x):(2x+2)(x+1)2_(x2+2x—8)'2'(X+l)-l:(x+l)-|:(2x+2)(x+l)—2-(x2+2x_8)]:
((erl)z)2 (x+1)
_2x2+2x+2x+2—2x2—4x+16_ 18
(x—kl)3 (erl)3
f"(x)=0:> 18 ~=0 A ecuacion non ten solucion real. ~#0VxeR

(x+1) (x+1)

( NON HAI PUNTOS DE INFLEXION)

Para facer os intervalos temos en conta os puntos con derivada segunda cero (neste
caso, non hai) e os puntos que non tefien imaxe (€ dicir, os que non estan no dominio, neste
caso, x=-1).

INTERVALO (%) 7(x)

(—oo,—]) <0 (pq f”(—2):( 2181)3 :%<0) f(x) concava en (—oo,—l)
24 —

(—1,) >0 (pq f7(0)= (0181)3 _18>0) S (x) convexa en (—1,)
+

8°.- PUNTOS DE INFLEXION:

NON HAI PUNTOS DE INFLEXION

9° - REPRESENTACION GRAFICA:
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