
 

Elementos do 
espazo e  

ecuacións 

Punto (P) 
asociado ó vector 

de posición 
𝑂𝑃#####⃗ (p1,p2,p3) 

Punto medio M entre P e Q  
(útil para simetrías):      𝑂𝑀######⃗ = !"#####⃗ %!&######⃗

'
 

Recta 
dada por (P, 𝑣⃗) 

Ec. Vectorial 
𝑂𝑋	#######⃗ = 						 𝑂𝑃#####⃗ 					+ 		𝛼𝑣⃗			 

(𝒙, 𝒚, 𝒛) = (𝒑𝟏, 𝒑𝟐, 𝒑𝟑) + 𝜶(𝒗𝟏, 𝒗𝟐, 𝒗𝟑) 

Ecs. Paramétricas  
(1 parámetro) 

/
𝑥 = 𝑝2 + 𝛼𝑣2
𝑦 = 𝑝4 + 𝛼𝑣4
𝑧 = 𝑝6 + 𝛼𝑣6

 

 
 Ec. Continua 

(eliminando parámetros por igualación) 
𝑥 − 𝑝4
𝑣4

=
𝑦 − 𝑝'
𝑣'

=
𝑧 − 𝑝5
𝑣5

 

Ecs. xerais 
(2 ecuacións) 

8 𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 + 𝐶𝑧 + 𝐷 = 0
𝐴´𝑥 + 𝐵´𝑦 + 𝐶´𝑧 + 𝐷´ = 0 

Plano dado por?
@𝐏,𝑣###⃗ ,𝑤####⃗ A
ou	
(𝐏,𝑛###⃗ )

 

 
 

Ec. vectorial: 
 
𝑂𝑋	#######⃗ = 						 𝑂𝑃#####⃗ 					+ 		𝛼𝑣⃗ 					+ 				𝛽𝑤##⃗  

 
(𝒙, 𝒚, 𝒛) = (𝒑𝟏, 𝒑𝟐, 𝒑𝟑) + 𝜶(𝒗𝟏, 𝒗𝟐, 𝒗𝟑) + 𝜷(𝒗𝟏, 𝒗𝟐, 𝒗𝟑) 

Ecs. paramétricas 
(2 parámetros): 

/
𝑥 = 𝑝2 + 𝛼𝑣2 + 𝛽𝑤2
𝑦 = 𝑝4 + 𝛼𝑣4 + 𝛽𝑤4
𝑧 = 𝑝6 + 𝛼𝑣6 + 𝛽𝑤6

 

Ec. Xeral: 
𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 + 𝐶𝑧 + 𝐷 = 0	

 (A,B,C) vector normal ó plano 
 
 

Ec. normal: 
P𝑋	######⃗ ∙ 𝑛#⃗ = 0	 

(𝒙– 𝒑𝟏, 𝒚– 𝒑𝟐, 𝒛– 𝒑𝟑) ∙ (𝒏𝟏, 𝒏𝟐, 𝒏𝟑) = 𝟎 
 

(A, B, C) é 𝒏##⃗ (𝒏𝟏, 𝒏𝟐, 𝒏𝟑) 
(vector normal ó plano 

tamén se chama  
vector característico) 

1 recta en forma 
xeral son 2 planos 
secantes nela en 
forma xeral 

Eliminando parámetros (por reducción) 

ou mellor co determinante: 

K
𝑥 − 𝑝2

𝑦 − 𝑝4
𝑧 − 𝑝6

𝑣2
𝑣4

𝑣6

𝑤2
𝑤4

𝑣6
K = 0 

 

Aplicando que o producto escalar de 

vectores perpendiculares é 0  

(calquera vector do plano é 

perpendicular ao característico 𝑛#⃗ ) 

Elixindo 2 igualdades 

2 posibilidades: 
- Resolver SCI introducindo 
parámetros (por exemplo 
facemos: 𝑦 = 𝛼, 𝑧 = 𝛽 pero pode 
variar segundo o exercicio) 

ou 
- Obtendo 3 puntos do plano 
(dando valores a 2 variables e 
obtendo a terceira), e xa 
teríamos un punto e dous 
vectores 

Eliminando parámetros por reducción 

Feixe de planos  
(ecuacións de todos os planos que conteñen 
unha recta dada (depende do parámetro t)) 

 

/
𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 + 𝐶𝑧 + 𝐷 + 𝑡(𝐴´𝑥 + 𝐵´𝑦 + 𝐶´𝑧 + 𝐷´) = 0

𝑒
𝐴´𝑥 + 𝐵´𝑦 + 𝐶´𝑧 + 𝐷´ = 0

 2 posibilidades: 
- Resolver SCI introducindo parámetros 
(por exemplo facemos: 𝑧 = 𝛼 pero pode variar     
segundo o exercicio) 

ou 
- Obtendo un punto da recta (dando un valor 
a una variable e resolvendo o sistema 
resultante) e un vector director  (producto 
vectorial dos vectores característicos dos 
planos)  
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