Curso 2022-2023v21.3.23 MAT Il - XEOMETRIA ABAU 12-22 IES Sofia Casanova

VECTORES (operacions, propiedades, coplanarios, alifiados...)

2022 XUN 6 a) 2020 XULL 6 a)* 2019 XULLA 3b) 2017 XUN B 3 c)*
PUNTOS SIMETRICOS
2022 XULL 5 a) 2021 XULL 6 2021 XUN 5 b) 2019 XUN B 3 ¢)
2018 XUNA3c) 2017 XUNA3c)
ECUACIONS DE RECTAS E PLANOS

2022 XULL 5 a) 2022 XUN 5 a) 2021 XULL 5a) 2021 XUN 5 a)
2020 XULL 6 b)* 2020 XUN5a)b) 2019 XULL B3 a) 2019 XULL A 3 c)
2019 XUNB3b) 2019XUNA3b) 2018SEPTB3b) 2018 SEPT A 3a)b)

2018 XUNB3c) 2018 XUNA3a)* 2017 SEPTB3b) 2017 XUNB3b)

POSICIONS RELATIVAS (PUNTOS, RECTAS, PLANOS, CORTES)
2022 XULL 6 2022 XUN 6 b) 2021 XULL 5 b) 2021 XUN 6 a) b)
2020 XULL 6 a) 2020 XULL 5 2020 XUN 6 2019 XULL B 3 b)*
2019 XULLA3a) 2019XUNB3a) 2018SEPTB3a) 2018 XUN B 3 a)
2018 XUN A3 a)* 2018 XUNA3b) 2017 SEPTB 3a)* 2017 SEPT A 3 a)b)
2017 XUN A3 a)* 2017 XUN A 3 b)

MEDIDAS (DISTANCIAS, ANGULOS)

2022 XUN 5 b) 2019 XULL B3b) 2019XUNA3a) 2018 SEPTB3c)
2018 SEPTA3c) 2018 XUNB3b) 2017 SEPTB3a)* 2017 SEPT B 3 c)

2017 SEPTA3c) 2017XUNB3a) 2017 XUNB3c)* 2017 XUN A 3. a)*
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2022

2022 XULL 5 a) Obtena a ecuacion implicita ou xeral do plano 7 que contén a recta
x+1 y+2 z43
r = =
3 2
b) Calcule o punto simétrico de P(11, — 14,13) con respecto ao plano
w:3x—=8y+7z+8=0

e pasa polo punto P(0,1,0).

o . x+1 y—-1 Z
2022 XULL 6 Estude a posicion relativa da recta r : 7 = . = g e o plano

m:ax+4y +3az+ 2 = 0 en funcién dos parametros k e a. Logo, se é posible, diga
cando r é perpendicular a 7.

2022 XUN 5 a) Obtefia a ecuacion implitica ou xeral do plano 7 que pasa polo punto

x=1+4,
P(1, — 1,0) e é perpendicular & recta r : y=—-1, 1R
z =0,
X =4,
b) Calcule os dous puntos darectar : 4 vy =4, A € R cuxa distancia ao plano
z =4,

7:x—1=0¢éiguala?2.

2022 XUN 6 a) Ache os valores de k e de m que fan que os puntos A(k,3,m), B(2,0,2) e
C(k,2,0) estean alinados.
x—=1 _ y+1 z-12

3 2

b) Estude as posicions relativas das rectas r : e

x+2 y+3 z+41
s = =
3 2 3

2021

2021 XULL 5 a) Obtena a ecuacion implicita do plano z con ecuaciéns paramétricas

x=1-4,
T y=2+u, Au € R,
z=1+14+2u,

b) Calcule o valor de m para que os seguintes puntos sexan coplanarios: A(0, m, 0),
B(0,2,2),C(1,4,3)e D(2,0, 2). Obteiia a ecuacion implicita do plano 7 que os
contén.

2021 XULL 6 Calcule o punto simétrico de P = (1,1,2) con respecto ao plano
w:2x—y+z+3=0.
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2021 XUN 6 a) Ache o valor de a se o plano 7 : ax +y + z = 0 é paralelo 4 recta

x=1+4,
r:sy=1+4, 1e€eR.
72=2+4+4,

b) Estude a posicion relativa dos planos 7r; : 2x +y +mz+m =0e
7, : (m—1)x +y + 3z = 0 en funcién do pardmetro m.

2021 XUN 5 a) Obtefia a ecuacion implicita do plano 7 que pasa polos puntos A(1, 0, 0),
B(0,2,0)e C(0,0,3).
b) Calcule o punto simétrico de P = (10, — 5, 5) con respecto ao plano
r:6x+3y+2z—-6=0.

2020

2020 XULL 6 a) Calcule k sabendo que os vectores #(2,0,0), V(0,k, 1) e w(2,2,2)
son coplanarios.

b) Obtefia a ecuacién implicita do plano 7 que pasa por P = (1,0, 0) e contén a
y _z+1
—4 3 o)
2020 XULL 5 Sexan r a recta de vector director d (1,0, 3) que pasa por P = (1,0,0) e

m:—2x+y+z=0.Pidese a posicion relativa de r e 7. En caso de que se corten,
achar o punto de corte.

r:x—1=

2020 XUN 6 Estude a posicién relativa das rectas r e s definidas polas ecuaciéns
x—-3 y z+1 x y+3 z+42
r. = = es . — = = . Se se cortan, calcule o punto de
2 -1 -2 1 4
corte.

2020 XUN 5 a) Obtefa a ecuacion implicita ou xeral do plano que pasa polos puntos
AQ3,0, —-1),B4,1,1)e C(7,1,5).

b) Obtefa as ecuacions paramétricas da recta r que € perpendicular ao plano
w:4x + 2y —3z—15 =0 e que pasapolopunto P = (—1, —2,2).

2019

x—2 y+1 z
2019 XULL B3 a)Paraoplanox : 3x +2y —z=0earectar : n = 5 =§,
calcular o punto de corte de r con 7 e obter a ecuacion implicita do plano z* que é

perpendicular a r e contén a r.

b) Estudar a posicion relativa dos planos 7; : 2x =5y —4z—=9=0en, :x =0,e
calcular o angulo a € [0°, 90°] que forman.
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20719 XULL A 3 a) Estudar a posicion relativa dos planos 7; : x +my +z+2=0e
7y, :mx +y+z+m =0 en funcién de m.

b) Calcula o valor que deben tomar k e m para que os puntos A(0,k, 1), B(—=1,2,1) e
C(8, 1, m) estean alifiados.

c) Obter as ecuacions paramétricas da recta r que pasa polos puntos P(—1,2,1) e
0(8, 8, 1) e a ecuacioén implicita do plano perpendicular a r que pasa polo punto
R(1,1,1).

2019 XUN B 3 a) Estuda a posicion relativa dos planos 7; : mx —y+2=0e
7, : 2x + 3y = 0 en funcién do parametro m.

b) Obtén a ecuacién implicita do plano que pasa polos puntos A(0,0,0), B(1,0,1) e
C(0,1,0).
c) Calcula o punto simétrico do punto P(1, 2, 3) conrespecto aoplanoz : —x +z = 0.

2019 XUI\7 A3 a) Calcular o éngulo do intervalo [0°, 90°] que forman os vectores
—1++2 1
W —=,0) e (—— )
AV >
b) Obter a ecuacion implicita do plano que pasa polo punto P(1, — 3,0) e é
x—y+2z=1
y—z=0

perpendicular a recta {
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2018

2018 SEPT B 3 Sexa r a recta que pasa polos puntos P(9,4,1) e Q(1,1, 1). Dada a

x—1 vy z-5
recta s : = —=
1 -1

a) Estuda a posicion relativa das rectas r e 5. Calcula, se se cortan, o punto de corte.
b) Calcula, se existe, a ecuacion implicita ou xeral do plano que contén as rectas r e s.

c) Calcula a distancia do punto O(0, 0, 0) & recta s.

x+y+z—-2=0

2018 SEPT A3 Dadaarectar :
x—=y+z—-2=0

a) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que pasa polo punto A(1,1,1)eé
perpendicular a r.

b) Calcula a ecuacion implicita ou xeral do plano que pasa polos puntos P(—1,0,6) e
0@, —2,4) e é paralelo 4 recta r.

c) Calcula a distancia darectaraoplanox +y+z—5=0.

2018 XUN B 3 a) Dado o plano 7 : 2x —y — 2z — 3 = 0, calcula o valor de a para que a
recta r que pasa polos puntos P(a, a,a) e Q(1,3,0) sexa paralela ao plano 7.

b) Para a = 1, calcula a distancia de r a 7.

c) Para a = 1, calcula a ecuacion implicita ou xeral do plano que é perpendicular a 7 e

conténar.

2018 XUN A 3 a) Determina o valor de A para que os puntos A(3,0, — 1), B(2,2, — 1),

C(, —2, —5)eD(4,6, — 1) sexan coplanarios e calcula a ecuacion implicita ou xeral
de o plano que os contén.

b) Determina a posicion relativa do plano 7 : 4x + 2y — 3z — 15 = O e arecta r que
pasa polos puntos P(—4,4,2) e Q(4,8, — 4). Se se cortan, calcula o punto de corte.

c) Calcula o punto simétrico do punto P(—4, 4, 2) respecto do plano
w:4x+2y—-3z—-15=0.
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2017

x=1—-41+3u
2017 SEPTB 3 Dadososplanos @ : 2x —2y+4z—T7=0;: 4 y=5+A+u;ea

z=44+1—-pu
v x+2z—-3=0
rectar : y=5=0

a) Estuda a posicion relativa dos planos a e /. Calcula a distancia entre eles.

b) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que é perpendicular a a e contén &
rectar.

c) Sexan P e Q os puntos de corte da recta r cos planos XY e Y Z respectivamente.
Calcula a distancia entre P e Q.

2017 SEPT A 3 Sexa r a recta que pasa polos puntos (0, 1,3) e (1,1,1) e s arecta
x+y—-2z—-1=0

S
y—2z=0

a) Estuda a sua posicion relativa.
b) ¢E s paralela ao plano YZ? ¢Esta contida no devandito plano?
c) Calcula a distanciadarectaraoplanoz : 2x +z = 0.

2017 XUN B 3 Sexa r a recta que pasa polos puntos P(1,0,5)e O(5,2,3)

a) Calcula a distancia do punto A(5, — 1,6) arectar.

b) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que é perpendicular a r e pasa polo
punto A(5, — 1,6).

c) Calcula a area do triangulo de vértices os puntos P(1,0,5), A(5, — 1,6) e o punto de
cortedarectarcoplanoz : 2x +y —z—3=0.

xX=2+4+A+pu
2017 XUNA3Dadososplanos 7, : x +y—2z+2=0;m: 4 y=4+3u
z=—=-1-4

a) Estuda a posicion relativa de 7, e ,. Se se cortan, calcula o angulo que forman.

b) Sexa r a recta que pasa polo punto P(1, 1, 1) e é perpendicular a ;. Calcula o punto
de corte de r e ;.

c) Calcula o punto simétrico do punto P(1, 1, 1) respecto do plano ;.
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VECTORES (operacions, propiedades, coplanarios, alifiados...)

2014 XUN B 2 a)*

2016 SEPT A 2 ¢)

2016 SEPT B 2 b)
2015 SEPT A 2 a)
2015 XUN A 2 a)*
2013 SEPT A 2 a)*
2012 SEPT B 2 b)*

2012 XUNA2b)

2012 SEPTA 2 a)

2012 XUN B 2 a)*

PUNTOS SIMETRICOS

2015 XUN A 2 ¢)

2014 XUN A 2 a)

2012 SEPTA 2 ¢)

ECUACIONS DE RECTAS E PLANOS

2016 SEPTA 2 a)*
2015 SEPT A 2 ¢)*
2014 SEPT B 2 b)

2013 XUN B 2 a)

2012 SEPT A 2 b)

2016 XUN B 2 a)
2015 XUN B 2 a)*
2014 XUN A 2 b)*
2013 XUN A2 b)

2012 XUN B 2 b)

2016 XUN A 2 a)*

2015 XUN B 2 b)

2013 SEPT B 2 a)*b)c)

2012 SEPT B 2 a)*

2012 XUN A 2 a)*

POSICIONS RELATIVAS (PUNTOS, RECTAS, PLANOS, CORTES)

2016 SEPT B 2 a)
2015 SEPT A 2 b)
2014 SEPTA 2 a)
2013 SEPT B 2 a)*

2012 SEPT B 2 a)*

2016 SEPTB2c¢)
2015 SEPT B 2 a)*
2014 SEPT B 2 ¢)

2013 XUN B 2 b)

2014 XUN B 2 a)*

2016 XUN B 2 b)

2015 XUN B 2 a)*

2014 SEPT A2 b)* 2014 XUN B 2 b)*

2016 XUN A 2 a)*

2015 XUN A 2 a)*

2015 SEPT B 2 a)*
2014 SEPT B 2 a)

20714 XUN A 2 b)*

2013 SEPTA2a)* 2013 SEPTA2b)* 2013 XUN A 2 a)*

2012 SEPT B 2 b)*

2012 XUN A 2 a)*

MEDIDAS (DISTANCIAS, ANGULOS)

2016 SEPTA 2 a)*

2016 XUN B 2 ¢)

2016 XUN A 2 b) ¢)

2015 SEPTB2b) 2015SEPTA2c)* 2015 XUNA2b)

2014 SEPT A2 b)* 2014 XUN B 2 b)*

2013 XUN A 2 a)*

2012 XUN B 2 a)*

TEORIA

2013 SEPTA 2 b)*

IES Sofia Casanova
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2016

x-3 y—=-2 z-1

2016 SEPT B 2 Dadas as rectas r : 1 = N = 3 e
[ 3x+ 2y —-6=0
> 2y +4z+3=0

a) Estuda a sua posicion relativa.
b) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que contén a r e é paralelo a s.
c) Calcula a distancia entre r e s.

x=%+/1—,u
2016 SEPT A2 Dados os planos 7; : 3x + 3z — 8 =0; 7, : y=—A4u
z2=34+24+u,

a) Calcula o angulo que forman 7; e ,. Calcula as ecuacions paramétricas da recta que
pasa por (0,0, 0) e é paralela a 7; e 7,.

b) Calcula o punto simétrico do (0, 0, 0) respecto do plano 7.

x=y+2=0
2016 XUN B2 Dada arectar
X+y—-z2-2=0
a) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano 7 que pasa polo punto P(2,5, —2) e é
perpendicular a recta r.
b) Estuda a posicion relativa da recta r e da recta s que pasa polos puntos P(2,5, —2) e
0(-1,4,2).
c) Calcula o punto da recta r que equidista dos puntos P(2,5, —2) e OQ(—1,4,2).

2016 XUN A 2 a) Calcula o valor de m para que os puntos A(m, — 1, m),

B(, -5, -1),C3,1,0)e D2, — 1, 0) estean nun mesmo plano. Calcula a ecuacion
implicita ou xeral dese plano.

b) Calcula o angulo que forman o plano 7 : 2x — y + 2z — 5 = 0 e a recta r que pasa
polos puntos P(3,—4,—7)e Q(1,— 3, - 9).

c) Calcula os puntos da recta r do apartado anterior que distan 9 unidades do plano
r:2x—-y+2z-5=0.
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2015
x =0 X4+y—z+2=0
2015 SEPTB2 Dadasasrectasr : s y=1+34;s:
y—2z—-2=0
z=1+4+31

a) Estuda a posicion relativa de r e s. Calcula a distacia de r a s.
b) Se dous lados dun rectangulo estan sobre as rectas r e s e dous vértices consecutivos

do rectangulo son os puntos A(0, 1, 1) e B(0, 4, 4), calcula as coordenadas dos
outros dos vértices e a area do rectangulo.

3x—y—2z=0

2015 SEPT A 2 Dada arecta s :
2x+y—-4z=0

a) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que € paralelo a r e pasa polos puntos

A(0,1,2)e B(5,3,1)
b) Calcula o punto de corte de r co plano perpendicular 4 devandita recta que pasa por

B@,3, 1.

c) Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que é paralelo a
7w :2x — 3y +4z—5 = 0edistay/29 unidades da recta r.

x=3+1
2015 XUN B2 Dadas asrectasr : 3y =—1 ;5 x;4 = y__13 = 115
z=44+21

a) Estuda a suUa posicién relativa. Calcula a ecuacién implicita ou xeral do plano que pasa

pola orixe de coordenadas € é paralelo ade r e a s.
b) Calcula as ecuaciéns paramétricas da recta que corta perpendicularmente ar e a s.

x=3-24
2015 XUNA2Dadaarectar : s y=1—-41
z=4+1

a) Determina a ecuacion implicita do plano 7 que pasa polo punto P(2,1,2) e é
perpendicular a r. Calcula o punto de interseccion de r a 7.

b) Calcula a distancia do punto P(2, 1,2) arecta r.
c) Calcula o punto simétrico do punto P(2, 1,2) respecto a recta r.
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2014
X+y—27-5=0 x=1+4
2014 SEPT B 2 Dadas as rectas r : s:y=2-24
y—=5z—-1=0 5
Z:

a) Estuda a suUa posicion relativa. Se se cortan, calcula o punto de corte.
b) Calcula a ecuacion implicita ou xeral e as ecuacidéns paramétricas do plano que

conténareas.
c) Calcula a distancia do punto O(1, 1,4) arecta s.

X=242A—-pu
x+z—4=0
2014 SEPTA2Dadooplanoz : § y=1—2A+pu earectar : y=3
z=4 + 3u

a) Estuda a posicién relativa de x e r. Se se cortan, calcula o punto de corte.
b) Calcula o angulo que forman x e r. Calcula o plano que contén a r e é perpendicular a
TT.

2014 XUN B 2 a) Define o produto vectorial de dous vectores. Dados os vectores
u=(02,2,0),v=(,1,—1), calcula os vectores unitarios e perpendiculares aos dous

vectores u e v.

x y—=2 z-=2
b) Calcula o valor de a para que arecta r : 5 = c = 2 non corte ao plano
7 :5x +ay+ 4z = 5. Para ese valor de a, calcula a distancia da recta ao plano.

2014 XUN A 2 a) Calcula o punto simétrico do punto P(—2,0,2) respecto ao plano
w:3x+2y+z-3=0.

b) Sexa r a recta perpendicular ao plano 7 : 3x + 2y + z — 3 = 0 e que pasa polo punto
2x—y—=3z=0

P(—2,0,2). Consideremos a recta r : { Y IOZ 0 Estuda a posicion relativa de
x—z—-10=

r e 5. Calcula a ecuacién do plano paralelo a s que contén a r.
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2013
x=34+31+u
2013 SEPTB2a)Dadooplanoa : § y = — 31 + i calcula as ecuacions en forma
z2=3+A—pu

continua da recta r que pasa polo punto P(2, — 3, — 4) e é perpendicular ao plano a.
Calcula o punto de corte de r con a.

b) Calcula a ecuacioén implicita ou xeral do plano que pasa polos puntos P(2, — 3, —3) e
03, — 2, —4) e é perpedicular ao plano a.

c) Calcula as ecuacions paramétricas da recta interseccion do plano

p:5x -4y +7—19 =0 co plano a.

x=2y+z+1=0 &2+

2013 SEPT A 2 Dadas as rectas r : s:ay=3+72t
2y—z—-2=0

7=2+2t

a) Estuda a posicién relativa de r e s. Se se cortan, calcula o punto de corte. Se
determinan un plano, calcula a ecuacion xeral ou implicita dese plano.

b) Estuda a posicion relativa de re o plano 7 : 4x — 4y + 2z + 7 = 0. Calcula a
distanciade ra x.

2013 XUN B 2 a) Calcula as ecuacions paramétricas da recta r que pasa pola orixe de
coordenadas e é perpendicular ao plano 7z determinado polos puntos A(1,0,2), B(2,1,3)
e C(3,0,0).

b) Calcula os posibles valores de a para que o punto P(a, a, a) equidiste da recta r e do
plano i do apartado anterior.

2013 XUN A2 Dadosoplanoz : x +y —z— 1 =0earecta
{3x+y+z—6 =0

2x+y-—-2 =0

a) Estuda a posicion relativa de r e 7. Calcula a distancia de r a .
b) Calcula a ecuacion xeral ou implicita do plano que contén a r e € perpendicular a 7.
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2012

2012 SEPT B 2 a) Estuda a posicion relativa dos planos 7; : x +y +z—-5=0,

x=34+14+2u
w3 ¥y =1—21—p.Sese cortan nunha recta, escribe as ecuacions paramétricas da
z=1+u
mesma.

b) Calcula a ecuacion do plano 73, que pasa pola orixe de coordenadas e é perpendicular
a , e m,. Calcula a interseccién de 7y, 7, e 3.

2012 SEPTA2Dadooplanoz : x —2y +3z4+6=0

a) Calcula a area do triangulo de vértices os puntos de corte de 7 cos eixes de
coordenadas.

b) Calcula a ecuacion xeral do plano que é perpendicular ao plano 7z, paralelo & recta que

pasa polos puntos B(0,3,0) e C(0,0,2) e pasa pola orixe de coordenadas.
c) Calcula o punto simétrico da orixe de coordenadas respecto ao plano

r:x—=2y+3z+6=0.

2012XUNB2a)Se | V| =6, |w|=10e |V +W| = 14, calcula o 4ngulo que

1%
- >
forman os vectores vV e w.

b) Calcula as ecuacions paramétricas e a ecuacion xeral do plano que pasa polos puntos

¢ . 3x + 2y -3 =0
A(—1,5,0) e B(0,1,1) e é paralelo & recta r :
2y—=3z—-1 =0

2012 XUN A 2 Dados os puntos A(3,0,2), B(1, —2,0), C(1,—1,3)e DA, A —=2,— 1)

a) Determina o valor de A para que A, B, C e D sexan coplanarios. Para algun valor de 4
son A, B, C e D vértices dun paralelogramo? 0JO, MAL SOL ABAU, SI FORMAN

b) Calcula as ecuacions paramétricas do plano 7 que pasa polo punto C e é
perpendicular a recta r que pasa polos puntos A e B.



