Alberto José Fuentes Garcia Departamento de matemadticas IES Sofia Casanova

BOLETIN DE REPASO PARA 1°BACHILLERATO: EJERCICIOS DE FUNCIONES 4°ESO
SOLUCIONES DETALLADAS - EJERCICIO 1

Dejo las soluciones con explicaciones de los ejercicios del boletin de repaso de funciones
de 4° de ESO. También adjunto las graficas aunque no se pidan en todos los gjercicios,
para que vayais acostumbrando la vista, ya que uno de los objetivos fundamentales es
dominar la representacion grafica y ganar intuicion para saber de forma aproximada como
es una funcion sin gastar demasiado tiempo. En cursiva estan las explicaciones
didacticas, no es necesario que las escribais (fampoco pasa nada si lo hacéis).

1. Calcula el dominio de las siquientes funciones:

1 :
= ——--- / \
a) f(‘x) x2—6x+5 = -’/’_/L,,_J\A\\} 7

No hay dominio de una funcion cuando el denominador es cero.

Hay un denominador con “x”, por lo que tenemos que evaluar para
qué valores de “x” ese denominador se anula.

—6x+5#+#0 = x#1,x#+5 = Dom(f)=R - {1,5)}

1
x+3)-x-1)

b). f(x) =

Al igual que en a), hay un denominador con “x”, por lo que ? :
tenemos que evaluar para qué valores de “x” ese denominador se ‘ 1)
hace cero. El denominador es un polinomio factorizado, asi que ﬁ
podemos saber directamente sus raices (soluciones de P(x)=0)

x+3)-x—1)£0 = x#-3,x#1 = Dom(f) =R — {-3,1)

o f(x)=x>—=3x+5

Esto es polinomio de grado dos, funcion cuadratica, su grafica es U
una parabola y su dominio son todos los reales (no hay ni i

denominadores con x, ni raices, ni logaritmos).

Dom(f) = R

d f(x)=2x-5
Funcion lineal, de pendiente 2 y ordenada en el origen -5. Es una

recta y su dominio son todos los reales, como con todas las
polindmicas.

Dom(f) = R
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e) f(x) =y2x—-6

Funcion radical de indice par. No existen cuando el discriminante (lo
de dentro de la raiz) es negativo. Por lo tanto hay que resolver una ‘ v
inecuacion (discriminante mayor o igual que cero): 80 854 SEH /1 i

2Xx—6>0 = 2x>6 = x>3 = Dom(f) = [3, + o)

XT3
Nz

Se juntan dos cuestiones a tener en cuenta, una raiz y x en el 1\
denominador. Por haber raiz, el discriminante tiene que ser mayor o |
igual que cero, pero por estar en el denominador, tampoco puede

valer cero asi que la desigualdad es estricta:

) flx)=

x>0 = Dom(f) = (0, + c0)

9 flx)=2"

Es una funcidn exponencial de base mayor que uno, tenéis que : /
conocer su representacion grafica (ese famoso crecimiento T 1/
exponencial), y su dominio son todos los reales. 4

Dom(f) = R

1
h f(X) =—
Vx2-9

Como en el ), hay raiz en denominador, asi que hay que resolver una inecuacion con
desigualdad estricta.

2 =-9>0 = x>>9 = (resolvemos la inecuacidn de segundo grado)

— Dom(f) = (-0 ,—3)U@3, + )
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) fw =22 i
| =
V2x—6 |

Parecido al e), pero la raiz esta en el denominador, por lo que la
desigualdad a resolver es estricta.

2x—6>0 = 2x>6 = x >3 = Dom(f) =3, + )

Igual que el €), una raiz de indice par, su discriminante tiene que ser
mayor o igual que cero.

j) f(X)=\/—x+4 \'\

-x+42>20 = -x2>2-4 = x <4 = Dom(f) = (—00,4]

K f(x) = logs(2x + 4)

Para los logaritmos, hay que saber que su argumento (lo que tienen
dentro), tiene que ser mayor estricto que cero (no existen logaritmos
de numeros negativos ni de cero). Asi que resolveremos la
inecuacion:

2x+4>0 = 2x> -4 = x> -2 = Dom(f) = (-2, + )

) ESTE APARTADO TIENE UNA ERRATA, EL DENOMINADOR DEBERIA DE SER
x2 =1 Yy ho xl=1 que es lo que esta en el boletin. Resuelvo ambos casos:

Jis3

x—1

) f(x) =

Se juntan dos cuestiones a tener en cuenta. (I) En el numerador una
raiz, su discriminante debe ser mayor o igual que cero y (Il) un
denominador con x, cuyo valor no puede ser cero. Hay que estudiar
ambas situaciones por separado y tenerlas en cuenta para el
resultado.

Nx—-3>0 = x >3 = Dom(f)) = (3, + )
MMx—1#0 = x#1 = Dom(f}) =R - {1}

Intersecamos (1) y (Il) y obtenemos:
Dom(f) = Dom(f;) n Dom(f;;) = (3, + 00) — {1} =3, + )

(el 1 no esta en el intervalo, luego el intervalo queda igual)
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2) fly = Y22
X) = ———
x2—1
Igual que antes, estudiamos por separado: (I) En el numerador una
raiz, su discriminante debe ser mayor o igual que cero y (Il) un
denominador con x, cuyo valor no puede ser cero.

Nx—-3>0 = x >3 = Dom(f)) = (3, + )
Mx>=1#£0 = x*#1 = Dom(f;) =R - {-1,1}

Intersecamos (1) y (Il) y obtenemos:
Dom(f) = Dom(f;) n Dom(f;;) = (3, + o0) — {-1,1} = 3, + )

(ni el -1 ni el 1 estan en el intervalo, luego el intervalo queda igual, si alguno estuvieran
habria que quitarlo)

m) f(x) =vV-x>+9

Funcion radical de indice par. No existen cuando el discriminante (lo HBIEE
de dentro de la raiz) es negativo. Por lo tanto hay que resolver una / N\
inecuacion (discriminante mayor o igual que cero): n | \

24920 = -x?>-9 = *<9 =

(resolvemos la inecuacion de segundo grado)

— Dom(f) = [-3, 3]

(curiosidad, la grafica es una semicircunferencia, fijaos que si elevamos al cuadrado la

funcidon y cambiamos de lado la x, queda x>+ y2 = 9, que se corresponde con una
circunferencia de centro cero y radio 3)

X
n) f(x) = Tl

Hay un denominador con “x”, por lo que tenemos que evaluar para )
qué valores de “x” ese denominador se anula. A

x+1#20 = x#-1 = Dom(f)=R - {-1) i
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BOLETIN DE REPASO PARA 1°BACHILLERATO: EJERCICIOS DE FUNCIONES 4°ESO
SOLUCIONES DETALLADAS - EJERCICIO 2

Dejo las soluciones con explicaciones de los ejercicios del boletin de repaso de funciones
de 4° de ESO.

También adjunto las graficas aunque no se pidan en todos los ejercicios, para que vayais
acostumbrando la vista, ya que uno de los objetivos fundamentales es dominar la
representacion gréfica y ganar intuicion para saber de forma aproximada como es una
funcion sin gastar demasiado tiempo.

En cursiva estan las explicaciones didacticas, no es necesario que las escribais (tampoco
pasa nada si lo hacéis).

2. Dadas las siguientes graficas:
a) Obtén dominio y recorrido

b) Di si son continuas o discontinuas, y en el segundo caso, donde se encuentran
las discontinuidades.

c) Obtén los intervalos de crecimiento y decrecimiento.
d) Indica si existen maximos y minimos y donde se encuentran.

e) Senala si se observa alguna tendencia cuando x tiende a infinito, y si las
funciones son periddicas o no.

f) Obtén la TVM de la funcion a) en los intervalos [0,1], [0,3], [2,5] v [1,5]

NOTA TEORICA
TV My pf () = LD =)
Miqpf(2 b—a . La tasa de variacion media de una funcion f en
=m (pendiente de la recta secante} " unintervalo [a,b] se define como:
f(b)- g
f(b) = f(a)

f(b) — f(a) TVMy, 0 f () = e

T (se corresponde con la pendiente de la recta

que corta a la funcion en los puntos (a,b) y
(f(a),f(b)), (lo que sube entre lo que avanza)
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a) Dominio y recorrido:

Y a)
Dom f = R (también puede interpretarse (-2, 8))
2% \/\
o1 \[/ X Imf=[-13]
b) Es continua.

c) Monotonia (siempre se describe como intervalos de x):
Creciente : (—o0,0) U (1, 2) U (3,5) U (7, + o0) (misma consideracién que para el
dominio)

Decreciente : (0, 1)U (2, 3)U (5, 7)

d) Maximos: relativos en x=0 (y=2), x=2 (y=1), absoluto en x=5 (y=3)
Minimos: relativos en x=1 (y=0), x=7 (y=0), absoluto en x=3 (y=—1)

e) No se perciben tendencias (no vemos asintotas horizontales, ni queda claro en

comportamiento de lim f(x) por la gréfica.
x—*oo

No es periddica.

f fO)=2,f(D)=0,f2)=1,f3)=-1f05)=3 » :

fO-fO) _0-2 i\ )
1-0o 1 '

[0,1]: TVM[(),]]f(X) =

fR)-f©) _-1-2 _ 3

S5 —f(2) 3-1 2
[2,5]:TVM[2’5]f(x)=f © /@ _ -

) 3 3

o 2w

[1,5]: TVM[, 5,/ (x) =

5-1 4

S|
:

\\
v
f&)—f) _3-0 _3 /
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Y b) a) Dominio y recorrido:

. A Dom f = R (en este caso parece claro que continta)

QA X Imf=[-12]

b) Es continua.

c) Monotonia (siempre se describe como intervalos de x):

Creciente : (—oo, —2)U (0, 2)

Decreciente : (=2, 0)U (2, + o)

d) Maximos: relativo en x=-2 (y=1), absoluto en x=2 (y=2)

Minimos: absoluto en x=0 (y=—1)

e) Vemos que la grafica se acerca al eje horizontal tanto hacia la derecha como hacia la
izquierda. En términos propios del curso diremos que tiene una asintota horizontal

(x=0) y que lim f(x) = O (tiende a cero). No es periddica.

x—>*oo

f) Para algunos valores tenemos que hacer una aproximacion a ojo:

JO=-1f1)=0,f2) =2, fG) =03, f(5) ~01

)—f0) 0-(-1 ¥
0k TV oy = LD IO _0=CD CHANE
1-0 1 |
JB3)=f0) 03-(-1) 3 A
fG)-f2 01-2 =19 ._
,9]- TVM, = ~ ~ ~N — 0/63 1
[2,5] 2,51/ (X) 5_o 3 3 o x‘
5)—f(1 01-0
5-1 4 0 X
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a) Dominio y recorrido:

Vo4
\/ 2 / Dom f =(-5,8,—2)U (-2, + 00) (no es muy preciso)

Im f = (-0, 5'8)

: I b) Discontinua; discontinuidad de salto infinito en x=-2

(asintota vertical, lim f(x) = — o0).
x—=2%

c) Monotonia (siempre se describe como intervalos de x):
Creciente : (—4,—2)U (-2, 0)U @3, + o0)
Decreciente : (=58, —4) U (0, 3)

d) Maximos: relativo en x=0 (y=0)
Minimos: relativos en x=—4 (y=1), x=3 (y=-2)

e) No se perciben tendencias (no vemos asintotas horizontales, parece que hay una

rama parabdlica: lim f(x) = + o0).
X—+00
No es periddica.

f) Para algunos valores tenemos que hacer una aproximacion a ojo:

fO)=0,f(H=-1,f2)=-1%, fO)=-2,f5) =0
fMH-fO _-1-0

0,11 VMo, f() = ———5 — =1

[0,3]: TVMyg 3, f(x) = / (2 :]; O _ _23_ 0 __ 5 ]

255 TVM 1 f(0) = f(55) - ];(2) 0= (3—1’8) . 13’8 0 \/ I/T\ZZ
8 TVM, o 0 < LTI 0= 1 \/ ]

5-1 7 4 4 l
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a) Dominio y recorrido:

Il
4
2 Dom f=R —-{3} =(—00, 3) U3, + o0)

_,:/‘

" Im f =R - {0}
! b) Discontinua; discontinuidad de salto infinito en x=3 (asintota
vertical, lim f(x) = + oo, 1im+f(x) = — ).
x—3" x—3

c) Monotonia (siempre se describe como intervalos de x):
Creciente : en todo el dominio (—oo, 3) U (3, + o0)
Decreciente : no decrece.

d) Maximos: no tiene
Minimos: no tiene

e) Vemos que la grafica se acerca al eje horizontal tanto hacia la derecha como hacia la
izquierda. En términos propios del curso diremos que tiene una asintota horizontal

(x=0)y que lim f(x) = O (tiende a cero). No es periddica.
x—>*oo

f) Para algunos valores tenemos que hacer una aproximacion a ojo:

fO) =1, f) = 1'6, f(2) =3, Af(3), f5) ~ —1'6
fAH-fO 16-1

0,1: TVM, = 0’6
[0,11: TVMy 11/ (x) <o 1

[0,3]: A1 (3)
pmﬂvmmﬂ@=ﬂ$7mbz;m‘3z_jﬁw_yﬁ3/&

5-2 3 3 =

JO-fO -1'6-16 32

[1 ,5]: TVM[1’5]f(X) = ~—08 ‘f/"

5-1 4 a

i
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f)

a) Dominio y recorrido:
/ Dom f=R —{=22} = (=00, —2)U (=2, 2) U (2, + 0)

Im f = (=00, 0)U[L, + o)

b) Discontinua; discontinuidad de salto infinito en x=-2 y x=2
(asintotas verticales

lim f(x) = — oo, lim f(x) =+ 00,  lim f(x) = + oo, lim f(x) = — oo).
x—==2" x—=2% x—2" x—=2%

NO SE PREGUNTA, PERO LLAMA LA ATENCION SIMETRIA PAR (EJE Y)

Monotonia (siempre se describe como intervalos de x):
Creciente : six>0 = (0, 2) U (2, + o)
Decreciente : six<0 = (o0, —2)U (=2, 0).

Maximos: no tiene.
Minimos: relativo en x=0 (y=1).

Vemos que la grafica se acerca al eje horizontal tanto hacia la derecha como hacia la
izquierda. En términos propios del curso diremos que tiene una asintota horizontal

(x=0)y que lim f(x) = O (tiende a cero). No es periddica.

x—>*oo

Para algunos valores tenemos que hacer una aproximacioén a ojo:

fO) =1, 1) =2, A1), fB) = =2, f(5) ~ = 0’5 W
fH-fO _2-1_ i

:TVM = 1 T
[0,1]: TV Mg 11.f (%) o . \ F

fG)—-f0) -2-1 _
3-0 3

[2,5]: Af(2)

&) —f1)  —05-2
5-1 4

[1 ,5]: TVM[l’S]f(-x) =




Alberto José Fuentes Garcia Departamento de matemadticas IES Sofia Casanova

a)Dominio y recorrido:
Dom f =R —-{-3,1} =(—0c0, —3)U(-3, HU(l, + )

Im f=R

b) Discontinua; discontinuidad de salto infinito en x=-3 y x=1
(asintotas verticales

lim f(x) = — o0, lim f(x) =+ oo, lim f(x) = — oo, lim f(x) = + o0).
x—-3" x—-=3* x—1- x—1t

c) Monotonia (siempre se describe como intervalos de x):
Creciente : no crece
Decreciente : entodo el dominio = R — {-3,1}.

d) Maximos: no tiene. Minimos: no tiene.

e) Vemos que la grafica se acerca al eje horizontal tanto hacia la derecha como hacia la
izquierda. En términos propios del curso diremos que tiene una asintota horizontal
(x=0)y que lim f(x) = O (tiende a cero). No es periddica.

x—>*oo

f) Para algunos valores tenemos que hacer una aproximacion a ojo:

fO)=-1, 411D, fQ)=2, fB) =1 f5)~03
[0,1]: Af(1)

_ _ SO =fO) _1-(=D 2
[0.3]: TVMg 3, f(x) = -0~ 3 =3

f6)=fQ@) _03-2 17
5-2 3 3

[1,5]: Af(1)
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BOLETIN DE REPASO PARA 1°BACHILLERATO: EJERCICIOS DE FUNCIONES 4°ESO
SOLUCIONES DETALLADAS - EJERCICIO 3

Dejo las soluciones con explicaciones de los ejercicios del boletin de repaso de funciones de
4° de ESO.

También adjunto las graficas aunque no se pidan en todos los ejercicios, para que vayais
acostumbrando la vista, ya que uno de los objetivos fundamentales es dominar la
representacion grafica y ganar intuicion para saber de forma aproximada como es una funcion
sin gastar demasiado tiempo.

En cursiva estan las explicaciones didacticas, no es necesario que las escribais (tampoco
pasa nada si lo hacéis).

3. Representa las siguientes funciones definidas a trozos:

-3 si x<-=2 2x+2 si x<1
A)f(x) =19 —x2+1 si 2<x<0 A2f(x)= 4 si 1<x<4
—2x+1 si 0<x —x+8 si 4<x

B) Obtén la expresion analitica de las siguientes funciones definidas a trozos:

1de8



Alberto José Fuentes Garcia Departamento de matematicas IES Sofia Casanova

-3 S x <=2
ANf) =9 —x*+1 si -2<x<0
—2x+1 si 0<x
Vemos que hay 3 trozos:
Hasta x=-2 es f,(x) = — 3, una funcidn constante (recta horizontal a altura -3)
Entre -2y 0 es f,(x) = — x? + 1, una funcion cuadrdtica (parabola). La razonamos desde la

gréficadey = x2. Por ser el coeficiente a=—1, sabemos que es concava, y por ser el término
independiente +1, sabemos que esta desplazada una unidad hacia arriba.

A partir de x=0 es f3(x) = — 2x + 1, funcidn lineal (recta). Sabemos que su pendiente es -2
(baja dos por cada unidad que avanza) y su ordenada en el origen es 1, (una unidad sobre el
centro de coordenadas en el gje vertical).

Con toda esta informacion, sabemos como son las graficas por separado:

f1: Hasta x=—2

Dom f

Funcién constante
y=~rh

f2: xentre -2y 0

Funcién cuadratica | » vt + 1

] ar”+ bxr +c¢
2wt
->
b=0
-
c=
— e—

f3: A partir de x=0

Funcién lineal

Y =mz-+m

Combinamos en una sola grafica atendiendo los distintos intervalos de definicion (muestro
dos gréaficas una coloreada y con el rastro de las funciones, y otra mas limpia, sin colores ni

rastros):

/N

-5 -4

— e R e — - — ==

1 0 1 H 3 4 5

-2

-3

2de8
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2x+2 si xZ<1
A2) f(x) = 4 si 1<x<4
—x+8 si 4 < x

Vemos que hay 3 trozos:

IES Sofia Casanova

Hasta x=1 es es f{(x) = 2x + 2, funcidn lineal (recta). Sabemos que su pendiente es 2 (sube
dos por cada unidad que avanza) y su ordenada en el origen es 2, (dos unidades sobre el

centro de coordenadas en el gje vertical).

Entre 1y 4 es f,(x) = 4, una funcidn constante (recta horizontal a altura 4).

A partir de x=4 f;(x) = — x + &, funcidn lineal (recta). Sabemos que su pendiente es —1 (baja
uno por cada unidad que avanza) y su ordenada en el origen es 8, (ocho unidades sobre el

centro de coordenadas en el eje vertical)

Con toda esta informacion, sabemos como son las graficas por separado:

f1: Hasta x=1 f2: xentre 1y 4

Funcién lineal Funcion constante U |

Yy =mzx+m o pendente - 2 (0 ue sube y = k K constante (atura 4 &

me2 .
- X
n=2 n- ordenada ¢ gon = 2 *®

-

f3: A partir de x=4

mf =R - Imf

-

Funcion lineal r+ 8
y=mzr-+m

m: pendiente = 2 (lo que sube ©

Ala AAF AAdA 1IRA AIs auARTA

Combinamos en una sola grafica atendiendo los distintos intervalos de definicién (muestro
dos graficas una coloreada y con el rastro de las funciones, y otra mas limpia, sin colores ni

rastros):

@)

0

3de8
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B1)
)/

0 : X
/ 5

1. Identificamos los trozos. El primero es hasta x=0, el segundo entre x=0 y x=5y el tercero
desde x=5. Asi podemos escribir:

si x<0
f&) = si 0<x<5
Si 5<x

2. Obtenemos las funciones para cada trozo:

2.1.51 x <0 = f(x) es una recta horizontal a altura -3, luego es la funcién
constante f;(x) = — 3.

22.5i 0 £x <5 = f,(x) es unarecta de pendiente m=1 (sube uno por cada
uno que avanza) y ordenada en el origen n=-3, luego es la funcion lineal f,(x) = x — 3.

2.3.51 5 <x => f;(x) es unarecta horizontal a altura 2, luego es la funcién
constante f;(x) = 2.

Asi que la expresion analitica de la funcion es:

-3 si xZ0
f)=3x-3 si 0<x<5
2 si. 5<x

Comprobamos:

4 de8
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] A

1. Identificamos los trozos. El primero es hasta x=-1, el segundo entre x=-1y x=1y el
tercero desde x=1. Asi podemos escribir:

si x<-1
f&) = si —1l<x<1
si 1 <x

2. Obtenemos las funciones para cada trozo:

21.51 x < —1 = f{(x) es unarecta de pendiente m=-1 (baja uno por cada uno
que avanza) y ordenada en el origen n=-1, se puede ver de dos modos:

- Forma intuitiva: si prolongamos la recta, vemos que tocaria al eje vertical en el -1,
- Calculando con ecuacién punto pendiente (punto (-1,0) pendiente -1): y —0=—1-(x + 1)

De cualquier forma sale la funcién lineal fj(x) = —x — 1.

22.51 —1 <x <1 = f,(x) es una parabola céncava (funcién cuadratica con a
negativo). Partimos de la parabola convexa de referencia, y = — X2, la desplazamos una
unidad hacia arriba y obtenemos f,(x) = — x241.

2.3.51 1 <x = f;(x) es unarecta de pendiente m=1 (sube uno por cada uno
que avanza) y ordenada en el origen n=—1 (razonar como en 2.1): f3(x) = x — 1

Asi que la expresion analitica de la funcién es:

—x—-1 g x<-1
fO) =1 -x2+1 si —1<x<1
x—1 si 1 <x

Comprobamos:

Escribe la funcion

5de8
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1. Identificamos los trozos. El primero es hasta x=-2, el segundo entre x=-2 y x=2y el

tercero desde x=2. Asi podemos escribir:

f@) =

2. Obtenemos las funciones para cada trozo:

si x< -2
si —2<x<?2
S1 2<x

2.1. 51 x < —2 = f(x) es una recta horizontal a altura 4, luego es la funcion

constante f;(x) = 4.

22.5i —1 <x <1 = f5,(x) es una parabola convexa, la mas sencilla

Hx) = x*

2.3.51 2 < x = f;(x) es unarecta horizontal a altura 4, luego es la funcién

constante f;(x) = 4.

Asi que la expresion analitica de la funcién es:
4 s5i x<-=-2

J)=9x2 si -2<x<0
4 si 2<x

Comprobamos:

Escribe la funcion:
)= filx)
ae
L(x)m 3 - \/‘ Colee
2 b=2
1y=4 - |z

Define los trozos

6de8
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1. Identificamos los trozos. El primero es hasta x=-3, el segundo entre x=-3 y x=3 y el
tercero desde x=3. Asi podemos escribir:

si x<-3
f&x) = si =3<x<3
si 3<x

2. Obtenemos las funciones para cada trozo:

2.1.51 x < =3 = f{(x) es unarecta de pendiente m=-1 (baja uno por cada uno
que avanza) y ordenada en el origen n=-8, se puede ver de dos modos:

- Forma intuitiva: si prolongamos la recta, vemos que tocaria al eje vertical en el -8,
- Calculando con ecuacién punto pendiente (punto (-3,-5) pendiente —=1): y +5=—1-(x + 3)

De cualquier forma sale la funcién lineal fij(x) = —x — 8.

22.51 —1 <x <1 = f,(x) es una parabola céncava (funcién cuadratica con a
negativo). Partimos de la parabola convexa de referencia, y = — X2, la desplazamos cuatro
unidades hacia arriba y obtenemos f,(x) = — x>+ 4.

2.3.51 3 <x = f;(x) es unarecta de pendiente m=1 (sube uno por cada uno
que avanza) y ordenada en el origen n=-8 (razonar como en 2.1): f3(x) = x — 8

Asi que la expresion analitica de la funcién es:

—x—8 s5i x<-3
f) =< —x*+4 si -3<x<3
x—8 i 3<x

Comprobamos:

Escribe la funcion:

| ' f | et :“:
] | z-8 .

Define los trozos

" a=3

1o)== 4 - - V| Color
] .

fy(x)ex-8 - | 3
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X

2 \
1. Identificamos los trozos. El primero es hasta x=2 y el segundo desde x=2. Asi podemos

escribir:
_ si x <2
J = { si 2<x

2. Obtenemos las funciones para cada trozo:

2.1.51 x <2 = f(x) es una parabola convexa (funcién cuadratica con a

positivo), la mas sencilla f;(x) = x2.

2.2.51 2 <x = f,(x) es unarecta de pendiente m=-1 (baja uno por cada uno
que avanza) y ordenada en el origen n=6, se puede ver de dos modos:

- Forma intuitiva: si prolongamos la recta, vemos que tocaria al eje vertical en el 6,
- Calculando con ecuacién punto pendiente (punto (2,4) pendiente -1): y —4 = —1 - (x — 2)

De cualquier forma sale la funcion lineal f;(x) = — x + 6.

Asi que la expresion analitica de la funcion es:

f(x)={ x sz:xSZ

—x+6 Si 2<x

Comprobamos:

Escribe la funcién
[tz o -l
S P ! |

Define los trozos
1yixi=xt
a=2

f(x)=0 - V| Calar
b=2
fy=fx 6 alle 3

8de8
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BOLETIN DE REPASO PARA 1°BACHILLERATO: EJERCICIOS DE FUNCIONES 4°ESO

SOLUCIONES DETALLADAS - EJERCICIO 3

Dejo las soluciones con explicaciones de los ejercicios del boletin de repaso de funciones de
4° de ESO.

También adjunto las graficas aunque no se pidan en todos los ejercicios, para que vayais
acostumbrando la vista, ya que uno de los objetivos fundamentales es dominar la
representacion grafica y ganar intuicion para saber de forma aproximada como es una funcion
sin gastar demasiado tiempo.

En cursiva estan las explicaciones didacticas, no es necesario que las escribais (tampoco
pasa nada si lo hacéis).

3. Resuelve analitica y graficamente los siguientes sistemas:

y=-2x+4

A J0) = {y =2x% — 4dx

1de3
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y=—-2x+4

a) f(x)z{y=2)€2—4x

RESOLUCION ANALITICA

Simplemente hay que resolver el sistema de ecuaciones no lineal, y la forma en la que se
escriben las funciones, nos invita a usar igualacion (o reduccion) para que se vaya lay.

y=—-2x+4 5 5
5 — —2x+4=2x"-4x = 0=2x"-2x-4 =
y =2x°—4x
—= 0=x>—x-2
Resolvemos la ecuacion de segundo grado (x = 2y x = — 1) y obtenemos los valores de y

_ { six=2 = y=—-2-2+4=0 {(2,0)
correspondientes: —

six=—1 = y==-2:-(-1)+4=6 (—1,6)

RESOLUCION GRAFICA

y = —2x + 4 es unarecta de

pendiente -2 y ordenada en el X Y
origen 4; eso es suficiente para

representarla aproximadamente, 0 4
pero mejor lo completamos en una ’ o
tabla de valores al menos con el

corte con el eje X (si y=0, x=4/2=2, % % 2 0

el punto es el (2, 0):

Imf{ 1%

y = 2x? — 4x es una funcién cuadratica con a>0, luego es parabola convexa (U ).
b —4

Vértice: x =——=—-——=1 = y=2-1"-4.1=-2 = V(1.-2)
2a 2-2

Damos valores a la izquierda y a la derecha del vértice, y representamos en la misma grafica:

X Y
. - -1 6

Segun vemos en la grafica, las

funciones se cortan en los puntos 0 0

(_1 !6) y (2’0)
1 -2(V)
2 O Escribe las funcines:
3 6 s

2de3

Soluciones: (-1, 6), (2, 0)
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y=—x+6x-9

y=35-3

b) f(x) =
RESOLUCION ANALITICA

Simplemente hay que resolver el sistema de ecuaciones no lineal, y la forma en la que se
escriben las funciones, nos invita a usar igualacion (o reduccion) para que se vaya la y.

. =¢_ﬁ+ﬁx_9=g-3==>2ﬁ—1u+12=0

Resolvemos la ecuacion de segundo grado (x = 5 y x = 4) y obtenemos los valores de y

/ -3 3 _2__9_ _»n 3 9

six=5 = y=7-3=—-2= 225: > —7)
six=4 = y=2-3=-1 4,-1)

correspondientes:

RESOLUCION GRAFICA

X
y = 5~ 3 es una recta de >
pendiente —1/2 y ordenada en el X Y
origen -3; eso es suficiente para e
representarla aproximadamente, ] 0 -3
pero mejor lo completamos en una e 2 2
tabla de valores al menos con el
corte con el eje X (si y=0, x=6, el 4 -1
punto es el (6, 0)):
6 0
Dom |

y=- x2 4+ 6x — 9 es una funcién cuadréatica con a<0, luego es parabola céncava (N).

b 6
Vértice:x =——=—-———=3 = y=-3246-3-9=0 = V3.-0)

2a 2-(=1)

Damos valores a la izquierda y a la derecha del vértice, y representamos en la misma grafica:

Segun vemos en la grafica, las
funciones se cortan en los puntos 2 -1
(1’5,-2’25)y (4, -1)

3 0(V)
4 -1 Escribe las funcines

f(x)= 2+ 6x-9 fila " r6a
5 _4 flxj=x/2-3 fala

3de3

Soluciones: (1.5, -2.25), (4, -1)
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55)y =

logqox
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57)y = |x2 — 4]

37)y =

—2)t+4

s

19)y = —(x + 2)?

16)y = (x —2)2 — 4

S
46)y = ————2

x+3

,,,,,,,

quedan sin asignar

28)y =\x +2
30)y =vV—x

40)y=ﬁ+2
41)y=ﬁ—2



