Matematicas académicas.
4°ESO

EJERCICIOS REPASO: POTENCIAS, RAICES Y LOGARITMOS.

Haz estas operaciones con potencias.
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Simplifica al maximo estas expresiones.

4-(102)’ 107

a) b)

) (33

o =[(3)]

25.(10%)"-121

12.10° 11.75.10°
a) 4-(102) 102 10% 902 1 25-(17)° 121 5290 1F 11 1

12.107 3.10° 30 11.75-107°  11.3-52.10° 3.10 30
Realiza estas cperacinnes con potencias.

4 -2
2 4

a) 9'-9%:97° b [—) :[—) c) 372972
) ) 5 25 ) (e7)
a) 9'-9?:-97=¢"
= :,2..4-:4..-1 {2;_::[2‘2\ [,2.1 .21—4 9y
) |5) _15_1 '{_5.-' “\5) \5) _{,5.
c) 33 {9-2)2 =33 . g4=33. (32)-4 = g3 g8- g

Simplifica al maximo estas expresiones.

12.107'. 20¢
50-(162)"

b)

(18%)7 -81
6°-108-(24)™

12:40°%:20%  3:2%40-244D0° 3907 3.2%8 35 15
50-(162)" 5-10-(2¢) 5:-2% 5.2 T Z® 65536
(182)” .81 (2.32)" .3 2 g

6-108.(24)° 2 3 2.3 (23) & 129
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Calcula mentalmente ¥ escribe en tu cuaderno el valor de los SiﬂLIiE'HIES radicales.
a) 1 d) ¥-1 g) Y32
b) 81 e) ¥-1000 h) 40,0001
c) -Ve4 f) —Jae i) ¥-81
a) 1 d) No es real. a) 2
b) +3 e) —10 h) 0,1
c) -2 fl 6 i) Noesreal
E)(FITESEI los siguientes radicales como potencias ¥ simplificalos.
a) 729 c) J125 e) a1
b) 41024 d) §8 f) 215625

B 1 = \_1 T L 2
a) Y729 =(3°)P=22=9 ¢) V125 =(5)Z =55 e) YB1=(3*)m =35=30

15 e E

b) 41024 = (29 =27 -2 —4y2 d) PB-(2)F =2 ) Y15625 =(5°)7 =52 =5

Calcula el valor de las siguientes potencias.

3 2
z 3

a) 25 c) 343 e) 16°% g) 27%*

mal en
| b

b) 49 d) 125 f) 81" h) e25"%

3

3 3 2 2 1 . 1
a) 257 =(5'2=125 ¢) 3433 =(7)7=49 &) 1605 =(24jF=2 g) 273 =(3%)7 =3

5 5

4 4 . 3 . 3
c) 497 =(722 =16807 d) 1255 =(5°)7 =625 1) 81°=(3*)7 =27 h) 625" = (5} =5

Expresa como un solo radical.

a) V74540 o) (¥3):427

b) ¥4:42.48 4 V512 -4ea

a) ¥2.33.34 -4 c) (¥3]£:52?=5f'3_‘:5f3_3=5"§

b) 47-42.48-4T6 -2 a) V512 964 =427 925 —§2" =7 =42

Aplica las propiedades de los radicales y simplifica las siguientes expresiones.
— = — i 2
a) V4 b) VivE c) Vvies d) [iwﬁ ]

2

— — = - M= .
a) IVE =47 -2 b WB=¥2=%2 o IWZ-2 q (IVea
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=
]
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10 poo Simplifica.
a) V32 b) Vet c) Val3
) Va2 o WA £) V5
2) V3 b) V& c) &
d) Vab? ) V& =\a? f) 263
11 | @E0 Extrae del radical los factores que sea posible.
a) {1643 b) V814557 V8P
3124 162 59
d\— Al —
N ?N7s N5
a) 2432 b) 3aVab> o) 2a2\2a
313 9 [2 1 5=
Ry e =A== -39
}.ﬁ' a © 5 3 ) 2
12 | BB Reduce a indice comtin y ordena de menor a mayor los radicales siguien-

tes:

V7, 30, V40, V81
min.c.m. (2, 3,4, 6) = 12
V7 = {76 = V117649

Y30 = Y307 = V810000
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13 | EEO Introduce dentro de la raiz y simplifica.
NE V18
s § b) —
a) 5 ) 3
3 4| 5
c)2 \’1 424>
-+ 12
1 239
—v12 ) =4/
35 V12 ) 5 V4
7
MEZ IR W,
3_
5[ 93, s 4] 4. 4
4 12 3
5 = 3
W SERE
2? 37-4 3
14 || mE0 Divide y simplifica.

a)ﬁ: \’ﬂ
5

ilg 4'5 3lg 3
IJ) ;: ; C) E: T
21 21 5
RV LN P
NN 5 V3

e
N

bjf,‘i.ﬂi_ﬁﬁ -5 _.ﬂi_qfi

5 N% N5 & V25 NS
}33.34_5_35.45_3/L_L
Ne' Nz V62 Nz~ 3

15

a) V6 - V3
c) 820 : V10

107

a) V62 .35 = '\8748

4 12 12
c) 207 10° =" f% =4 f%

EEC Reduce a indice comiin y efectiia.

b) ‘i‘? : 2
(V2 .¥3): {2 . V3)

642
N =

V@739 : (22-39) = -G\E




16

EE0 Efectda.

17

18

a}\l‘ﬁ—\/ﬁ+\"§
b)¥81 — {24
)28 —\7 + V63
54 + 2
e) V108 — 212 — V28 +V7/4
)V25.3 _V22.3 443

03 _22.3-3V3 _2A3 -3

VIET —

t:_]]l*\\l"‘.-@c+q _NEx

e)V22.33 —222.3 _\22.7 +
mEO Efectua.

a) (2 +‘u"§} 2 —\"g}

(5 -2/3)N5 +2/3)
a)d4-3=1

c)5-4-3=-7

OO0 Racionaliza y simplifica.

a) i— N
V3 V2
V12 2V6

a) i =3

3
8 W15 V15
1377 5
o 36 _LE
12 4
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=4V3 _2V3 +V3 =3V3

V7 4N32.7 =7 N7 2+ 37 =4\7
N2 -32:.2-402

I

%—(N‘_ w307 +——2\E—_v

2

b)(3v2 + 22

d)(2V5 - V372
b)9.2+4+12V2 =224+ 1242
d)4.5+3-4V15 =23 _4V15

g1z _4.23 23
12 12 3
W5z Als
V52 A
f) = '
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19 |EEC Racionaliza y simplifica si es posible.
a) 1+16 b) 37_ 9 14.—
23 1+V3 3_N2
0 1+\E O 5 .12
1-v2 275+ 3 223
23 -2 V2 + V3 V5 + V3
3 (1+sV6)V3 V3:V18 V3:3\2
2.3 - 6 - 6
by 3 —V3) 3-3V3 -34+3V3
1-5% =2 2
14(3 + V2) 42+ 14V2 T
c) 93 - - =6+ 22
olleV2)14N2) 142402, 5
1-2 ]
S ) o
e —— = " =-25_3
) 4.5-9
f) \"E[,2N"E+3} _ 2A2+3\'E el 5\,'5
R T ] B
9 102V3+N2) 573, 45
£:3 .3
V32-V3) V6-3 -
h) s =—5—=-64+3
II-—_ II—. I1—_ I-—. ooy |i_ B Il_
p V5 -V3JN5-V3)  5+3-2V15 8215, 5
5-3 2 2

EJERCICIO 14 : Extrae del radical todos los factores que sea posible:
a) v864a’h*
x-lys

z.‘j

c) ¥a*bsc’

b)

Solucion:
a) +/864a°h® = J2F .32 .55 .p* =22.3.4% .b%\2-3.a = 12a%b*JBa

4, 6 2. .2
b) fle; :X;’ \g c) ¥a*b'c’ =ab’c*Yac

4° ESO
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a) {faT
b) (%ﬂ'a_“j
o (&)

Solucion:

a) Yam = ag‘ja—a b) {E’la_"‘z _ %lla_a: gt — g :%[8_4:3%
v

22

EJERCICIO 18

23

24

a) Calculay simplifica: JZ_—%Jﬁ—2ﬁ

1-43
1-43

b) Racionaliza y simplifica:

Solucion:

Matematicas académicas.
4°ESO

EJERCICIO 15 : Simplifica y extrae los factores que puedas fuera del radical:

c) t\'%{;m ={a" =a""

a) Jﬁ—lﬁ—:zﬁn@.7—%J33.7+2ﬁ=2f—%.3ﬁ+zf=

3
= T =T 2T =37

143 _ (4B (1+V3) 1134005 4425 _

ST (RN 3 PO 3 S

_2_\@

EJERCICIO 19

a) Efectuay simplifica: /405 —+/45 - 8.5
J6-2
V62

b) Racionaliza y simplifica:

Solucion:

a) JA05 —45 + 85 =\3* .5 -432.5 + 85 =95 - 3J5 + 85 = 1445
n o2 _(VB-V2(V6-V2' 5.2 oJi3 8-2417 8-247 3 _

B+2 (B+vZ)B-Z)  6-2 :

= B_j‘ﬁzz_.ﬁ

EJERCICIO 20
a) Operay simplifica: 2J4_B— +/300 + 5~f§
V3 2

b) Racionaliza y simplifica: —+—=

V2 3

Solucion:

4

a) V48 300 +5v3 = 24/2* .3 -2 3.5 153 =83 103 +5V3 = 33

py¥3,¥2_ B2 23 B B _3V6 248 _5V6

2B V22 BB 2 3 6 6

6

a®? = ifa® = a¥fa®
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25 | EJERCICIO 22
a) Calculay simplifica: % 80—%\!180 +5
b) Racionaliza y simplifica : 1-+/2
V6-3
Solucion:
” ’ = f 8 \ Ly
8) 2480 - J1B0+5 =27 5-1JF 7 5+5-85_8 5,5 - ~ | g By J(:EJE
3 4 3 4 3 4 \3 4 ) B
A=V (V2 (543 B+ 3-ViD-VB _VE+V3-Vi0-E
V-5 (B-"BYE+3) 5-3 2
26 EJERCICIO 31 : Expresa como un solo radical:
a){/ﬁ-\/g b)a2 322 c)\ﬂ'\.{T—- 37
Solucion:
a)gIIIJE"J__:”IJE:\S/E b)%-"’lf:u'llf-zf’:u'lljmzéf
stfﬁ d:=§~/7_i‘q= 3-9!'.,5.76 _ 30511
27 | calcula los siguientes logaritmos.
a) loga 32 c) logs 729 e) log 1000 000
1 1 1
b) icgzﬁ d) IDQ,E f) IDG—WIJD
a) logz232=1log22°=5 c) loga729=log3° =6 €) log 1000 000 = log 10° =6
1 i 1 1
b —_—= - = d —_—= N = . =2 =
) log, - log, 2 =-4 )} log, 5 log, 3™ =—4 f) Iogmno log10™ =-3
28 | calcula los siguientes logaritmos.
a) log,v8 c) log, Y243 e) log, A
la7
b) log, 32 d) log3i100 f) log, {100
7 W
B g 223 3575 i, 33 D A g [0
a) log,+8 =log,22 = > c) log,~243 =log, 3% = = e} Iog% = _Iog% 3) =3
2 2 I \.i
b) log, 32 =log, 2° = -5 d) log¥100 =log10s == f) log, Y100 =log |i}3 e
? e 5 - =110 3
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Calcula el valor de x en estas igualdades.
a) log 1000000 =x c) log (-100)=x €) IogT%=x
b) log,0,5=~-1 d) logzx=5 f) —%=Iogﬂx
a) x=Ilog 1000 DOO = log 10°=6 c) log (—100) no existe €) IogT;—9=Iog,?4:>x=—2
1 & 1 S
b) !ogxﬂ,5=—1:>!Dng=—1:-x=2 d} log.x=5=x=2"=32 f) —§=iogmx:»x=2T3=§
Halla el valor de x en cada caso.
a) log,16=—-4 c) log,x=-3 g) log«125=3
7
b) Iog,%=—3 d) log, 1331=x f) log.25=4
| i 1 =3
a) x"=1f;:>x=E ¢) |?] —x=x=T"=343 ) X¥=5"=x=5
b) x“=%:x2=2:>x=\f§ d) 11"=1P=x=3 f) =5 =x=5=x=45

Transforma los siguientes logaritmos en sumas y restas de log A y log B.

/B B
a) log— b) log——logA?
) g10A ) UJH g
1
a) Jog%ﬂog@—logﬂ%}:logEE—!ogm—logA=E1Iog8—1—log,4
3 1
b) iu;:g'B—"E—Iog.tﬂt2 =log B* -log -J'E—Qiog A=3log B-log A5—2I0g A=23log B—%Iog A-2log A=3log B—glog A

Transforma las siguientes expresiones en sumas y restas.

ailp? a*hb
a) X=""— b) Y=—“':
3a 100ic
ailb (. 2 2 2 1 2 2
a) log X =lo =loga+log| b® |-lo ! l=loga+—=logb-—loga=—loga+—=log b
) log g Tz ga+ Q[\ | 9\ | g +3 g 3 q 309 +3 g
aJb 2 = 1 1 1 1
b) logY =log—— =loga® +log b2 —log 100 —log V¢ = 3loga+—log b—2—logc® =3loga+—logh—2——log ¢
100¥c » 2 2 3

Utilizando las propiedades de los logaritmos y siendo log x = 0,70 y log y = 1,18, calcula:

3

a) log(x® - ) b) tng% c) |ug[J¥-§aF)
a) log (%) =log* +logy=2log x +log y=2 - 0,70 + 1,18 = 2,58

& a5
b) Iog;—zzlogxz'—logy‘:alogx—zIogy= 3-070-2-118=-0,26

=y 1 z
c) log(ﬂ-iﬂr_ﬂﬁog Jx +log 3y =log x2 +log y?=%I0gx+§logy=%-ﬁ,?0+§'I,1B=1,14
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Escribe como un (nico logaritmo.

a) logl1eé-log 3 +log12 c) (log25+log4)—(log8—log9
b) log 18 -log 27 -log 2
a) log 16 —log 3 + log 12 = log '16;2=|og54

18 1
b) log 18 —log 27 —log 2 = log—— = log —
) log og By 2=l =~k 5
¢) (log 25 + log 4) — (log 8 — log 9):10925';'9 =Iogz‘;

5

Aplicando un cambio de base y usando la calculadora, halla los siguientes logaritmos.

a) log, 14 c) log,12
2

b) logs 32 d) logs 10
a) log,14 =291 _ 38574 ¢) log, 12=10912 _ 3 5g50

logz I |Dgl

2

log32 log10

b) log,32= —3,1546 d) log, 10 —14307
) log, 1093 ) log. log5 1

Halla x usando la calculadora para que se cumpla que 3" =7,

3"=T:»|Dg3"=log?::»JﬂogS:iogT:x=%:1??

A qué nimero hay que elevar 5 para que dé un millén?

5 =10°= X =log. 10° = x

6
=Irag1D 8584
lo

Halla el capital final en que se convierten 650 € en tres afios a un interés simple del 2,25%.

225-3)

f
C. =650| 1+ =693,875 €

| 100

Un banco ofrece un interés compuesto del 6 % anual en su cuenta de ahorro con la condicién de que cada
afo ingreses 1000 €.

Si aceptas la oferta y retiras tu dinero a los 5 afios, ;cuanto dinero debera entregarte el banco?
1% afio: 1000 - 1,06 = 1060 euros

2% afio; 2060 - 1,06 = 2183,6 euros

3% afio: 3183,6 - 1,06 = 3374616 euros

4® afio: 4374,616 - 1,06 = 4637,09296 euros

5% afio: 5637,09296 - 1,06 = 5975,32 euros

10
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Halla el capital final en que se convierten 750 € en cuatro afios a un interés simple del 12 %. ;Y si el interes
que se aplica es compuesto?
12-4)

f
Interés simple; G, = 750' 1+W |= 1110 €

Interes compuesto: G =750 - (1 + 0,12}“ =1180,14 €

A qué tanto por ciento anual hay que colocar 50 000 € para que se conviertan en 182 124 euros al cabo de
15 afos?

|'182 124
15

182 124 = 50 000(1 + X)° = x = 1
\ 50000

-1=0,09

Al 9 % anual

¢ Cuantos anos debe estar impuesto un capital si a un interés compuesto del 5 % anual se convierte en 1,25
veces el capital depositado inicialmente?

125G = C(1 +0,05) = t=129%25 _, 57
log1.05

Cuatro afios y medio, aproximadamente

& A qué tanto por ciento debe colocarse un capital cualquiera para duplicario en 15 anos?
2G=C{1+n° = r="¥2-1=0,047
Debe imponerse al 4,7 %.

11



