P

Padre Poveda

IES Padre Poveda (Guadix) Matemadticas I1

\UNIDAD 8: VECTORES EN EL ESPACIO|

— Puntos alineados: Tres puntos A, B, C, estin alineados si A8 y BC son proporcionales, es decir, AB = kBC

a,+b, a,+b, a;+b
12 L, 22 Z, 32 3) siendo A(a,,a,,a;) y B(b,,b,,b,)

— Punto medio de un segmento: M (

L . , . pitx Pty _ Ptz _
— Simétrico de P con respecto a Q: Es el punto P’(x, y, z) que verifica ) =4, ) =4q,, ) =(q,

A
— Definicion: 1i-v =|i|-|¥| - cos (i,7)

— Interpretacion geométrica: U -V = |fl||l7 '| siendo V' la proyecciéon de V sobre u.
[PRODUCTO ESCALAR-— Expresion analitica: -V =u,v, +u,v, +u,v, siendo ii(u,,u,,u,), v(v,,v,,v;) respectoa & = {?,],k} base ortonormal de V
— Médulo de un vector: |L_i| =i+ = \u] +u; +u;
_A'ngulo Jformado por dos vectores: cos (ﬁ v ) = %
] - ¥
L_Aplicaciones —— Condicion de perpendicularidad: u 1 v si u-v=0
— Condicién de paralelismo: 1//V si i,V son proporcionales.
1° ) Se cambian de lugar dos coordenadas y una de signo
— Vector perpendicular a otro:
2° ) La otra coordenada se hace cero
Unitario : w :|VT|
v
" Vector unitario a uno dado v , 0 de médulo k: ~
De médulo k : w = k;v
g
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1) Médulo :|ii x V| = [ii|-|¥| - sen (i, V)

— Definicion: Es un vector # X v tal que < 2° ) Direccién : Perpendicular aiiya v
3° ) Sentido : Avance deun sacacorchos que giradeua v

i j k
., L | |U2 Uzl Uy Uz U Uy . U, U\ U U~ (U Uy -
— Expresion analitica: U XV = ,— R obien UXV=U, U, U= 1— J+ k
Vo Vs Vi s\ W , W W % i W
7B N T

IPRODUCTO VECTORIAL—

Siendo i (u,, 1,15 ), ¥(v,,v,,v,) respectoa % = {;,j,k} base ortonormal de V,

Interpretacion geométrica: A paralelogramo — |u X V|
Area de un friang ulo: Atria'ngulo = E paralelogramo

— Aplicaciones
Vector perpendicular W a dos vectores U y vV dados: W = uXv

— Definicion:

u U, U
V, V;| siendo u(ul,uz,u3), v(vl,vz,v3 ), w(wl,wz,w3) respectoa 5 = {i . J ,k} base ortonormal de V,

IPRODUCTO MIXTOH—Expresion analitica: [ﬁ ,V, ﬂ/] =V
Wi W, W

Interpretacion geométrica: V . iotepivedo = | [u, v,w]|

1

= g Vparalelepz'pedo

Volumen de un tetraedro: Vtetmedm

—Aplicaciones
=0

Cuatro puntos A, B, C, D son coplanarios si |AB, AC, AD
=0

Puntos y vectores coplanarios:
Tres vectores u,v,w son coplanarios o lin. depend. si [ﬁ, v, 171)] =0 obien det(ﬁ, v, VTJ)
Nota: Recuerda ademas el concepto de vector libre, operaciones con vectores, combinacion lineal de vectores, dependencia e independencia lineal, rango de un

conjunto de vectores, bases...
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IDEL PRODUCTO ESCALAR|

1)1 -v =v-u (Conmutatia)
29 -\v+
3u-u=0
44 )k(ii -v) = (ki v = ii (k)

No asociativa: (il -V ) w # i -(v-W)

vector vector

—

W) =1 -V +ii - W (Distribuiva)

~

!

n° n°

En general, es un vector distinto en cada caso

PROPIEDADE,

IDEL PRODUCTO VECTORIAL|

19 )uxv = —(\7 XU ) (Anticonnmutativa)

2° U Xu =0 (Linealmente dependientes)

34 )ii x (v + W) = (i x ¥ )+ (i x W) (Distributiva)
44 )k (i x ) = (kit )x v = ii x (kv), con ke®R

No cumple, en general, la asociativa

IDEL PRODUCTO MIXTO|

1) i, v, w|=[w,ii, | = [, w,ii]

29)[id, v, | =i, w, v =, v,ii| =7, , W]

39)[id, iy, v, W] =i, ¥, W] + iy, ¥, W]

a4)kit, v, w|=[kii, v, w| =i, kv, W] =[ii, v, k1], con keR
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