
 
 
IES Padre Poveda (Guadix)                                                                                                                                                                                                                               Matemáticas II 

Departamento de Matemáticas                                                                                                                                                                                           Bloque III: Geometría en el Espacio  
Profesor: Ramón Lorente Navarro                                                                RESUMEN VECTORES EN EL ESPACIO                                                  Unidad 8: Vectores en el Espacio 

 

 

UNIDAD 8: VECTORES EN EL ESPACIO     
 

 Puntos alineados: Tres puntos A, B, C, están alineados si AB  y BC  son proporcionales, es decir, BCkAB =  
 

                                                   Punto medio de un segmento: ⎟
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                      Simétrico de P con respecto a Q:  Es el punto P´(x, y, z) que verifica  3
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                                            Definición:  ( )
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⋅⋅=⋅ v,ucosvuvu rrrrrr
  

   

                                                 Interpretación geométrica:  vuvu ′⋅=⋅
rrrr

  siendo v′r la proyección de vr  sobre .ur  
                                           

PRODUCTO ESCALAR        Expresión analítica:  332211 vuvuvuvu ++=⋅
rr

   siendo ( )321 ,, uuuur , ( )321 ,, vvvvr  respecto a { }kji rrr
,,=B  base ortonormal de 3V  
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3

2
2

2
1 uuuuuu ++=⋅=

rrr
 

 

 Ángulo formado por dos vectores: ( )
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                                               Aplicaciones        Condición de perpendicularidad: 0=⋅⊥ vusivu rrrr
 

 
                                                   Condición de paralelismo: vu rr //  si  vu rr,  son proporcionales. 
 

                   Vector perpendicular a otro: 
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signode  una  y    scoordenada  dos  lugarde    cambianSe   )1º
 

                                                           Vector unitario a uno dado vr , o de módulo k: 
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                                                      Definición: Es un vector vu rr
×  tal que 
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PRODUCTO VECTORIAL         Expresión analítica: ⎟⎟
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                                                                                           Siendo ( )321 ,, uuuur , ( )321 ,, vvvvr  respecto a { }kji rrr
,,=B  base ortonormal de 3V  

  
                                                                      Interpretación geométrica: vuA ogramoparalel

rr
×=  

                                                      Aplicaciones       Área de un triángulo:  gramoparalelotriángulo AA
2
1

=  

                                                                                 Vector perpendicular wr  a dos vectores vu
rr

y dados: vuw rrr
×=  

 
 

                                            Definición: [ ] ( )wvuw,v,u
rrrrrr

×⋅=  

PRODUCTO MIXTO       Expresión analítica: [ ]
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 siendo ( )321 ,, uuuur , ( )321 ,, vvvvr , ( )321 ,, wwwwr  respecto a { }kji rrr
,,=B  base ortonormal de 3V  

  
 
                                                                      Interpretación geométrica: [ ]w,v,uV pedoparalelepí

rrr
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                                           Aplicaciones     Volumen de un tetraedro:  pedoparalelepítetraedro VV
6
1
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                                                                      Puntos y vectores coplanarios: 
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0 w ,v,udet  bien o0  ,,u  si  depend. lin. o scoplanario son w ,v ,u  vectores Tres

0AD,AC,AB si scoplanario son D C, B, A, puntos Cuatro
rrrrrrrrr wv

  

 
Nota: Recuerda además el concepto de vector libre,  operaciones con vectores, combinación lineal de vectores, dependencia e independencia lineal, rango de un 

conjunto de vectores, bases…  
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PROPIEDADES 

 
DEL PRODUCTO ESCALAR                                            DEL PRODUCTO VECTORIAL                                             DEL PRODUCTO MIXTO 
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