©080  DERIVADA DE UNA FUNCION
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TASA DE VARIACION MEDIA =T VM.

T\/,Méf(b) — fla) \ |
b—a S I ¥
La TV M de f(x) en Lap] coincide con Lo f(x)~x —4y
pendiente de lo recta que pasa por los TV e [13] - f(3)—f(l 18 9

pun{os (a,f(a)) | (bﬂf(b)) 7 ;IZ

Recta que pasa por (1-3) y (3,5)
=9 12, pendiente =1

TASA DE VARIACION INSTANTANEA = TV1.

TVI= Im f(ah) — flo) - im f(x) — fla)
n—0 h X—a4  X—a
Si eriste este mite TV = '(c) (derivada de flx) en x-0)  adends coincide con lo

pendiente de Lo recta tongente o f(x) en x=ai .

\f

L CCUACION DE LA RECTA
‘ TANGENTE A £(x) EN x-

y—f(@)flalx—al

Caleula flar) £(x) y 0l
f(x)=><5—4><
LTV en x=-31-23
Recta tongente o flx) en x=3
Y=A3x-54 (pendiente =23)
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DERIVADA FUNCION DERIVADA
=X Y=
yX" Y= nx"! Yl 4= nflx)rfx)
Y=o Y= a'lna Y= y= a™Lraf (x)
y=e* Y= e g=€f(x) g’= e 0f(x)
y=log, Y= )—(l'loga y=logflx) Y= ]:C((X))l £
y=Lnx g=>-<| yLnf = %
Y=serx U =CosX y=sent(x) i = cosflx)f'(x)
U=COSX = - senx y=cosflx) = - senflxfx)
.y = g ()=
ytox  yMgN— | ytdfld )
o costix)2
PROPIEDADES
y*fl) = y=kfx) REGLA DE LA CADENA
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yTx)=alx) = y='x)2q(x)
y=fx) glx) = y=flx) glx) + flx) gx)

(X)

a0

=f’(X)'@(X) —f(0)gl

A (x)

y=flglx)) = y=flalx)) gx)




.oy === | ESTUDIO DE FUNCIONES mavie
FUNCION  Peln -9t % g Ldf)
o 1 CORTE CON LOS EJES
DOMINIO . R R-{x Qlx)-0} | D =R~ {x PO} R-{x fl<0} D -Dy) Eexy-0 (-0)
vimpr Dok Eeyx=0 (0
3 ASINTOTAS 4 SIMETRIA
Astntoto vertical x= 5 Xli_m)af(x)=+—oo Simetrfa par - f(x) es simétrica respecto dl
Asintota horizontl y=b 51 X_(’l)rqoo f(x)=b gje y flx)-f(-x).
il bl YK S I"Q ‘C(_;) m. ﬂ@ (£0O) —mx)=n Simefrio impar : fx) es simetrico respec{o d
(200 K200 origen de coordenadas , f(x)- - fl-x)
f(x) es creciente en (a, b) si T (x>0, xelap). o f[x) es convera en [ b) s £ (>0 (U)
f(x) es decreciente en (i, b) si f “(x)<0, xelap) . o %) es cdficava en (g b) si £ “(x)<0 (N)

Estudio de Lo monotonf:

e {x)-0, las soluciones son los posiHes extrenos
rehﬁivos Xz, 0y ,...

o En una recto represen{amos todos los punfos obtenidos

en el paso an{erior, adenas de los punios que no estan en

el_dominio \ estudiomos el signo de £ (x) en esos infervalos
® Si f (X) > (), f(x) es crecien{e en ese in{ervab
Si f'(x) <0, f(x) es decrecierﬁe en ese irﬁervalo

EXTREMOS RELATIVOS MAXIMOS Y MINIMOS
Los posiHes matinos y minimos son los pun{os que
hacen £ “(x)=0. .
® X=Gi es mafimo si/arﬁes del pun{o lo funcion crece \
despues decrece :HAXINO (g, f(a)
® X=D sera minimo si,arﬁes de\ pun{o [a {uncio'n Jecrece
{ despuds crece. HNINO (o, 7o)
T TABLA DE VALORES

Si hiciese falla construir una tabla de valores para
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comp\e{ar los pun{os obfenidos en el estudio previo .

Estudio de o curvatura :

o 70, los soluciones son los posibles puntos de
inHexio’n Xz, 4y ,...

o Lnuno recto represerﬁamos todos los punfos
obtenidos en el paso an{erior, odemas de los M

no_estan en el dominio y estudionos el signo de £ “(x)

en esos. intervalos.
e Sif (x>0 flx) es convexa en ese intervalo.

Si £ “(x)<0, fx) es concava en ese intervalo .

§ PUNTOS DE INFLEXION

Los posiHes purﬁos de inflexidn son los pun{os que
hacen £ “(x)=0 .
e X=0 sera’purﬁo de inflexion si el signo e )
cambia antes \ despue’s e este purﬁo :PUNTO DE
INFLEXION (g, fla)

10 REDRESENTACION

Con toda la informacion obtenida anteriormente

represerﬁar lo funcion -
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TEOREMA DE KROLLE

i flx) es

® una funcion contifua en Lab) i Eyiste ol menos un nimero
® Gerivable en (ab) cE€lap) tal que ) =0
o« yfla-fb)

ES{GS J[F@S {UﬂCiOHQS CUIHP[QH Q{ {eorema (JQ ROHQ
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a C b

Es{as {res Funciones

/

a C b a C b

M CUIHP[QH Q\ {eorema (JQ ROHQ

a o}
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a b a b

TEOREMA DEL VALOR MEDIO DE LACKANCE

i fx) es

* una funcion contihua en [gp] —e—p

* erivable en (ap)

Eyiste al menos un numero c€(ap) tal

e § ' ©)- f(bb)_—;(a)
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i | Y g son
i {unciones &erivaHes en un erﬁorno

Y contifugs en ¢

fix) 0

) xMa@~O

* existe Xma%i
Ejemp{o]
m O%—%eL'Hopltalaxh_m)O l
i | Y g son

® funciones derivables en un entorno e X=a y

conhnuas en a

X) _
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o X — o= o0

KRECLA DE L’HOPITAL

de X=a

fx)
>

X—a glX)

Ejemplo /
LnleX+x) 0

im
x—() X 0
eX+ |
eX+y _

=== |

eX+ |

0 ¢S 5

im I
x—0 X—>

Ejemp\o §

Im —-=L

xﬂnoo KA "o —Loplai— xﬂnoo AX
— | "Hopital—
4o — 4e=H 00 — 0
Im : =00

X—>00 A A

= — —| "Hopital—

a’geﬁx + ;Ze_a’zx =E

00)

=27 > INOW
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