154 DERIVADAS con solucion

2° BACH.

® Hallar las derivadas simplificadas _ de las siguientes funciones:
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22.

y=3
y=X
y=5x
y=-X
y=x o+
y= 4x*-x3+3x%-7

y:—lx5 raxt =Ly Iy
5 6 2

y:3(x2+x+1)
y=4(3x>-2x+5)+x*+1

_2x® -3x* +4x-5
2

y=(x"+1) (2x°-4)
y=1/x

y:1/x3

y:2§/x_2—3x2+%

y=(x+1)°
y:(2x2-3x+1)3

y= (X2+1)100
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(y'=0)
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(y’:16x3—3x2+6x)
-3 (Y' =—x* +16x° —}x2 +x]
2
(y'=3(2x+1))
(y'=36x"-14x)
(y'=3x*-3x+2)
(y’:10x4+6x2-8x)

(y'= -1/x%)

(y'= -3/x%

(y'=5(x+1)")
(y'=(2x*-3x+1)* (12x-6))

(y'=200 x (x*+1)%)
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46.
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Y e
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y X+4

y=vx*+1

y=2x* =x2 +1 (2x* +3)

y=log x

y=In x
y=3log,x- 4Inx
y:In(3x2+4x+5)
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y =4/In(x* -1)

X

y=2
y = 2><2+><+1
y= e2x2—3x+5
y=e”

yze:ljx

y=10&

y=sen 2x
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y=2 sen x
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X x In10
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,_ —4+3log,e
e
,_ b6x+4
(y _3x2+4x+5j
X
(y S —J

o X
[y (6 =D4/In(x® —l)]

(y'=-1/¢")

ye 10% . Ln10
2Ux
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y = 400 - 400000

y=sen’(x’+1)
1
y=tg—
X
y = ctg(x*+1)

y=1x3 Sl

1, 1
3 4 2 X

y=2/x
y=2 sen (x2+1)

y:3(x2—x+1) (x2+x—1)

y:% COS(\/;+1)

y:Ins(x+1)

, 800000
(y:400+ = J

(y'=6x sen’(x*+1) cos(x*+1))

oz

X2

o
y sen?(x® +1)

(y’:—3x3+x2+x+1/x2)
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Vx4 -2x2 +3
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x? -1
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y =cos (e" +1)

y=%e +1
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x*-2x2 +1
y=3 (x+1° Ix+1
y=In(x-3)
y:4lnx/;

y =+/4Inx

y =x3Vx

y =/x hx

=In
y X+2

y=In(x+1)0bg(x-1)
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:L
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1
=3
y X+2
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=
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97. =& e(x ) 114. y = arc sen -2 [.:_ 1 J

Y= [y ] y N RN

5 _ny3 _
o5 | X o X2 115. y =vx? +1 (x* -1)? [y- S BCX 3X]
Inx 2% In?x X
99. y:2x+4 o xtd X+ 4 116.y=% arc tg e* y'= e
VX +3 (x+3)Vx+3 3(1+ezx)
100. y = 2-4 2x
v x* -4 oy
1
101. y = = NOTA: Record Vx? =
y =arc cos « ecoraar que  x ‘X‘ 118. y = arc sen (X2+1) [yl _ 2 J
y' =
X|Vx2 -1 119. y =arc cos v/x = 1
& 2 x\1-x?
_—B6X*+72x+4 440
102. y = OX T leX* 4 y =240
(6-x) (6-%) 120.y=—L +2 3,5 gl 4.3
3X3 X2 X X4 X3 X2
103. y:Z(&—arctg\/;) y-:ﬂ X2 +1
X+1 121. y=arctg ( = —ZXJ
2 _ Y =3
2x3 -1 2x* —12x% +2x " n
104. y =arc t ‘= _

y g X% -2 (y 4x6+x4—4x3—4x2+5J 122,y =3/(x®* +1* (y =4x? 3X3+1)
105. y = (x® - 4x* + 7x — 6) e* (y' =(x® -x%-x +1)ex) 123. y = (x +2) In(x + 2) (y'= 1+In(x+2))
106. y =arc sen y1-x? [y' = 1_1 2] 124, y =/x? +1 (x? +1)? (y=5x NS +13)

- X
107. y = Larctg e yr=Xe 125. y= (2x+1)° ¥3x -1
2 ]_+82><2
1 . 126. = [X*+1 Yx-1
108. y == tg e ( =x &" 2X) = y'=-
y=31ge y'=x e (1+1g?e”) Jri(x-1)
1+x 1 f
1009. y_arctg—x [y':1+ 2] 127. y= 1+i2 y=- 1
Xx X X2 x% +1
110. y =Ln cos (arctgx) [y': - j
2 _X _ 2 12 -x*
1+X 128-y—2\124 X y'= XZJ
111, y=—nVx2 +1 [y':— X 2} 24
1+x 129.y-_ 4 yio-_ 16
112, y =X (y-:1‘34'“’<} (2x+2) (2x+2)°
X X
130. y =1+x%™* L 2x-2¢
113 y = |n X—+1 y': 1 (y B exz
x-1 1-x2
2
X _1 ] 1) 119 - 2 - - 2
131.Dada y ===, hallary’, y" e y y-:3 4X Ly= 2x? - 12, ._060 GGX
X X X X
m Derivacion implicita:
Hallar, por derivacién implicita, la derivada de las siguientes funciones:
132. y*+2xy+5=0 y=—Y_ 133. xy+xy’=y+1 y'=y2+¢
x+y -x? -2xy +1
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2 2 — -
134. X"+y"-xy=3 (y‘: 2x yj 136. xy2 +x2y—l +y=5 y'=- xy? +2x%y +1
X =2y X 2x3y + x4 + %2
135. xy? = x> +y _2x-y? 2 2 _ o
y 2y -1 137. x“ +2xy+y- =4 (y=-1)

Hallar, por derivacién implicita, la derivada de las siguientes funciones, en los puntos que se indican:

138.x>-y’=y en P(1,0) [y'= 32)(2 ; y'(P)=3j
3y° +1
139. X*+y*+x+y=16 en Q(-1,-1/2) y'=— 2x+1, y'(Q)=0
2y+1
140. xy +y—x+1 en el origen —2-2y°
y=7 py'(0)=2
xy +1'

141. 2y —-x +3xy? =5 en el punto de ordenada y=0 ¢ De qué punto se trata? [ _1-3y?

. uwpy - L.
2+6xy' y(P)—2, P(S'O)]

m Derivacion logaritmica:

Hallar, por derivacién logaritmica, la derivada de las siguientes funciones:

142.y=x° (=240 X 148,y = ¢ @2 )

143. y:X1/>< (y, _ (1_ Inx) X1—2x/x)

X+1

144.y=(sen x)**"* (y'=[cos x In(sen x)+cos x](sen x)**"*)

150. y=(sen x)*

oS X y'=(sen X)ﬂ)<

145. y=(sen x)°** (y'=[-sen x In(sen x)+ctg x cos x](sen x) X

149. y =(x +1)* [y = (x +1)* l[ln(x +1)+ 2 1D

=In sgn X, ctg XD
X
146.y=(sen x)*  (y'=(In sen x+x ctg x) (sen x)*) 151, y = x* [ cosx-Inx + SEMX j _Xsenxj
X

147. y=(e*)*"* (y'=(sen x+x cos x) e**"*

m Ejercicios varios:

152. (S) Dada la funcion  f(x)=Ln \/@
1-senx

se pide:  a) Determinar los valores de x para los que esta definida.

b) Hallar su derivada.

(Soluc: Lk=m2+n1r con n/Z; f'(x)=1/cos x)

153. (S) Un observador se encuentra a 2000 metros de la torre de lanzamiento de un cohete. Cuando éste
despega verticalmente mide la variacion del angulo @(t) que forma la linea visual que le une con el cohete
y la del suelo horizontal en funcién del tiempo transcurrido. Sabiendo que ¢'(t)=1/20 radianes por segundo
cuando @=11/3, se pide:

a) ¢, Cual es la altura del cohete cuando @=11/3 radianes?
b) ¢ Cudl es la velocidad del cohete cuando @=11/3 radianes?

(Soluc: 2000v3 m.; 400 m/s)

154. (S) Hallar la derivada vigésimo cuarta de y=a sen bx paraayb constantes.  (Soluc: y*”=ab® sen bx)
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