REPASO FUNCIONES ELEMENTALES
1) Representa graficamente las siguientes funciones:

2 3 5
a) y=—-—x+2 =-= c)y=>x
) y=-% b) y=-2 V=3

a) Hacemos una tabla de valores:

x| 05 \
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b) y= —g — Es una recta paralela al eje X que pasa por (O, —gj

141
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c)y= gx Pasa por el (0,0). Basta dar otro punto para representarla: Si x=3 — y=5
5.
3.

1+

IPZ4EREENE

~34
2) Halla la ecuacién de la recta que pasa por el punto medio del segmento de extremos
A(-1,3) y B(5,2) yesparalelaalarecta 7x—2y+1=0.

¢ Empezamos calculando el punto medio del segmento de extremos A(-1, 3) y B(5, 2):

x=48_5 3425 | punto medio: P[22
2 2 2 2
¢ La recta tiene la misma pendiente que 7x-2y+ 1 =0 por ser paralelas:

7 1 7
2y =7x+1 =—X+— m=—
Y TV Ty

e Ecuacion de la recta pedida:
y= g + %(x— 2) (Ecuacion en la forma punto-pendiente)

Podemos simplificarla:

LAV - B V.
Y 2 2 2 Y 2 2
3) Representa graficamente la siguiente funcion:
2 si x<-1

y=12x+4 si -1<x<1
6 si x>1



Solucion:
e Obtenemos una tabla de valores para larecta y=2x+4 definida para -1 <x<1:

X 0 1
y 4 6

¢ Los otros dos tramos son funciones constantes: y=2 definida para x<-1; y=06 definida para x> 1.

 ammmanan

=1 1

4) Halla la expresion analitica de la funcion representada:

BT o0 N 2 [ 3
11

Solucion:
e Buscamos la ecuacion de cada uno de los tramos de rectas observando que hay dos que son constantes:
— Si x<-2, larectaes y=3.
— Si x>2, larectaes y=-1.
— Si -2< x< 2, larecta pasa por los puntos (-1, 2) y (0, 1):
1
m:—1:—1 - y-1=-x > y=-x+1
e La expresion analitica de la funcion es:
3 si x<-2
y=<-x+1 si -2<x<2
-1 si x>2
5) Relaciona cada una de las seguintes expresiones con su grafica correspondiente:

a) y=-2x¥+8
b) y=x-3x-10
©) y=-(x-27°

d) y=2xX¥-3x+1
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Sol:1)a) - I,b) - lll,c) - IV,d) - Il

6) Representa la siguiente funcion:

2x+5 se x<-1
y={x*-1 se -1<x<2
3 se x>2

Sol: Es una funcién definida a trozos; el primer tramo es la recta y=2x+5 define para x<-1.
La representamos:

X | -2 |-3

y 1 -1

Representamos la parabola y=x* -1 para —1< x < 2: vértice = (0,-1) aunque no esta definida para x= 2, necesitamos
saber qué pasa cuando nos acercamos a x=2, lay se acerca a y=22—1:3

x | -1 0|1

y |0 ]-1]0

o El tercer trozo de funcion es la recta constante y =3 definida para valores de x> 2.

3) Representa graficamente la funcién:



Sol: Los valores de y estan muy proximos a —2 cuando x crece o decrece mucho — Las asintotas son las
rectas x=3 e y=-2.

4)
a) Construye la graficade y=0,7" y, a partir de ella, representa la funcién y=0,7"+ 2.

b) Indica cual es el dominio de la funcién y=log; (x) y escribe 5 puntos que pertenezcan a la graficay
represéntala.

Sol: a) y=0,7" funcién exponencial de base a=0,7 <1, luego decrece en su dominio, que es R

e Hagamos una tabla de valores:

X -8 —4 0 1 4

y [17,3] 4,2 1 0,7 | 0.24

b)

a)
La funcién y = 0,7 + 2 se obtiene desplazando dos unidades hacia arriba la grafica anterior, o lo que es igual,
sumando 2 unidades a los valores obtenidos anteriormente para y.

b) y=Ilogicx — dominio de definicion: (0, +w)

1 1
—, -1 -1=log, —
[3 j - (o) 3
(10) — 0=log,1
31) — 1=log,3

(
(9.2) - 2=log,9

5) Representa graficamente la funcion y= %xz —-2x+4

Sol: Por ser una funcién cuadratica, su representacion es una parabola.

e Hallamos su vértice:



Xx=—2 _4 y:%-16—8+4:0 > V(4,0)

2.1

e Puntos de corte con los ejes:

N

— Coneleje X » y=0 — %X2—2X+4:O - xX*-8x+16=0

+1¢ _
X = W = g =4 - (4, O), que coincide, l6gicamente, con el vértice.
— Coneie Y »> x=0 > y=4 —> (0,9

e Puntos préximos al vértice:

x| 1]2]3 |68
9 1
y Z 1 Z 1 4
1\/
EERRERE
= 2—
6) Resuelve el sistema grafica e analiticamente: y=x 34x+5}
y=x-

Sol: Resolucion analitica
Despejamos y de cada ecuacion e igualamos:

— y2 _ —
y=x>-4x+5 x2—4x+5:X—3

_x-3 3
y=—5— 3x2-12x+15=x-3 — 3x*-13x+18=0
L 13£169-216 _ 13+ 47

6 6 El sistema no tiene solucion.

Resolucién grafica
¢ Representamos la parabola y= X —4x+5:

— Vértice:
x=;b=ﬁ=2 - y=4-8+5=1
2a 2 V2, 1)

— Puntos de corte con los ejes:

Conelgie Y - x=0 — y=5 — (0,5

Coneleie X —» y=0 — X -4x+5=0

X = 4% ‘126_20 = 41;/__4 — La parabola no corta al eje X.
— Puntos proximos al vértice:

X 1 3 4 | -1

y | 2] 21510




e Representamos larecta y = XT_?’ - y= %x—1.

x | 0 3
y | 1 0
\ |
/
N[/

Se observa en la gréfica que la parabola y la recta no se cortan.
7) Relaciona cada grafica con la expresion analitica correspondente:

a) y=2,5"
b) y=—2 41
x+1
c) y=1+log.x Solucién:a) — II,b) — I,c) — I
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8) Relaciona cada una de las siguientes expresiones con su grafica correspondiente:

a) y=—2x"+8 b) y=x-3x-10 c) y=—(x-2y° d) y=2x-3x+1
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Sol:a) I, b) I, ¢) IV, d) II



9) Escribe el dominio de la funcién y= 4" y represéntala graficamente. Escribe la expresién analitica y
representa la funcion inversa de y=4", y=log,(x).
Solucién:

e y=4" es una funcién exponencial — su dominio son todos los nimeros reales.
Hagamos una tabla de valores para representarla:

X -2 -1 0 1 2

1
y 16 n 1 4 16

 La expresion analitica de la funcion inversa de y=4" es y=log, x, cuya tabla de valores sera:

1 1

— | - | 1| 4 | 16
16 | 4

y | 2| 10 1 2

X

10) De la siguiente hipérbola, di cual es su dominio, su recorrido, cuales son sus asintotas, si es creciente o
decreciente y represéntala:

y=—3+1
X

Solucion: Dominio de definicion R- {0}

Tabla de valores en puntos préximos a x=0:

x | -11]-05/-01| 0,1 | 05 1

y | -4 | -5|-13] 7 | -1|-2

Tabla de valores para otros puntos:

x | -100| -10 10 50 100

y |-301| -31|-29 |-298|-299




Se observa que los valores de y estan proximos a -3 cuando x se hace muy grande o muy pequefia. Luego las
asintotas son las rectas x=0, y=-3.

11) Representa la funciéon y=2 + log; (x).

Hacemos una tabla de valores para la funcion inversa de y = log; x, que es la exponencial
X,
y=7"

X -2 -1 0 1 2 3

1 7 49 | 343

1
Y | a9 7

X _

1 7 49 | 343

N
©
~N| =

y =log; x -2 | 1 0 1 2 3

y=2+log:x| O 1 2 3 4 5

12) Representa graficamente la parabola y = % x*—x— 3

2
Localizando su vértice, algunos puntos proximos a él y los puntos de corte con los ejes.

Sol: « Veértice:
X:;b:1:1 RN y:1_1_§:_1_g:_2
2a 1 2 2 2

El vértice es V(1, -2).

e Puntos de corte con los ejes: Con el eje Y. x=0, y = —g - (O, —Ej

2
. 1 3
Con el gje X: y=0, EXZ_X_EZO - x*-2x-3=0
3
X_2J_r\/4+12_2J_r4 /
B 2 2 N
Puntc‘Js de corte cor’1 el eje X: GB,0y (-1,0
\ |
\ /
2 _
\ / X 2
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