
TEMA 8: GEOMETRÍA EN EL PLANO-3º ESO 
Los polígonos son figuras planas, cerradas cuyos lados son segmentos. 
Pueden clasificarse en : 
Triángulo: 3 lados 
Cuadrilátero : 4 lados. 
Pentágono: 5 lados. 
Hexágono : 6 lados. 
Heptágono: 7 lados… 
Octógono: 8 lados.. 

I. LOS TRIÁNGULOS: 
Son polígonos de tres lados. Sus ángulos suman 180 grados. 
CLASIFICACIÓN TRIÁNGULOS: 

1. Según sus lados: 
a. Equiláteros: Tienen sus tres lados iguales. 

 

 
b. Isósceles : Tienen dos lados iguales. 

 
c. Escaleno: Tienen los tres lados distintos. 

 
2. Según sus ángulos: 

a. Acutángulos: Tienen sus tres ángulos agudos ( es decir, 
menores de 90 grados) 

 
b. Rectángulos: Tienen un ángulo recto ( es decir, de 90 grados) 

 



c. Obtusángulos: Tienen un ángulo obtuso ( es decir, mayor de 
90 grados) 

 
 

TEOREMA DE PITÁGORAS 

 
EJEMPLO DEL TEOREMA DE PITÁGORAS 

 
II. LOS CUADRILÁTEROS 

Pueden clasificarse en :  
1. PARALELOGRAMOS: lados opuestos paralelos. 

a. CUADRADO: los cuatro lados y ángulos son iguales. 
b. RECTÁNGULO: los cuatro ángulos son iguales. 
c. ROMBO: los cuatro lados son iguales. 
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4. Teorema de Pitágoras 
 

El teorema de Pitágoras da una relación entre la 
hipotenusa y los catetos de un triángulo rectángulo: 

 

 

a2 = b2 + c2
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
Aplicaciones 

El Teorema de Pitágoras tiene muchas aplicaciones; 
entre otras, se verán en los ejercicios resueltos: 

x Representación gráfica de números 
irracionales. 

x Cálculo de la diagonal de un rectángulo.  
x Cálculo de la altura de un triángulo isósceles. 
x Cálculo de la apotema de un hexágono regular. 

 

 

 

 

 

Los dos cuadrados son iguales: 
ambos tienen de lado b+c. 

La superficie de color rojo es la 
misma en ambos cuadrados: cuatro 
triángulos iguales. Por tanto la 
superficie restante, la naranja, debe 
ser la misma en ambos cuadrados. 
La superficie naranja en el primero 
es: 

a2 

La superficie naranja en el segundo 
es: 

b2 + c2 

Conclusión: 

 

a2 = b2 + c2 
 

 
 

Semejanza. Teorema de Pitágoras. 

 
    En todo triángulo rectángulo se verifica que el   
cuadrado de la hipotenusa es igual a la suma de 
los cuadrados de los catetos. 

Demostración. 
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  Semejanza. Teorema de Pitágoras. 
 

EJERCICIOS resueltos 
 
 

17. El interior de la señal de tráfico es un triángulo equilátero de 74 cm de lado. La 
línea que separa la zona blanca de la negra es una altura. ¿Cuánto mide esa 
altura? 
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                                                              h = 64,09 cm 
 
 

   
 

18. En una urbanización se han protegido 310 ventanas cuadradas de 126 cm de lado 
con una cinta adhesiva especial, como se ve en la figura. ¿Cuántos metros de cinta 
se han empleado? 

  
         
               La diagonal de la ventana mide: 
 

                         
cm19,17831752d

31752d;126126d 2222

==

=+=
 

 
             Cinta total: 178,19 · 310 = 55238,9 cm =552,39 m 
 
 
 
 
 

 
19. Una escalera de 3,7 m de longitud se encuentra apoyada en una pared, quedando 

el pie a 1,5 m de la misma. ¿Qué altura alcanza la escalera sobre la pared? 
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                                                           H = 3,38 m 
 
 

    
 
                          



d. ROMBOIDE: los lados opuestos son iguales. 
 

 
 

2. TRAPECIOS: dos lados paralelos.  
3. TRAPEZOIDES: Ningún lado paralelo.  
 

 
III. POLIGONOS REGULARES DE 5 O MÁS 

LADOS:  
Los polígonos regulares de 5 o más lados son polígonos cuyos lados y 
ángulos son iguales. Según el número de sus lados pueden ser: 
Pentágono: 5 lados. 
Hexágono : 6 lados. 
Heptágono: 7 lados 
Octógono: 8 lados 
Eneágono: 9 lados 
Decágono : 10 lados 
Su área viene dada por :  
 

 
Es decir, 𝐴 = !.#$

%
 , donde ap representa la apotema, es decir, la 

longitud del centro a la mitad de cada lado.  
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12.- Contesta a estas preguntas en tu cuaderno y realiza el dibujo. 
¿Cómo es un triángulo rectángulo escaleno? 
¿Cómo es un triángulo rectángulo isósceles? 
¿Podrá existir un triángulo rectángulo equilátero? ¿Por qué? 

 

LOS CUADRILÁTEROS 
Los cuadriláteros son los polígonos de cuatro lados. Se pueden clasificar de la siguiente 
manera: 

 
A los cuadriláteros se les puede trazar dos diagonales. 
Recuerda que la suma de los ángulos de un cuadrilátero equivale a cuatro ángulos 
rectos, es decir, a 360º. 

Áreas de los paralelogramos 
Cuadrado Rectángulo Romboide Rombo 

Área del cuadrado = lado x lado = l x l = l2 

Área del rectángulo = largo x ancho = l x a 
Área del romboide = base x altura = b x a 
Área del rombo = (diagonal mayor x diagonal menor) : 2 = D x d 
                                                                                                    2 
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Ejemplos resueltos



IV. FIGURAS CIRCULARES:  
CÍRCULO: El círculo es la superficie del plano delimitada por una 
circunferencia. 
SECTOR CIRCULAR : Es aquella parte del círculo delimitada por dos radios 
y el arco que delimitan. 
CORONA CIRCULAR :Es la parte del círculo delimitado entre una 
circunferencia y una circunferencia interior concéntrica. 
TRAPECIO CIRCULAR: Es la parte de la corona circular delimitada por 2 
radios 
SEGMENTO CIRCULAR: Es aquella parte del círculo delimitada por una 
cuerda y el arco que delimita. 
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CIRCUNFERENCIA Y CÍRCULO
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en la circunferencia.

4. Longitud de la circunferencia y de un
arco de circunferencia
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6. Áreas de figuras circulares

6.1. Figuras circulares
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complejas
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11. Cuadros sinópticos

Geometría de 1º ESO con GeoGebra 6: Circunferencia y círculo

6.1. Figuras circulares

« Anterior  | Siguiente »

Figuras circulares

Hay diferentes formas de hacer partes de un círculo y algunas de ellas reciben nombres especiales.

Sector circular: Región del círculo limitada por dos radios y el arco que determinan.

Segmento circular: Región del círculo limitada por una cuerda y el arco correspondiente.

Zona circular: Región del círculo determinada por dos cuerdas paralelas.

Corona circular: Región del círculo limitada por dos circunferencias concéntricas.

Trapecio circular: Parte de una corona circular limitada por dos radios.

   

    

Actividad 1

Manipula las figuras circulares sobre el siguiente applet.

Módulo incompatible
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Figuras circulares

Hay diferentes formas de hacer partes de un círculo y algunas de ellas reciben nombres especiales.

Sector circular: Región del círculo limitada por dos radios y el arco que determinan.

Segmento circular: Región del círculo limitada por una cuerda y el arco correspondiente.

Zona circular: Región del círculo determinada por dos cuerdas paralelas.

Corona circular: Región del círculo limitada por dos circunferencias concéntricas.

Trapecio circular: Parte de una corona circular limitada por dos radios.

   

    

Actividad 1

Manipula las figuras circulares sobre el siguiente applet.

Módulo incompatible
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ÁREA DE LOS POLÍGONOS REGULARES 
 
 
 
                Área = Perímetro x apotema 
                                           2 
 
 

22.- Calcula el área del hexágono anterior. 
23.- Calcula el área y el perímetro de los siguientes polígonos regulares. 

 

 
 
LA CIRCUNFERENCIA Y EL CÍRCULO. ELEMENTOS 

 

Circunferencia.- Es una línea curva cerrada y plana con todos sus puntos a igual 
distancia del centro. 
Círculo.- Es una figura plana formada por la circunferencia y su interior. 
Es importante no confundir la circunferencia, que es una línea, con el círculo, que es 
una superficie. 
Arco es la parte de circunferencia comprendida entre dos de sus puntos. 
Cuerda es un segmento que une dos puntos de la circunferencia. 
Radio es un segmento que une el centro de la circunferencia con uno de sus puntos. 
Diámetro es una cuerda que pasa por el centro de la circunferencia. Mide el doble que 
el radio. 
Un diámetro divide a la circunferencia en dos partes iguales llamadas semicírcunferencias. 



 

ÁREAS DE LAS FIGURAS CIRCULARES 
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3.5. Longitudes y áreas de figuras circulares 
Ya sabes que: 

El número π se define como el cociente entre la longitud de la circunferencia y su diámetro. 

π    = Longitud de la circunferencia / Diámetro 

Ya sabes que es un número irracional, con infinitas cifras decimales no periódicas. Una aproximación de 
π  es  3.14,  otra  3.1416,  y  otra  3.141592.  Desde  la  antigüedad  más  lejana  hasta  hoy  en  día  los 
matemáticos siguen investigando sobre él. 

Si una circunferencia tiene un radio r, entonces su diámetro mide 2r, y su longitud, por la definición de 
π, mide 2∙π∙r. 

Longitud de la circunferencia = 2∙π∙r. 

Para  calcular  la  longitud  de  un  arco  de  circunferencia  que  abarca  un  ángulo  de D  grados,  debemos 
tener en cuenta que la circunferencia completa abarca un ángulo de 360q. Por tanto: 

L = 2∙π∙r∙D/360. 

El área del círculo es igual al producto del número π por el cuadrado del radio. 

A = π∙r2. 

El área de una corona circular es igual al área del círculo mayor menos el área del círculo menor. 

A = π ∙ R2 �π ∙ r2 = π∙(R2 � r2) 

El área de un sector circular que abarca un ángulo de n grados es igual a: 

A = π∙r2∙n/360. 

Para hallar el área del segmento circular restamos al área del sector circular el área del triángulo. 

En resumen 

Longitud de la circunferencia  Área del círculo  Área de la corona circular 

   

L = 2 ∙ π ∙ r A = π ∙ r2 A = π ∙ R2 – π ∙ r2 = π ∙ (R2 – r2) 

π es la razón entre el la longitud de una circunferencia y su diámetro. 

Es un número irracional, con infinitas cifras decimales no periódicas.   

Una aproximación de π es 3.14, otra 3.1416 y otra 3.141592   
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Longitud del arco de circunferencia Área del sector circular Área del trapecio circular 
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Actividades resueltas 
 La  circunferencia  de  radio  5  cm  tiene  una  longitud  L  =  2∙π∙r  = 
2∙π∙5 = 10∙π | 31.416. 

 Las  ruedas  de  un  carro miden  60  cm  de  diámetro,  y  tienen  16 
radios. La longitud del arco entre cada radio es: 

L = 2∙π∙r∙D/360 = 60∙π/16 | 11.78 cm. 

 El área de un círculo de radio 8 cm es A = 64 π | 201.06 cm2. Y el de un círculo de 10 cm de radio 
es A = π | 314.16 cm2. 

 El área de un círculo de diámetro 10 m es A = 25π | 78.54 m2.   
 El área de la corona circular formada por las circunferencias concéntricas de radios 9 cm y 5 cm 
es igual a: A = π∙(R2 � r2) = π∙(92 � 52) = π∙(81 � 25) = π∙56 | 175.93 cm2. 

 Para hallar el área del sector circular de radio 10 m que abarca un ángulo de 90q, calculamos el 
área del círculo completo: π∙102 = 100 π, y hallamos la proporción:   

AS = 100π∙90/360 = 25π | 78.54 m2. 

 Para  hallar  el  área  del  segmento  circular,  restamos  al  área  anterior  el  área  del  triángulo 
rectángulo de base 10 m y altura 10 m, AT = 10∙10/2 = 50 m2. Luego el área del segmento es: 

A = AS – AT = 78.54 – 50 = 28.54 m2. 

   



 
 

V. FÓRMULAS DE LAS PRINCIPALES ÁREAS DE FIGURAS EN EL 
PLANO 

 

FORMULARIO 
 

ÁREA DE POLÍGONOS 
 
TRIÁNGULO          CUADRADO 
 
 
         

                    h             
2

hb
A

�
                                                  A = l · l       A = l2

                              b           l 
 
RECTÁNGULO             ROMBOIDE 
 
 
 
                                                      h            hbA �                              h                            hbA � 
                              b              b 
 
 
TRAPECIO           ROMBO 
 
                            b 
         D 

                    h                                    
� �

2
hbB

A
��

                                         
2

dD
A

�
  

               d      
                             B  
 
POLÍGONO REGULAR 
 
 
 

               ap  
2

ap·p
A   

 
 

ÁREA DE FIGURAS CIRCULARES 
 
CÍRCULO              SECTOR CIRCULAR                             CORONA CIRCULAR 
 
 
 
 
                  r                                                         r        nº                                                                             r              
                                                                                                                                                                 
               R 

             A = S · r2                                      
360

ºn·r·
A

2S
                               A = S · R2 - S · r2 = S · (R2-r2) 

 
LONGITUDES 

 
LONGITUD DE LA CIRCUNFERENCIA   LONGITUD DE UN ARCO 
 
 
 
                                                    r  

                 r                     L = 2·S· r                                                  nº                      Larco = 
360

ºn·r··2 S
   



EJERCICIOS RESUELTOS:  
EJERCICIO 1 :  

 
EJERCICIO 2 :  
Halla el área de las siguientes figuras: 
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1. Halla el lado desconocido, el perímetro y el área de estos triángulos.

a)     b) 

 

20 cm

24 cma

    

39 cm

15 cm c

a) a2 = b2 + c2 → a2 = 2 4 2 + 2 0 2 = 5 7 6 + 4 0 0 = 9 7 6 → a = 9 7 6 = 3 1 , 2 4  cm

 P = a + b + c = 31,24 + 24 + 20 = 75,24 cm

 A = b ⋅h

2
= 2 0 ⋅ 2 4

2
= 2 4 0  cm2

b) a2 = b2 + c2 → 3 9 2 = 1 5 2 + c2 → c2 = 3 9 2 − 1 5 2 = 1 5 2 1 − 2 2 5 = 1 2 9 6 → c = 1 2 9 6 = 3 6  cm

 P = a + b + c = 39 + 15 + 36 = 90 cm

 A = b ⋅h

2
= 1 5 ⋅ 3 6

2
= 2 7 0  cm2

2. Averigua la altura de un triángulo isósceles sabiendo que sus lados iguales miden 5 m, y su lado desigual, 6 m.

  Consideramos el triángulo rectángulo que tiene por catetos la altura del triángulo y la mitad de un lado, y como hipote-
nusa, uno de los lados iguales del triángulo.

 a2 = b2 + c2 → 5 2 = 3 2 + c2 → c2 = 5 2 − 3 2 = 2 5 − 9 = 1 6 → c = 1 6 = 4  cm

 La altura del triángulo mide 4 cm.

3. Calcula el área de una corona circular formada por dos círculos concéntricos cuyos radios miden 5 cm y 10 cm, respecti-
vamente.

 A = π R2 − r 2( ) = 3 ,1 4 ⋅ 1 0 2 ⋅ 5 2( ) = 3 ,1 4 ⋅ 1 0 0 − 2 5( ) = 3 ,1 4 ⋅ 7 5 = 2 3 5 ,5  cm2

4. Halla el área de esta figura.

 

4 cm

16 cm

24 cm  

AT = Arectángulo + Acírculo = b � h  + πr2

AT = 16 � 8 + 3,14 � 42 = 128 + 50,24 = 178,24 cm2

5. ¿Qué movimiento ha transformado un triángulo en otro: traslación, giro o simetría?

 

D

B

A

CE

 

Es una simetría central de centro C.

PROPUESTA DE EVALUACIÓN
PRUEBA A

 
 
 
 
 
 

Lugares geométricos. Áreas y perímetros 
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a) Sea x la base del rectángulo, entonces se tiene: 68 24 2 2 10 cmx x= ⋅ + ⋅ → = . 

Sea y la diagonal del rectángulo, entonces se tiene: 2 2 210 24 100 576 676 26 cmy y= + → = + = = . 

b) 210 24 240 cmA= ⋅ =  

 

 

Sea d la diagonal del cuadrado y l el lado. Entonces d2 = l2 + l2 = 2l2 → l = 
2

d . 

a) 5,3033
3,75 cm

2
l = =   b) 3,96

2,8 cm
2

l = =   c) 2,12
1,5 cm

2
l = =  

 

 

a) A = 30 30
2
⋅  = 450 cm2  c) 52 = a2 + 12 → a = 4,9 cm 

         A = ( )14 12 4,9

2

+ ⋅  = 63,7 cm2 

b) A = 40 42
2
⋅  = 840 cm2  d) 532 = a2 + 282 → a = 45 cm 

         A = ( )75 47 45

2

+ ⋅  = 2 745 cm2 

 

 
a) Perímetro 5 8 40 cmP= = ⋅ =  

240 5,51
Área 110,2 cm

2 2
P a

A
⋅ ⋅

= = = =  

b) Perímetro 8 10,71 85,68 cmP= = ⋅ =  

285,68 12,93
Área 553,92 cm

2 2
P a

A
⋅ ⋅

= = = =  

  



EJERCICIO 3:  
Halla el área de las zonas coloreadas:  

 
EJERCICIO 4 :  
Halla el área de :  

 
EJERCICIO 5 :  
Halla el área de una corona circular de radios 5,3 cm y 4,7 cm 
 

 
EJERCICIO 6:  
Halla el área de un sector circular de amplitud 157 grados y radio 10,8 m. 
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109  Halla el área de la zona sombreada en cada una de estas figuras.
a)     b) 

 4  cm     4  cm

a) Acírculo = π � 22 = 3,14 � 4 = 12,56 cm2

b) A = 
1

4
Acírculo − 

1

2
Acuadrado = 

1

4
 � π � 42 − 

1

2
 � 42 = 3,14 � 4 − 8 = 4,56 cm2

110  Calcula la longitud de un arco de 120º en una circunferencia cuyo radio mide 8 cm. ¿Cuál es el área del sector circular 
correspondiente?

L = 2 πr ⋅
α

3 6 0 º
= 2 ⋅ 3 ,1 4 ⋅ 8 ⋅

1 2 0

3 6 0
= 1 6 ,7 5  cm  A = πr 2 ⋅

α
3 6 0 º

= 3 ,1 4 ⋅ 8 2 ⋅
1 2 0

3 6 0
= 6 6 , 9 9  cm2

111  Determina el área de las regiones sombreadas en las siguientes figuras.
a)     b) 

 

30º2  cm

    

20º
3 cm

a) A = 4 πr 2 ⋅
α

3 6 0 º
= 4 ⋅ 3 ,1 4 ⋅ 2 2 ⋅

3 0

3 6 0
= 4 ,1 9  cm2  b) A = πr 2 ⋅

α
3 6 0 º

= 3 ,1 4 ⋅ 3 2 ⋅
3 4 0

3 6 0
= 2 6 , 6 9  cm2

112  Una pista de atletismo está formada por dos calles de 1 m de ancho cada una.
a) Halla la longitud de una vuelta en cada calle.
b) Determina la distancia a la que debe situarse un corredor en la calle 2 para disputar una carrera.

 

150 m80 m
1º 

2º 

 

a) Calculamos la longitud de la calle 1.
 LC1  = 150 � 2 + 2 � 3,14 � 40,5 = 300 + 254,34 = 554,34 m
 Calculamos la longitud de la calle 2.
 LC2  = 150 � 2 + 2 � 3,14 � 41,5 = 300 + 260,62 = 560,62 m
b) Un corredor de la calle 2 debe situarse a 560,62 − 554,34 = 6,28 m del corredor 

de la calle 1.

113  Determina si la transformación utilizada para obtener las siguientes figuras es un movimiento.
a)     c)  

   
b)     d)  

   

7 Geometría del plano. Movimientos

228
Unidades didácticas  Matemáticas orientadas a las enseñanzas académicas 3.º ESO

1. Halla el lado desconocido, el perímetro y el área de estos triángulos.

a)     b) 

 

20 cm

24 cma

    

39 cm

15 cm c

a) a2 = b2 + c2 → a2 = 2 4 2 + 2 0 2 = 5 7 6 + 4 0 0 = 9 7 6 → a = 9 7 6 = 3 1 , 2 4  cm

 P = a + b + c = 31,24 + 24 + 20 = 75,24 cm

 A = b ⋅h

2
= 2 0 ⋅ 2 4

2
= 2 4 0  cm2

b) a2 = b2 + c2 → 3 9 2 = 1 5 2 + c2 → c2 = 3 9 2 − 1 5 2 = 1 5 2 1 − 2 2 5 = 1 2 9 6 → c = 1 2 9 6 = 3 6  cm

 P = a + b + c = 39 + 15 + 36 = 90 cm

 A = b ⋅h

2
= 1 5 ⋅ 3 6

2
= 2 7 0  cm2

2. Averigua la altura de un triángulo isósceles sabiendo que sus lados iguales miden 5 m, y su lado desigual, 6 m.

  Consideramos el triángulo rectángulo que tiene por catetos la altura del triángulo y la mitad de un lado, y como hipote-
nusa, uno de los lados iguales del triángulo.

 a2 = b2 + c2 → 5 2 = 3 2 + c2 → c2 = 5 2 − 3 2 = 2 5 − 9 = 1 6 → c = 1 6 = 4  cm

 La altura del triángulo mide 4 cm.

3. Calcula el área de una corona circular formada por dos círculos concéntricos cuyos radios miden 5 cm y 10 cm, respecti-
vamente.

 A = π R2 − r 2( ) = 3 ,1 4 ⋅ 1 0 2 ⋅ 5 2( ) = 3 ,1 4 ⋅ 1 0 0 − 2 5( ) = 3 ,1 4 ⋅ 7 5 = 2 3 5 ,5  cm2

4. Halla el área de esta figura.

 

4 cm

16 cm

24 cm  

AT = Arectángulo + Acírculo = b � h  + πr2

AT = 16 � 8 + 3,14 � 42 = 128 + 50,24 = 178,24 cm2

5. ¿Qué movimiento ha transformado un triángulo en otro: traslación, giro o simetría?

 

D

B

A

CE

 

Es una simetría central de centro C.
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Ejercicios y problemas

Calcula el área de una corona circular cuyos
radios son R = 5,3 m y r = 4,7 m

Calcula el área de un sector circular cuyo radio
mide 10,8 m y cuya amplitud es de 157°

Calcula la arista de un cubo cuyo volumen mide
2 m3, redondeando el resultado a dos decimales.

Calcula el área y el volumen de una pirámide hexa-
gonal en el que la arista de la base mide 7,4 m y la
altura tiene 17,9 m

Solución:
Tenemos que hallar la apotema de la base aplicando
el teorema de Pitágoras.

a = √
——
7,42 – 3,72 = √

—
41,07 = 6,41 m

P · aAB = —
2

6 · 7,4 · 6,41AB = —— = 142,3 m2
2

Tenemos que hallar la apotema de la pirámide apli-
cando el teorema de Pitágoras.

h = √
——
6,412 + 17,92 = √

—
361,5 = 19,01 m

l · hAL = 6 · —
2

7,4 · 19,01AL = 6 · —— = 422,02 m2
2

AT = AB + AL
AT = 142,3 + 422,02 = 564,32 m2

1V = — AB · H
3

V = 142,3 · 17,9 : 3 = 849,06 m3

64

Solución:

Volumen:
V = a3

Arista:

a = 
3√

—
2 = 1,26 m

63

Solución:

Área:
πR2

A = — · nº
360
π · 10,82

A =—· 157° =
360°

= 159,81 m2

62

Solución:

Área:
A = π(R2 – r2)
A = π(5,32 –  4,72) =

= 18,85 m2

61

R 
= 

5,3
 m

r = 4,7 m

R = 10,8 m

157°

a

a

a

a

3,7 m

7,4 m

7,4 m

a = 6,41 ml = 7,4 m

h

H
 =

 1
7,

9 
m
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Ejercicios y problemas
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Calcula la arista de un cubo cuyo volumen mide
2 m3, redondeando el resultado a dos decimales.

Calcula el área y el volumen de una pirámide hexa-
gonal en el que la arista de la base mide 7,4 m y la
altura tiene 17,9 m

Solución:
Tenemos que hallar la apotema de la base aplicando
el teorema de Pitágoras.

a = √
——
7,42 – 3,72 = √

—
41,07 = 6,41 m

P · aAB = —
2

6 · 7,4 · 6,41AB = —— = 142,3 m2
2

Tenemos que hallar la apotema de la pirámide apli-
cando el teorema de Pitágoras.

h = √
——
6,412 + 17,92 = √

—
361,5 = 19,01 m

l · hAL = 6 · —
2

7,4 · 19,01AL = 6 · —— = 422,02 m2
2

AT = AB + AL
AT = 142,3 + 422,02 = 564,32 m2

1V = — AB · H
3

V = 142,3 · 17,9 : 3 = 849,06 m3

64

Solución:

Volumen:
V = a3

Arista:

a = 
3√

—
2 = 1,26 m

63

Solución:

Área:
πR2

A = — · nº
360
π · 10,82

A =—· 157° =
360°

= 159,81 m2

62

Solución:

Área:
A = π(R2 – r2)
A = π(5,32 –  4,72) =

= 18,85 m2

61

R 
= 

5,3
 m

r = 4,7 m

R = 10,8 m

157°

a

a

a

a

3,7 m

7,4 m

7,4 m

a = 6,41 ml = 7,4 m

h

H
 =

 1
7,

9 
m



EJERCICIO 7:  

 
EJERCICIO 8:  

 
EJERCICIOS PARA PRACTICAR :  

1) Calcula el área y el perímetro del siguiente rombo, cuyo lado es 5cm 
y su diagonal menor 6cm.  

2) Ana tiene un jardín rectangular de 500 metros de largo y de 300 
metros de ancho. Quiere hacer una piscina circular de 100 metros 
de radio. ¿cuánto terreno le queda para el césped? 

3) Calcula el área   y el perímetro de : 
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1. Averigua el área de un sector circular de 60º en un círculo cuyo radio mide 2 m.

 A = πr 2 ⋅
α

3 6 0 º
= 3 ,1 4 ⋅ 2 2 ⋅

6 0

3 6 0
= 7 5 3 , 6

3 6 0
= 2 , 0 9  m2

2. Calcula el área de un octógono regular inscrito en una circunferencia de radio 10 cm cuya apotema mide 9,2 cm.

 Calculamos la longitud del lado.

 Para ello, consideramos c la mitad del lado del octógono.

 a2 = b2 + c2 → 1 0 2 = 9 , 2 2 + c2 → c2 = 1 0 2 − 9 , 2 2 = 1 0 0 − 8 4 , 6 4 = 1 5 , 3 6 → c = 1 5 , 3 6 = 3 , 9 2  cm

 Entonces, el lado del octógono mide 3,92 � 2 = 7,84 cm.

 A = P ⋅ a

2
= 8 ⋅ 7 , 8 4 ⋅1 0

2
= 3 1 3 , 6  cm2

3. Una parcela rústica tiene un precio de venta de 100 € por metro cuadrado. Averigua el precio total fijándote en la forma 
y las medidas que se representan en el dibujo.

 

60 m

18 m

39
 m

 

AT = Atriángulo + Arectángulo + Acírculo = 
b ⋅h

2
 + b � h  + πr2

Hallamos la base del triángulo.

a2 = b2 + c2 → 3 9 2 = 3 6 2 + c2

→ c2 = 3 9 2 − 3 6 2 = 1 5 2 1 − 1 2 9 6 = 2 2 5 → c = 2 2 5 = 1 5  m

 AT = 
15 ⋅36

2
 + 60 ��36 + 3,14 � 182 = 270 + 2 160 + 1 017,36 = 3 447,36 m2

 Luego el precio de la parcela es: 3 447,36 � 100 = 344 736 €

4. Halla gráficamente el punto A’ transformado del vértice A mediante la simetría de centro el punto medio del lado BC e 
indica qué figura forman los vértices ABA’C.

 

A

CB

 

Ě

Ě

A

A’

C
B

 

ABA’C forman un paralelogramo.

5. Representa el triángulo de vértices A(−4, 3), B(−2, 6) y C(−4, 6) y halla las coordenadas de su simétrico: 

a) Respecto del eje de abscisas.

b) Respecto del eje de ordenadas.

c) Respecto del origen de coordenadas.

 Comprobar que los alumnos representan las simetrías correctamente. 

a) A’(−4, −3), B’(−2, −6) y C’(−4, −6)

b) A’’(4, 3), B’’(2, 6) y C’’(4, 6)

c) A’’’(4, −3), B’’’(2, −6) y C’’’(4, −6)

PROPUESTA DE EVALUACIÓN
PRUEBA B

 
 
 
 
 
 

Lugares geométricos. Áreas y perímetros 
 
 
 
 
 
 

269 
 

8 

Se calcula el perímetro y el área del rectángulo: 

( ) 2
R R9 4 2 26 cm           9 4 36 cmP A= + ⋅ = = ⋅ =  

a)  
C R 2 2 2 2

C
C

26 cm 26
6,5 cm 6,5 42,25 cm 169 cm Falso

4 4

P P
l A l

P l

= = → = = → = = = ≠ →= 
 

b)  
2

C R
C2

C

36 cm
36 6 cm ( 6 cm no es válida) 4 4 6 24 cm Verdadero

A A
l l P l

A l

= = → = = =− → = = ⋅ = →= 
 

c) El área de un rectángulo cuyas dimensiones son el doble, es 18 · 8 = 144 cm2, por tanto, el enunciado es falso. 

 

 

Al tratarse de un triángulo equilátero, el perímetro es 3l = 3 · 14 = 42 cm. 

Se calcula la altura con ayuda del teorema de Pitágoras: 

2 214 7 196 49 147 12,12 cmh= − = − = =  

Conocida la altura, se calcula el área: 

214 12,12
84,84 cm

2 2
b h

A
⋅ ⋅

= = =  

 

 
El perímetro de un cuadrado es 4l y es área es l2, por tanto, se necesita la medida del lado. Calculamos el lado 
aplicando el teorema de Pitágoras: 

2 2 2 2 2 16 384
128 2 16 384 2 90,51 mm

2
l l l l l= + = → = → = =  

El perímetro es 4 90,51 362,04 mmP= ⋅ = . 

El área es 2 2 290,51 8 192,06 mmA l= = = . 

 

 

2150 dm 20 150 2
150 15 dm2

2 2020 dm

D d
A d

d

D

⋅ = = ⋅ ⋅→ = → = == 

 

Se calcula el lado del rombo con ayuda del teorema de Pitágoras: 

2 2 210 7,5 100 56,25 12,5 dml l= + → = + =  

El perímetro es 4l = 4 · 12,5 = 50 dm 
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2 2 2 229 21 841 441 400 400 20x x x= + → = − = → = =  

La altura mide 20 cm. 
 
 
 
Ejercicio nº 5.- 
 
Conociendo las medidas de sus lados, di si los siguientes triángulos son rectángulos, 
acutángulos u obtusángulos: 
 
a))))  20 cm,  29 cm  y  21 cm 
 
b))))  32 m,  24 m  y  18 m 
 
 
Solución: 
 

+ = + =  →
= 

2 2

2

a) 20 21 400 441 841
Es rectángulo

29 841  
 

2 2

2

b) 24 18 576 324 900
900 1024 Es obtusángulo

32 1024
+ = + =  → < →

= 
 

 
 
 
Ejercicio nº 6.- 
 
Halla el área de la siguiente figura: 
 

 
 
 
Solución: 
 



4) Halla el área de la zona coloreada: 
 

 
5) Un jardín tiene la forma del dibujo. 

a. ¿Cuántos metros se necesitan para vallarlo? 
b. ¿Cuántos metros cuadrados de césped se pueden poner en 

él? 

 
 

6) Calcula el área de :  
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8. Halla el área de la zona coloreada: 

 
Radio de la circunferencia = 5 cm 

9. Halla el área de la parte sombreada: 

 
 

 
10. Dibuja el desarrollo plano de cada una de estas figuras: 

 
11. Una piscina tiene 8 m de largo, 6 m de ancho y 1.5 m de profundidad. Se pinta la piscina a razón de 

6 € el metro cuadrado. ¿Cuánto costará pintarla? ¿Cuántos litros de agua serán necesarios para 
llenarla?  

12. Calcula la cantidad de hojalata que se necesitará para hacer 10 botes de forma cilíndrica de 10 cm 
de diámetro y 20 cm de altura.  

13. ¿Cuántas losetas cuadradas de 20 cm de lado se necesitan para recubrir las caras de una piscina de 
10 m de largo por 6 m de ancho y de 3 m de profundidad?  

14. Para una fiesta, Luís ha hecho 10 gorros de forma cónica con cartón. ¿Cuánto cartón habrá utilizado 
si las dimensiones del gorro son 15 cm de radio y 25 cm de generatriz? 

15. Un prisma y una pirámide, ambos con base cuadrada de 10 cm de arista, tienen el mismo volumen, 
400 cm3. ¿Cuál de las dos figuras tendrá mayor superficie lateral? 

 
16. Dibuja el cuerpo de revolución que se engendra en cada uno de los siguientes casos: 
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BLOQUE GEOMETRÍA 

 
1. Calcula el lado que le falta a los siguientes triángulos rectángulos:  

                         
a)       b) 

 
 
 
 
 

 
 
 
2. Calcula el perímetro y el área del trapecio:  

 
 
 
 
 
 
 
 

3.  Se desea tender un cable uniendo los extremos de dos torres metálicas de 25 m y 35 m de altura, respectivamente. 
Si los pies de ambas torres están separadas 24 m, ¿cuántos metros de cable se necesitan? 

 
 
 
 
 
 
 

4. La diagonal de un rectángulo mide 13 cm , y uno de los lados,  5 cm . Calcula el área. 
 
 
 
 
 
5. El lado de un rombo mide 89 cm , y una de sus diagonales miden 160cm . Calcula su perímetro y el área. 
 
 
 
 
 
 
 
6. Los lados paralelos de un trapecio rectangular miden 13 dm y 19 dm , y el lado oblicuo mide 10 dm. Calcula la 

longitud de la altura. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Tenemos un jardín con la siguiente forma: 

a. ¿Cuántos metros de valla necesitamos para vallarlo? 
 
 
 13 cm 

5 cm 

4 cm 

11 
 

Ejercicio nº 44.- 
 
Halla el área de la siguiente figura: 
 

 
 
 
 
 
Ejercicio nº 45.- 
 
Halla el área de la siguiente figura: 
 

 
 
 
Ejercicio nº 46.- 
 
Halla el área de la siguiente figura: 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



7) Este es el plano del jardín de Nicolás. ¿cuántos metros de alambre 
necesita para vallarlo?. Cuál es el área del jardín.  

 

 
8) Halla el área y el perímetro del siguiente trapecio: 

 

 
9) Calcula el área de la superficie pintada de esta señal de tráfico:  

 

 
 

10) Calcula el área y el perímetro  de una corona circular de 
radios  10 cm y 20 cm. 

 
 
 

 
6º de E. Primaria 

MATEMÁTICAS-TEMA 11 
 

 11

Dos circunferencias pueden ocupar distintas posiciones: 

 

29.- Dibuja una circunferencia de 3 centímetros de radio como la 
de la figura. 

- Traza una recta tangente a la circunferencia que pase por el 
punto P. 

- Por el punto Q, traza una recta exterior a la circunferencia.  
- ¿Qué posición tiene la recta que pasa por P y Q respecto de 

la circunferencia. 
30.- Traza un segmento AB de 6 cm. Traza una 
circunferencia de 4 cm de radio, cuyo centro sea el 
punto A, y otra de 2 cm de radio y centro en B. 
¿Cómo son estas circunferencias? ¿Cuánto suman sus 
radios? ¿Qué distancia hay entre sus centros? 

LONGITUD DE LA CIRCUNFERENCIA Y ÁREA DEL CÍRCULO 
Al dividir la longitud de cualquier circunferencia entre su diámetro, siempre obtenemos 
el número S. Aproximadamente S = 3,14 
 

Longitud de la circunferencia = diámetro x S = 2rS = 2Sr 

Área del círculo = Sr2 

El área de la corona circular es la diferencia de las áreas de los dos círculos que la 
forman. 
 
31.- Traza con un compás una circunferencia de 8 cm de diámetro y calcula su longitud. 
32.- Un disco compacto tiene un radio de 6 cm. ¿Cuál es la longitud de su borde 
exterior? 
33.- Este es el plano del jardín de Nicolás. ¿Cuántos metros de 
alambre necesitará para vallarlo? 
Calcula la superficie del jardín en dam2 
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13.- Calcula en cada caso cuanto mide el ángulo desconocido. 

 
14.- Calcula en área de los siguientes paralelogramos. 

 
15.- Halla el área de estas figuras descomponiéndolas en dos rectángulos. 

 
16.- Dibuja un cuadrado que tenga 16 cm2 de área. 
17.- Dibuja un rectángulo de 24 cm2 de área. 

 
 
ÁREA DEL TRAPECIO 
 
 
 
 
 
 
 
 
Área del trapecio = (base mayor + base menor) x h  = (B + b) x h 

2 2 
 
18.- Calcula el área de este trapecio. 
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ÁREA DEL TRIÁNGULO 

 
 
Área del triángulo = (base x altura): 2  =   b x h 
                                                                       2 
 
La altura de un triángulo es la 
línea perpendicular trazada desde 
un vértice al lado opuesto. 
 
 
 
 
19.- Calcula las áreas de los siguientes triángulos. Observa las unidades en las que se 
expresan las medidas. 

 
20.- Calcula el área de este trapecio descomponiéndolo en dos triángulos y un 
rectángulo. Después vuelve a calcular su área siguiendo la fórmula del área del trapecio. 

 
 
 
 
 
 
 

21.- Calcula el área de la superficie pintada de esta señal de tráfico: 

 



11) Juan vende una  finca hexagonal de lado 90 metros a 15 euros 
el metro cuadrado. ¿A qué precio vende la finca? 

 
12) Halla el área de :  

 
13) Una vela triangular de una barca se ha estropeado y hay que 

sustituirla por otra. Para confeccionar la nueva vela nos cobran 21 
euros por metro cuadrado. ¿Cuánto costará la nueva vela si debe 
tener 8 metros de alto y 4 metros de base? 

14)  Contesta: 
a. Calcula el perímetro de un cuadrado de área 100  metros 

cuadrados. 
b. La  longitud de una circunferencia es 300 cm. Halla su radio.  

15) Halla el área de las zonas coloreadas: 

 
16) Halla el área de las zonas coloreadas:  
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45. Calcu la el á rea de la zona coloreada de la sig u iente
fig u ra:

A =  ASemicírcu lo– ACírcu lo

A =  – πr 2

A =   3 ,1 4  · 1 ,5 2 : 2  – 3 ,1 4  · 0 ,7 5 2 =  1 ,7 7  cm2

46. Calcu la el á rea de la zona coloreada de la sig u iente
fig u ra:

A =  ACírcu lo: 2
A =  πR 2 : 2  ⇒ A =   3 ,1 4  · 2 2 : 2  =  6 ,2 8  cm2

PARA AMPLIAR

47. Las bases de u n triá ng u lo y de u n rectá ng u lo son
ig u ales. Si tienen la misma á rea, ¿qu é  relació n h ay
entre las altu ras?

La altu ra del triángu lo tiene qu e ser el doble qu e la del rec-
tángu lo.

48. El á rea de u n cu adrado mide 225 m2. ¿Cu ánto mide su
lado?

a =  √
—
2 2 5 =  1 5  m

49. El perímetro de u n rectá ng u lo mide 47,6 m y la base
mide 15,2 m. Calcu la cu ánto mide la altu ra.

a =  (4 7 ,6  – 2  · 1 5 ,2 ) : 2  =  8 ,6  m

50. En u n rombo se conoce u n lado, qu e mide 5 m, y u na
diag onal, qu e mide 6 m. Calcu la su  á rea.

( )2
+  3 2 =  5 2 ⇒ ( )2

=  1 6  ⇒ ( )2
√

—
1 6 =  4  m

D =  2  · 4  =  8  m

A =  ⇒ A =  8  · 6  : 2  =  2 4  m2

51. Un romboide y u n rectáng u lo tienen la misma base y
la misma altu ra. ¿Có mo son su s á reas? ¿Cu á l tiene
mayor perímetro?

Su s áreas son igu ales.
El romboide tiene mayor perímetro.

52. Calcu lar el á rea de la sig u iente fig u ra:

x 2 +  3 2 =  5 2 ⇒ x 2 +  9  =  2 5  ⇒ x 2 =  1 6
x =  √

—
1 6 =  4  cm

Área del trapecio: (9  +  3 ) : 2  · 4  =  2 4  cm2

Área del rectángu lo: 3  · 4  =  1 2  cm2

Área total: 2 4  +  1 2  =  3 6  cm2

9  cm 3  cm

4 
cm

5  c
m

x

3  cm

3  cm

4 
cm

5 c
m

9 cm

3 cm

b

a

b

a

b

a

b

a

D · d
2

D
2

D
2

D
2

3  m

D/2
5  m

b =  1 5 ,2

a

a

a

2 cm

πR 2

2

3 cm
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Halla el área de las siguientes figuras.

a) b) 

a) Sector circular: A ! "
# $ 7

3

2

60
$ 330
" ! 141,11 cm2

b) Trapecio circular: A ! ! 48# ! 150,80 cm2

Calcula el área de las figuras sombreadas.

a) b) 

a) ACuadrado % ACírculo ! 102 % # $ 52 ! 21,46 cm2

b) ACuadrado % ASecCirc1 % ASecCirc2 ! 102 % "
# $ 1

3
0
6

2

0
$ 90

" % "
# $ 2

3
,
6
5
0

2 $ 90
" ! 100 % 78,54 % 4,91 ! 16,55 cm2

8.23

# $ 270 $ (102 % 62)
"""360

8.22

30°
7 cm

6 cm

10 cm

10 cm

10 cm

2,5 cm
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17) Halla el área de las siguientes figuras:  

 
18) Halla el área de las zonas coloreadas:  

 

 
19) Halla el área de las zonas coloreadas:  

 

 
20) Halla el área de :  

 
21) Halla el área de :  
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31  Halla el perímetro y el área de estos cuadriláteros.
a) Un rombo cuyas diagonales que miden 6 cm y 8 cm.
b) Un trapecio isósceles con bases que miden 2 cm y 4 cm, y que tiene una altura de 2 cm.

a) Calculamos la longitud de los lados: a2 = 32 + 42 = 9 + 15 = 25 → a = 25 = 5  cm

 P = 4a = 4 � 5 = 20 cm     A = D ⋅d

2
= 8 ⋅6

2
= 48

2
= 24  cm2

b) B − b = 4 − 2 = 2 cm

 Calculamos los lados desconocidos: a2 = 1 2 + 2 2 = 1 + 4 = 5 → a = 5 = 2 , 2 3  cm

 P = a + b + a + B = 2,23 + 2 + 2,23 + 4 = 10,46 cm     A = (B + b ) ⋅h

2
= ( 4 + 2 ) ⋅ 2

2
= 6  cm2

32  Calcula el perímetro y el área de un trapecio rectángulo cuyas bases miden 3 cm y 7 cm si el lado oblicuo tiene 5 cm.
Calculamos la altura del trapecio:

5 2 = h2 + (7 − 3 )2 → h2 = 5 2 − 4 2 = 2 5 − 1 6 = 9 → h = 9 = 3  cm

P = h  + b + a + B = 3 + 3 + 5 + 7 = 18 cm     A = (B + b ) ⋅h

2
= (7 + 3 ) ⋅ 3

2
= 1 0 ⋅ 3

2
= 3 0

2
= 1 5  cm2

33  Halla el perímetro y el área de un triángulo:
a) Isósceles cuyos lados iguales miden 10 cm y que tiene un lado desigual 8 cm.
b) Acutángulo cuya altura mide 12 m y divide la base sobre la que se apoya en dos segmentos de 5 m y 10 m, respecti-

vamente.
a) P = a + b + c = 10 + 10 + 8 = 28 cm 
 Calculamos la altura del triángulo:

 1 0 2 = h2 + 4 2 → h2 = 1 0 2 − 4 2 = 1 0 0 − 1 6 = 8 4 → h = 8 4 = 9 ,1 6  cm

 Por tanto: A = b ⋅h

2
= 8 ⋅ 9 ,1 6

2
= 7 3 , 2 8

2
= 3 6 , 6 4  cm2

b) La base del triángulo mide 15 cm. Calculamos la longitud de los otros dos lados.

 a2 = 122 + 52 = 144 + 25 = 169 → a = 169 = 13  cm

 b2 = 1 2 2 + 1 0 2 = 1 4 4 + 1 0 0 = 2 4 4 → a = 2 4 4 = 1 5 , 6 2  cm

 P = a + b + c = 13 + 15,62 + 15 = 43,62 cm     A = b ⋅h

2
= 15 ⋅12

2
= 180

2
= 90  cm2

34  Divide las siguientes figuras en otras más sencillas y determina su área.
a)     b) 

 

5
  cm

2 cm

3 cm     

1  cm

1  cm

3  cm

a) Podemos calcular el área de la figura como suma de las áreas de dos trapecios isósceles. La base mayor de cada trape-
cio mide 5 cm, la base menor 1 cm y altura 3���2 = 1,5 cm.

 Afig u ra = 2 ⋅
(B + b ) ⋅h

2
= 2 ⋅

(5 + 1 ) ⋅1 ,5

2
= 6 ⋅1 ,5 = 9  cm2

b) La figura está compuesta por un cuadrado 3 cm de lado y dos cuadrados de lado 1 cm de lado. 
 Afigura = a2 + 2 � b2 = 32 + 2 �12 = 9 + 2 = 11 cm2
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35  Calcula el área de un hexágono regular cuyo lado mide 12 cm.
Primero calculamos la apotema:

1 2 2 = a2 + 6 2 → a2 = 1 2 2 − 6 2 = 1 4 4 − 3 6 = 1 0 8 → a = 1 0 8 = 1 0 , 3 9  cm

Entonces el área es: A = P ⋅ a

2
= 1 2 ⋅ 6 ⋅1 0 , 3 9

2
= 7 4 8 , 0 8

2
= 3 7 4 , 0 4  cm2

36  ¿Cuál es el área de un hexágono regular de 3 cm de apotema?
Calculamos el lado del hexágono que es igual al radio, aplicando el teorema de Pitágoras.

r 2 = a2 + r

2

⎛

⎝
⎜⎜⎜⎜

⎞

⎠
⎟⎟⎟⎟

2

→ r 2 = 3 2 + r

4

2

→ r 2 −
r

4

2

= 9 → 3 r 2 = 3 6 → r 2 = 1 2 → r = 1 2 = 3 , 4 6  cm

El lado del hexágono mide 3,46 cm, por tanto: A = P ⋅ a

2
= 3 , 4 6 ⋅ 6 ⋅ 3

2
= 6 2 , 2 8

2
= 3 1 ,1 4  cm2

37  Halla el área de un triángulo equilátero que tiene un perímetro de 9 dm.
Los lados del triángulo miden 3 dm. Calculamos la altura del triángulo.

3 2 = h2 + 1 ,5( )2 → h2 = 3 2 − 1 ,5( )2 = 9 − 2 , 2 5 = 6 ,7 5 → a = 6 ,7 5 = 2 , 6  dm

Por tanto, el área es: A = b ⋅h

2
= 3 ⋅ 2 , 6

2
= 7 , 8

2
= 3 , 9  dm2

38  El lado de un pentágono regular mide 4 cm, y su apotema, 2,75 cm. Calcula su área.

A = P ⋅ a

2
= 4 ⋅ 5 ⋅ 2 ,7 5

2
= 5 5

2
= 2 7 ,5  cm2 

39  Halla la longitud de la circunferencia y el área del círculo cuyo diámetro mide 6,4 cm. 
El radio de la circunferencia es 6,4���2 = 3,2 cm.
L = 2πr = 2 � 3,14 � 3,2 = 20,096 cm
A = πr2 = 3,14 � 3,22 = 32,1536 cm2

40  Determina la longitud del arco de 45º de una circunferencia cuyo diámetro mide 10 dm.

L = 2 πr ⋅
α

3 6 0 º
= 2 ⋅ 3 ,1 4 ⋅ 5 ⋅

4 5

3 6 0
= 1 4 1 3

3 6 0
= 3 , 9 2 5  dm

41  Calcula el área de un sector circular de 60º en un círculo cuyo radio mide 7 cm.

A = πr 2 ⋅
α

3 6 0 º
= 3 ,1 4 ⋅ 7 2 ⋅

6 0

3 6 0
= 9 2 3 1 , 6

3 6 0
= 2 5 , 6 4  cm2

42  Halla el área de estas regiones sombreadas.
a)     b) 

 

2  cm

5  cm

    1  cm

a) A = π R2 − r 2( ) = 3 ,1 4 ⋅ 5 2 − 2 2( ) = 3 ,1 4 ⋅ 2 5 − 4( ) = 3 ,1 4 ⋅ 2 1 = 6 5 , 9 4  cm2

b) A = Acuadrado − 
1

4
 � Acírculo = l2 − 

1

4
 πr2 = 12 − 

1

4
 � 3,14 � 12 = 1 − 0,785 = 0,215 cm2
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43  Calcula la longitud y el área de las regiones sombreadas en estas figuras.
a)     b) 

 

60º
2  cm

    

1 cm

150º

a) L = 2 πr ⋅
α

3 6 0 º
= 2 ⋅ 3 ,1 4 ⋅ 2 ⋅

6 0

3 6 0
= 7 5 3 , 6

3 6 0
= 2 , 0 9  cm

 A = πr 2 ⋅
α

3 6 0 º
= 3 ,1 4 ⋅ 2 2 ⋅

6 0

3 6 0
= 7 5 3 , 6

3 6 0
= 2 , 0 9  cm2

b) El área sombreada está formada por dos sectores circulares de 180º − 150º = 30º de amplitud.

 LT = 2 ⋅ L = 4 πr ⋅
α

3 6 0 º
= 4 ⋅ 3 ,1 4 ⋅1 ⋅

3 0

3 6 0
= 3 7 6 , 8

3 6 0
= 1 , 0 5  cm

 AT = 2 ⋅ A = 2 πr 2 ⋅
α

3 6 0 º
= 2 ⋅ 3 ,1 4 ⋅1 2 ⋅

3 0

3 6 0
= 1 8 8 , 4

3 6 0
= 0 ,5 2  cm2

Desafío
44  Un arquitecto ha diseñado una estructura como la de la figura para  

un cartel publicitario.
 Determina el área que habrá que pintar cuando se coloque el cartel.

La figura está compuesta por un rectángulo, un trapecio y un triángulo. Calculamos sus áreas.
Arectángulo = b � h = 20 � 12 = 240 cm2

Atrap ecio = (B + b ) ⋅h

2
= ( 3 0 + 2 0 ) ⋅1 0

2
= 5 0 ⋅1 0

2
= 2 5 0  cm2

La altura del triángulo es 30 − 12 − 10 = 8 cm.

Atrián gu lo = b ⋅h

2
= 20 ⋅8

2
= 80  cm2

AT = Arectángulo + Atrapecio + Atriángulo = 240 + 250 + 80 = 570 cm2

El área que habrá que pintar es 570 cm2.
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97  Dibuja un rombo cuyas diagonales miden 10 cm y 16 cm, respectivamente. Halla su perímetro y su área.
Comprobar que los alumnos dibujan el rombo de diagonales 10 cm y 16 cm.
Consideramos el triángulo rectángulo cuyos catetos miden la mitad de las diagonales y cuya hipotenusa es el lado del 
rombo, y aplicamos el teorema de Pitágoras.

a2 = b2 + c2 → a2 = 5 2 + 8 2 = 2 5 + 6 4 = 8 9 → a = 8 9 = 9 , 4 3  cm
P = 4a = 4 � 9,43 = 37,72 cm

A = D ⋅d

2
= 1 0 ⋅1 6

2
= 1 6 0

2
= 8 0  cm2

98  Determina el área y el perímetro de estas figuras.
a)     b) 

 

5  cm

8  cm

5  cm

  

4  cm4  cm

6  cm

a) Calculamos el lado desconocido del trapecio, que es igual a su altura, aplicando el teorema de Pitágoras:

 a2 = b2 + c2 → 5 2 = 3 2 + c2 → c2 = 5 2 − 3 2 = 2 5 − 9 = 1 6 → c = 1 6 = 4  cm
 P = 5 + 5 + 8 + 4 = 22 cm

 A = (B + b ) ⋅h

2
= ( 8 + 5 ) ⋅ 4

2
= 1 3 ⋅ 4

2
= 2 6  cm2

b) P = 4 � 3 + 6 � 6 + 4 � 3 = 12 + 36 + 12 = 60 cm
 Calculamos la altura del triángulo equilátero:

 a2 = b2 + c2 → 4 2 = 2 2 + c2 → c2 = 4 2 − 2 2 = 1 6 − 4 = 1 2 → a = 1 2 = 3 , 4 6  cm
 Calculamos la apotema del hexágono regular:

 b2 = c2 + a2 → 6 2 = 3 2 + a2 → a2 = 6 2 − 3 2 = 3 6 − 9 = 2 7 → a = 2 7 = 5 , 2  cm

 AT = 2 � Atriángulo + Ahexágono = 2 ⋅
b ⋅h

2
+ P ⋅ a

2
= 2 ⋅

4 ⋅ 3 , 4 6

2
+ 6 ⋅ 6 ⋅ 5 , 2

2
=  13,84 + 93,6 = 107,44 cm2

99  Calcula la longitud de la altura de un trapecio cuyas bases miden 20 cm y 12 cm si tiene la misma área que un rombo 
cuyas diagonales que miden 14 cm y 30 cm.

Calculamos el área del rombo: Aromb o = D ⋅d

2
= 3 0 ⋅1 4

2
= 2 1 0  cm2

Atrapecio = (B + b ) ⋅h

2
→ 2 1 0 = ( 2 0 + 1 2 ) ⋅h

2
→ 4 2 0 = 3 2 h → h = 1 3 ,1 2 5  cm

La altura del trapecio mide 13,125 cm.
100  Determina la longitud de los lados de un triángulo equilátero cuya área mide 4 cm2.

Llamamos a al lado del triángulo equilátero. Expresamos la altura h en función del lado.

a2 = a

2

⎛

⎝
⎜⎜⎜⎜

⎞

⎠
⎟⎟⎟⎟

2

+ h2 → a2 = a2

4
+ h2 → h2 = 3a2

4
→ h = 3a2

4
= a

2
3

A = b ⋅h

2
→ 4 = a

2
⋅
a

2
3 → 4 = a2

4
3 → a2 = 1 6

3
= 9 , 2 4 → a = 9 , 2 4 = 3 , 0 4  cm

El lado del triángulo mide 3,04 cm.
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El radio de la circunferencia que circunscribe al hexágono es el lado del hexágono:  

2 2
2 2 3 81 4

9 81 10,39 cm
4 4 3
l l

l l r
⋅

= + → = → = = =  

 

 

El radio de la circunferencia inscrita es la apotema del hexágono: 2 25 2,5 18,75 4,33 cma= − = =  

 

 

 
 

 

El área de cada parte blanca es: 
2

2
Blanca

4 45
6,28 m

360
A

π⋅ ⋅
= = . 

El área de cada parte amarilla es: ( )2 2
2

Amarilla

8 4 45
18,84 m

360
A

π⋅ − ⋅
= = . 

El área total es: ( ) ( ) 2
Total Blanca Amarilla6 6 6,28 18,84 150,72 mA A A= ⋅ + = ⋅ + = . 

 

 
  



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


