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1 Dibuja la grifica de una funcién f de la que sabemos:
m f@) =veo, lim  fx)=-3, lim f(x)=—c
F1(5) = 05 £10) = 05 £(=5) = 05 £(0) =2

Tiene tangente horizontal en los puntos (-5, 0) y (0, 2). En el primero tiene un maximo, y en el segun-
do, un punto de inflexién.

& Describe la gréfica de la siguiente funcién:

e

* El dominio de definicién es IR — {2, 2}.
Es una funcién impar, continua y derivable en su dominio.

* Tiene dos asintotas verticales: las rectas x=-2 y x=2.

i f@=vess lim f()= oo

lim_f(x) = +o0; lim f(x)=—oco

V%
x—2 x—2
Larecta y=0 es la asintota horizontal de la funcién cuando x — teo.

* Es creciente en los intervalos (—eo, 2), (=2, 2) y (2, +o0).

3 ;Tiene f(x) = x + 2x + 4 méximos y/o minimos? ;Y algtin punto de inflexién? Estudia su curva-
tura y represéntala.

f(x) =x3+2x+4

* f'(x) = 3x2+2
f'(x) =0 — 3x?=-2 — no tiene solucién.
f'(x) >0 paratodo x — f(x) es creciente.
No tiene mdximos ni minimos.

* f"(x) = 6x
f"(x)=0 = 6x=0 = x=6
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Signo de f"'(x):
f'<0 f'>0
N

Hay un punto de inflexién en (0, 4).

¢ Ademis, xé’rzzwf(x) = —oo; xéz;rfwf(x) = +oo

!
/

4 Estudia las asintotas y los puntos singulares de cada una de las siguientes funciones y represéntalas

¢ Gréfica:

grificamente:
__ b6x _ x2—6x+5
a) f(x) = 2.4 b fl) = ==

a) * Dominio: R
¢ Asintotas:

No tiene asintotas verticales, ya que x2 + 4 = 0.

lim 6x  _ 0.
X — too x2+4

Si x >+, f(x)>0
Posicig
i <372 -
* Puntos singulares:

S =

Horizontales: y =0, ya que

6(x%+4)—6x-2x _ _6x2+24
(x* + 4)2 (x* + 4)2

=2, f(-2)=-3/2
f=0- ‘6’”2+24=0<z:2 f{2()=)3/2

Signo de f"(x):
f'<0 >0 f'<0

NN

Minimo: (—2, —%) Midximo: (2, %)

fragssansuns

* Representacién:
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b) * Dominio: IR — {3}

x2 —6x+5

* Asintotas verticales: x =3, porque /im =———— "= = toco.
x—=3 x-3
2
lim X =0x+5
L x—>3  x-3
Posicion
. xt—6x+5
lim =—— "= =—
x—3" x-3
* Asintotas horizontales:
2 _ 2 _
No tiene, porque /im X obxts ., y lim X o6rt3 __
X —> +oo X — 3 X —>—oo X — 3

* Asintotas oblicuas:

Expresamos la funcién de la forma M = cociente + €8t v ;
Divisor divisor }; A
2 3 5 [
X" —06x+5 =x—-3+ 4 — y=x-3 esasintota oblicua. !
x-3 x—-3 L

(SN
™

Si x>+, fx)<x—3

Posicid .
osicion < Si x — —oo, f(x)>x—3 /

=7

* Puntos singulares:

y's (2x = 6) (x —3) — (x* = 6x +5) _ x2—6x+13

(x-3)° (x-3)°
y'=0 = x2—6x+13=0 — x-= 6i—2_16 (no tiene solucién).

Signo de y": la derivada es positiva en todo el dominio. La funcién es creciente. No tiene maximos
ni minimos.

Corta a los ejes en los puntos (0, —%), (1,0)y (5, 0).

.
.
.
.
.
.
.
7
.
.
.
.
.
.
.
.
.
.
.
.

5 Representa la funcién f(x) =

to Yy sus extremos.

4—x% six<2 ) ) L. L.
. Indica sus intervalos de crecimiento y decrecimien-

x—2 sixz22

Para x <2, la gréfica es una pardbola con vértice en (0, 4).
Para x> 2, es una recta.

—2x si 2
f(x) = { xosbxs No es derivable en x = 2.

1 si x>2

fx)=0 = 2x=0 = x=0

fy=2<_

f(x) escreciente en (—oo0, 0) U (2, +00).

Es decreciente en (0, 2).
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Tiene un méximo en el punto (0, 4) y un minimo en (2, 0).
Representacion:

Y]

6 Halla los mdximos y los minimos de f(x) = xy/x +3. Indica si tiene asintotas y represéntala grafi-
camente.

f(x) = xyx+3. Dominio = (=3, + o)

* Hallamos los puntos singulares:

: 2 1 2(x+3)+x _ 3x+6
= 3 . = -

£ o 2Jx+3 2Jx+3 2Jx+3

fx)=0 > 3x+6=0 = x=-2, f(-2)=-2
f'<0 f>0
\ 2 /

La funcién tiene un minimo en (-2, -2).

Signo de f™:

¢ La funcidén no tiene asintotas:

lim f(x)=+o0; lim &=+oo

X = +oo X —> +oo X

e Grifica:
Y

2

—2 1 X

7 Dibuja la grificade f(x) =[x+ 3| + |x—1].
f) =|x+3]+]|x-1]|

we3 i xe3 *Six<-3: x—3—-x+1=-"2x-2

_'3 i eSi 3<x<1l: x+3-x+1=4
—wx+1 i x—1
o P e Six>1: x+3+x—1=2x+2

2x—-2 si x<=3
fx) =14 si 3<x<1

2x+2  si x2>1

S -1 [173 X
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8 Calcula los puntos de corte con los ejes y los puntos singulares de la funcién y = In(—x? + 1).
Determina los intervalos de crecimiento y de decrecimiento y esboza la gréfica.

* Dominio = (1, 1) — y es una funcién par.
cf0)=0 > f)==x?+1=1 - x=0

El tnico punto de corte con los ejes es (0, 0).

cf= 20 > x=0
x pa—
2
f(x) =— % <0 paratodo x.
x p—

Por tanto, (0, 0) es un maximo.

* f tiene dos asintotas verticalesen x=-1 y x=1.

Y

2
9 Representa la funcién f(x) = @
e
2
£ - (x +xl)
e

* Dominio = R.
* No tiene asintotas verticales, porque ¢* = 0 para todo x.

. lz’m ﬂ
X —> +oo X

=0 — y=0 esasintota horizontal hacia +o — f(x) >0

2
lim (x+1)

== x
X o e

= +o0 — No tiene asintota horizontal hacia — co.

* Puntos singulares:

£ - 20+ e —(x+1)% " _ 242 —(x+1)? |

(Ex)Z e~ - o~
(%) = 0 2,1 o<x=1’ 0=
fx)=0 > «x*+1= 1, FL1)=0
Signo de f™:
f'<0 >0 f'<0

NN
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Minimo: (-1, 0). M4ximo: (1, i)
e

¢ Grifica:

-2 -1 172 X

10 ;Qué gréfica corresponde a f(x) = X*+12

||

si x<0
1 —X
fl = 2xl
|x| x+1 si x>0
x
lim x+1=_1
X —> -0 _x
lim M=l

X —> +o00 X

¢ Asintota vertical: x=0
* Asintotas horizontales: y=-1 e y=1

La gréficade f esla primera.



