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CAPÍTULO 4: LÍMITES Y CONTINUIDAD 
ACTIVIDADES PROPUESTAS 

1. LÍMITES 
1. Utiliza la definición de límite para probar que 1

1



xlím

x
. 

2. Calcula los límites laterales y determina si existe el límite en las funciones siguientes definidas a trozos, en los puntos en 
los que se unen dos ramas: 

a) 








123

132
)(

xsix

xsix
xf    b)


















1

3

5

1
5

32

)( 2
xsi

x

x

xsi
x

x

xf
   c) 
















1
1

1
4

7

)(

2

2

xsi
x

x

xsi
xxf   

 
3. Clasifica los siguientes límites en finitos o infinitos, y calcúlalos: 

a) 2xlím
x




  b) 2xlím
x




   c) 2

3
xlím

x
   d) 

2

1

x
lím

x 

 

4. Calcula los siguientes límites, indicando el signo: 
a) 3xlím

x



   b) 3xlím

x



   c) 2xlím

x 
   d) 

2

1

x
lím

x 
   e) 

2

1

x
lím

x 
 

5. Calcula los siguientes límites, indicando el signo: 

a) 1

5
1  x

lím
x    b) 1

5
1  x

lím
x    c) 3

5
3 


 x

lím
x    d) 3

5
3 


 x

lím
x  

 

6. Calcula el límite: 










 3

1

9

1
23 xx

lím
x

 

7. Calcula el límite: 










 1

1

1

1
21 xx

lím
x

 

8. Calcula el límite: 











 4

1

2

1
22 xx

lím
x

 

9. Calcula el límite: 














 42

2
22 x

x

x

x
lím

x
 

10. Calcula el límite: 













 9

65
2

2

3 x

xx
lím
x

 

11. Calcula el límite: 













 1

34
2

23

1 x

xxx
lím
x

 

12. Calcula el límite: 













 9

36
23 x

x
lím
x

 

13. Calcula el límite: 













 1

23

1 x

x
lím
x

 

14. Calcula el límite: 








 
 x

x
lím
x

33

0
 

15. Calcula el límite: 













 2

22

2 x

x
lím
x

 

16. Escribe, sin hacer cálculos, el valor de los límites siguientes: 

a) 
125

35
2

2




 xx

x
lím

x
   b) 

125

35
2

5




 xx

x
lím

x
  c) 

125

35
7

2




 xx

x
lím

x
  d) 

xxx

xxx
lím
x 


 23

23

2

5234
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17. Calcula los límites siguientes: 

a) 






 


 x

x

x

x
lím

x

1

1

3
2

   b) 
















x

x

x
lím

x
3

1

23 2
  c) 






 


xxxlím

x
31 22   d)  32 


xxlím

x
 

18. Calcula los límites siguientes: 

a) 
44

2

 xx
lím

x
   b)  senxlím

x 
   c) 















 25

5

100

73

xx

xx
lím

x
  d)  x

x
elím


  d)  )ln(

0
xlím

x 
 

19. Determina los límites siguientes: 

a) 
12 2

2

1












 x

x x

x
lím    b) 

x

x

x x

xx
lím

12

2

2

2

23

3


 












   c) 

23

3

3

5

1
x

x x

x
lím 
















  d) 
x

x

x x

x
lím

5

12

15

35














 

20. Determina los límites siguientes (observa que no son tipo e: 

a) 
x

x

x x

x
lím

5

12

1

35














   b) 

23

3

3

54

1
x

x x

x
lím 
















  c) 
3

2 12

2

2

23

3 x

x

x x

xx
lím



 












   d) 
3

2

5

1

2 15

35 x

x

x x

x
lím



 











 

 
2. ASÍNTOTAS 
21. Determina las asíntotas verticales de las funciones siguientes: 

a) 
)2()1(

)2()4(
)(





xx

xx
xf    b) 

)3()2(

)4(
)(





xx

xx
xf    

c) 
)4()1(

)4(
)(

2





xx

x
xf    d) 

)1()5()3()1(

)4(
)(





xxxx

x
xf  

22. Determina la asíntota horizontal de cada una de las funciones siguientes: 

a) 
)3()1(

)2()4(
)(





xx

xx
xf    b) 

)3()2(

)4(3
)(





xx

xx
xf    

c) 
)4()1(2

)4(
)(

2





xx

x
xf    d) 

)1()5()3()1(

)4(
)(





xxxx

x
xf  

23. Determina la asíntota oblicua, si existe, de cada una de las funciones siguientes: 

a) 
)1(

)2()4(
)(





x

xx
xf   b) 

)3()2(

)4(3
)(

2





xx

xx
xf   c) 

)1(2

4
)(

2





x

x
xf   d) 

)1(

)42(
)(

2





x

x
xf  

24. Analiza el comportamiento en el infinito de cada una de las funciones siguientes: 

a) 2)4()(  xxf    b) 2)2(

3
)(




x
xf    c) 4)( 3  xxf   d) 

1

42
)(

5





x

x
xf  

 
3. CONTINUIDAD DE UNA FUNCIÓN 
25. Estudia la continuidad de las funciones siguientes: 

a) 
1

1
)(

2 




x

x
xf   b) 5)(  xxf    c) )3(log)( 2  xxf   d) 










01

02
)(

2

xsie

xsix
xf

x
 

26. Determina el valor de k para que la función 









1

12
)(

2

xsixk

xsix
xf  sea continua en toda la recta real. 

27. Estudia la continuidad de las funciones siguientes:  

a) 

















1
3

112

132

)( 2

xsi
x

xsix

xsix

xf    b) 2)(  xxxf    c) 13)(  xxf  
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EJERCICIOS Y PROBLEMAS. 
Límites 
1. Calcula los límites siguientes: 

a) 
9

3
23 


 x

x
lím

x
   b) 

3

92

3 


 x

x
lím

x
    c) 

xx

x
lím

x 3

27
2

3

3 




   d) 
2

1
2

3

1 


 xx

x
lím
x

 

e) 
2

83

2 


 x

x
lím

x
   f) 

1

43

1 


 x

x
lím
x

   g) 
32

28
2

3

4 


 xx

xx
lím

x
  

2. Calcula los límites siguientes: 

a) 
2

83




 x

x
lím

x
    b) 

2

8
5

3




 x

x
lím
x

   c) 
2

83
3

3




 x

x
lím
x

   d) 










 2

2

4

3
2 xx

x
lím
x

 

e) 











 2

3

4

3
2 x

x

x

x
lím
x

  f) 





 


xxxlím

x
213 2   g)  21 


xxlím

x
  h) 









 22

1

xx
lím

x
 

 
3. Determina las asíntotas de las funciones siguientes: 

a) 
3

2
)(

2






x

xx
xf    b) 

4

5
)(

2 


x
xf   c) 

4

65
)(

2

2






x

xx
xf    d) 

1

5
)(

2

2






x

xx
xf  

e) 2)1(

5
)(






x

x
xf    f) 2

2

)1(

55
)(






x

x
xf   g) 2)1(

5
ln)(






x

x
xf    h) 

2)1(

5
)(






x

x
xf  

Continuidad 
4. Estudia la continuidad de las funciones siguientes, indicando en cada caso el tipo de discontinuidad. 

a) 
















1log

124

23

)(

2

2

xx

xx

x

xf

x

 b)



















33

303

0
1

)( 2

xx

xxx

x
x

xg   c) xxxh 5)( 2   

5. Estudia la continuidad de las funciones siguientes, indicando en cada caso el tipo de discontinuidad. 

a) 25)( 2  xxf     b) 
x

x
xg  2)(   c)

3

2
)(

2






x

xx
xh  

6. Estudia la continuidad de las funciones siguientes, indicando en cada caso el tipo de discontinuidad. 

a) 
34

53
)(

2 




xx

x
xf    b) 

xx

x
xg






2

27
)(   c)

32

45
)(

2

2






xx

xx
xh  

7. Estudia la continuidad de las funciones siguientes, indicando en cada caso el tipo de discontinuidad. 

a) 6)( 2  xxxf    b) 
4

2
)(

2 




x

x
xg   c) 

xx

x
xh

3

3
)(

2 


  

8. Estudia la continuidad de las funciones siguientes, indicando en cada caso el tipo de discontinuidad. 

a) 











5

4
ln)(

x

x
xf    b)  2ln)( 2  xxxg   c) 

  















2

2

3

9
ln)(

x

x
xh  

9. Estudia la continuidad de las funciones siguientes, indicando en cada caso el tipo de discontinuidad. 

d) x

x

exf 


 7

92

)(     5)(  xexg     1

1
2

2)( 



 x

x

xh  

10. Dada la función 









02

03
)(

2

xe

xx
xf

x  . Estudia su continuidad.  b) Representa su gráfica 

11. Dada la función 









2

23
)(

2

xxk

xx
xf   a) Determina el valor de k para que la función sea continua en toda la recta real. 

Representa su gráfica 
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12. Dada la función 


















1

11

1

2
5

3

)( 2

x

x

x

x

x

x

xf



.  a) Estudia su continuidad. b) Representa su gráfica 

13. Dada la función 









24

24
)(

2

2

xx

xx
xf .  a) Estudia su continuidad. b) Representa su gráfica   

14. Esboza la gráfica de la función 
25

)(
2 


x

x
xf  indicando sus asíntotas y sus puntos de discontinuidad. 

15. Utiliza GeoGebra para dibujar, de nuevo, la gráfica de la función 𝑓ሺ𝑥ሻ ൌ
௫మ

௫మିଶହ
. Estudia su simetría. 

 
AUTOEVALUACIÓN 

1.  El límite  










 1

1

1

1
21 xx

lím
x

 es igual a: 

a)        b) 0       c) 1       d) 2/3 

2.  El límite 










 2

1
)2( 2

2 x
xxlím

x
 es igual a es igual a: 

a)        b) 0       c) 1       d) 1 

3.  El límite 














 2

34
2

2

1 xx

xx
lím
x

 es igual a: 

a)        b) 0       c) 2/3     d) 1 

4.  El límite 
1

12

1 


 x

x
lím

x
 es igual a: 

a) 1/2       b) 0       c)        d) 1 

5.  El límite 
3

475
2

3




 x

xx
lím
x

 es igual a:  

a)        b) 0       c) 5       d) 1 

6.  El límite 
3

475
3

3




 x

xx
lím
x

 es igual a: 

a)        b) 0       c) 5       d) 1 

7.  El límite 
12 2

23

13












 x

x x

x
lím  es igual a: 

a)        b) 0       c) 3       d) 1 

8.  Estudia la continuidad de 













023

0
3

)(

3

xsix

xsi
x

x
xf  en x = 0.  

a) Es continua  b) Tiene una discontinuidad evitable  c) Un salto finito      d) Un salto infinito 
9.  Estudia la continuidad de 









223

23
)(

3

xsix

xsix
xf  en x = 2.  

a) Es continua  b) Tiene una discontinuidad evitable  c) Un salto finito      d) Un salto infinito 
10.  Estudia la continuidad de 









223

2
)(

3

xsix

xsix
xf  en x = 2.  

a) Es continua  b) Tiene una discontinuidad evitable  c) Un salto finito      d) Un salto infinito    
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RESUMEN 
Definición de 

límite 
Lxflím

ax



)(   Para todo  > 0, existe un  > 0 tal que, 

siempre que x  a < �, se cumple f(x)  L < .

Límite lateral a la 
derecha 

Lxflím
ax




)(  el valor de f(x) cuando x tiende a a, siempre que 

se cumpla la condición x > a  

La función 









223

2
)(

3

xsix

xsix
xf

 tiene 

de límite lateral a la izquierda 8, y de 
límite lateral a la derecha también 8, pues 

8233

2



xlím

x
 

82622323
2




xlím
x

  
Límite lateral a la 

izquierda 

Lxflím
ax




)(  el valor de f(x) cuando x tiende a a, siempre que 

se cumpla la condición x < a 

Existencia de 
límite 




)( xflím
ax




)(xflím
ax

Lxflím
ax




)(  La función 









223

2
)(

3

xsix

xsix
xf

 

tiene límite en x = 2  

Asíntotas 
Si Kxflím

x



)( hay una asíntota horizontal y = K. 

Si 


)(xflím
ax

 hay una asíntota vertical x = a. 
x

xf
1

)(    asíntota horizontal, y = 0 

y asíntota vertical x = 0 

Propiedades de 
los límites 

)()())()(( xglímxflímxgxflím
axaxax 

    )()())()(( xglímxflímxgxflím
axaxax 



)())(( xflímKxfKlím
axax 

                    
)(

)(
)

)(

)(
(

xglím

xflím

xg

xf
lím

ax

ax

ax





  si g(a)  0. 

Continuidad de 
una función en un 

punto 

Una función f(x) es continua en el punto x = a, si para cualquier  
 > 0, existe un  > 0 tal que siempre que x  a < �, se 
cumple quef(x)  f(a) < . 

La función 









223

2
)(

3

xsix

xsix
xf

 es 

continua en x = 2 

Propiedades de 
las funciones 

continuas 

La suma y el producto de funciones continuas es una función 
continua. 
El cociente de funciones continuas es una función continua si no se 
anual el denominador. 

Los polinomios son funciones 

continuas en  

x
xf

1
)(   es continua en   {0} 

Tipos de 
discontinuidad 

Evitable. De primera especie de salto finito. De primera especie de 
salto infinito. De segunda especie 








223

2
)(

3

xsix

xsix
xf

 evitable en x = 2 

f(x)= 1/x de primera especie con salto 

infinito en x = 0 

 
  


