TEMA 5. LIMITES DE FUNCIONES Y CONTINUIDAD.

SUMA Y RESTA PRODUCTO COCIENTE POTENCIA
(+o0)+k =+ +oo si k>0 k _k _, L [+ si k>1
(o)t = ke(roo)=q” P 200
—®)tK=-—o —o0 S1 k<0 0 si 0<k<l
(+00)—k = +0 —w si k>0 0 0 (0 si k>l
I Fe U IV
(—o0) =k =—o0 +oo si k<0 +oo  —© +o0 si 0<k<l
(+oo)+(+co):+oo (+oc)-(+oc):+oo k 40 (+ )k +oo si k>0
—_= o0 =
(—oo)-i-(—oc):—oc (+oc)-(—oc):—oo 0 |- - 0 si k<0
_(_oo):+oc (—oo)-(—oo):+oo 0 = {—oo (+90)" =40 (+0)™ =0
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el 9 Qe 0 — 1° Y 00
0 0
1. Calcula el dominio de definicién de las siguientes funciones:
a) f(x)=6x—2vx+8 D £()=v-2¥ +5x-3 v F(x)=—4+x-1
b) f(x)=+42+x—-43—x m) f(x)=+3x—x"+4 w) f(x)=+4-2x
x+3 1 X
o Fy= |2 n ()= L
CRN \x P
1 x-2
d f(x=34-2x n) f(X}=— v f)=3—m—
) Vx O ={7 —axs2
1 x—2
e) f(x)= o f(xn=Vx-1 z) f(X)=,———
4-2x =9 O
n F)= ) f(=—— ) () =3
= =i o X)) =3
¥Y4-2x d ¥ = X -5x
. 1 x* —5x+1
9 f(x)=4x-5x+4 o W=7— B F() =i
9—x X' —4x+4
; x=1 x(x+7
h) f(x)=vx*—2x+3 ) f(X)=,— v f(x)= ainill
X X +5x+6
< Vx+1 \,J'Xz—il : f _X2_5X+6
i) f(»= s)  f(x)=— §) [()=——
x—4 X' -2x Vi -1
) ¥4 x' -4 2x4T
) f(x)=— t) f(x)=- o [(x)=-
(= T Yo x
2x+7 x—1 1+ x
k f(X] = f =3 ) f — — 2 o —
) m u) (%) ¢ (%) = (x-2) —x
Sol : a)[0,+); b)[-2, 3);¢) (—oe, =3JU(2, +o2); d)R; &) (—ue, 2); fIE ]:2:'.}_;}[ o, U4, +0); h)IR; i) [-1, 4)U(4, +o0); jH{~oo, =3)I(-3, -2)U([2, +=); k)(—=, 9);
1,3/ 2;m)[-1,4);nR"; AR ;0)R; p)& - £1};q) (=3, 3);1) (=0, OW([1, +oc);8) (—o0, —2)U(2, +o); t) (—oo, =202, 6)U(6, +o0); uhR 5 v)[1, +00); w) (oo, 2];
x)(L, +0); )R — {1,2}:2)(2, +30); @)R - {0,245 |3 BIR — {2} 7) (o0, ~TUIO, +20); )R — {#1}: £)R ~ {9} ;0)[~1,1)




2. Calcula el dominio de definicién de las siguientes funciones:

a)  f(x)=In(-3x+2) D) f)= log( i 7) 0 Bl ©
¥ 2" —4
2x-9
b)  f(x) =logV-3x K f¥= o o s) f(x)=ve -1
c) f(x) =In(5—-x°) 1) f(x) =57 v) f(x)=3e* -1
d  f(x=nYx-1 m  f(x)=5" u) f(x) = '92
o —
A In(x+3
e) f(x) =In(x* -3x+2) n) f(x) = 2Vx-2 v) f(x)= (;+ 1)
H  f(¥)=log(x -3 i) f(=2"" w) () =—=
e +1
- X +x+2 Rkt ,
g f(¥= log(mJ o) f(x) = [E] x) f(x) =logV9—x°
h) f(x) =4 Inx—1 p) f(x) =(@2x-5*%*" v) fx)= w
) ~ Inx e _ X
) W= s @  f(x)=@3x-5 2) £(x) -

Sol: a)(~,2); b) &; ¢)~v5,V5 )z d)Ltx ); e)(~.1)U(2,430); ) -2, ~VB)U(VB, +0); @)(-5,-1)U(2,:8); hi(e,+a0); i)(3,+%); j)(~=0,~7]U(0,+);
k)(—2,+0); NR; 1); rr][U,+rnj: i)(2,+x); o)R; p)F; q)(-2.2); NR-{2}; SR 8)R; w)(0,In2)U(In2,+oc); v}(-2,-1)U(1,+ec); w)R; x)(-3,3);

m) (==,

b]f -7.0}\”0_ }7.'];2)['2, i 1}

3. Calcula los siguientes limites:

x3 —2x? + 4x

a) lim — Q3 i)

x>+ —Hx —2x
x2+2x% —x-2

b)  lim 5 i

x>l x% 4+3x+2
2

o  lim X _—2X+8 9
X—»+0 2X2_5
. et =l

a lim ——— )
e R |
) ¢

e) lim—— m)
x=>lx—1
. xz—l

f) lim 3 5 n)
x—1 x° —4x° +4x -1
. oAl x —+1-x

g lim i)
x—0 X
lim ( X+4—v’X—4)

h) X—>+0 o)

Sol: a)-1/2; b)0; c)¥%; d)0; e)No existe; f)-2; )1 h)0; i)24; j)-10; k)2; )13/7; m)8; n)-7; 1)¥s; 0)2; p)

lim (V4x?% + x — 2x)

X—»00

142
lim =
X—»+0 1+X2
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s)

t)

u)

v)

w)

i VX =2

-4

(SX —16x? —3x)

. x3-6x% +11x -6
lim = 5
X2l x° +4x° +x—-6

xz—ax

x—=2 X

lim
K—»+40C

lim 5

x»ax? 4 ax—2a’

. x+x?
lim

x50 2 —4/x+4
lim

2 +1 xVPax+1
x40 | x? 57 b5

lim (\/4:»(2 -5-(2x- 3))

Myl

lim
K =p=00

[\/4x2+4x+2—\/4x2—5x+2j

J2

4.

; q)+ao; 1)1/6; s) 1/3; t) —4; u) 0; v)3; w) 9/4.



4. Para la siguiente grafica calcula los siguientes limites:

(a) lim f(x)

(b) lim f(z)
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]im1 f(z)

: (@) lim f(z)
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Sol:a) 2; b)0 y -22; ¢)2; d)- o0 y +e2; f) 2

5. Calcula los limites siguientes de la grafica:

(a) lim f(z)
(b) lim f(z)

(¢) lim f(z)

(@) lim f(z)

(@ ,lim_f(@)

Sol:a) 1; b)4ee;e)ly +eo;d) +eoy -0 e) 40
6. Dadas las siguientes funciones, efectla las operaciones que se indican, indicando el dominio de la
funcion resultante:

1 , 6 -
f(X)=XZ_4 g =x"-6 h(X):XZf4 p(0) =Vx+1 j(X):%
k=22 =R oaxes  m=x-4 sw=2X =2

S = x+3

a) f+g d Jj+k g Jj-r B S8 m) h-k p JS s) ks
b g/p e gom n meg K fom w) mej q per oy g
c) poj ) Ssop i) [IosS VN o j n w g



