CALCULO DE AREAS

Xuio 2012
Dibuja y calcula el area de la region limitada por la parabola y = 3x — x? y su recta normal en

el punto (3,0).

y=3x-x*
y=3-2x
vy =0 x=3/2 , —>= maximo: (3/2,9/4)= vertice da parabola
yr==2<0 === concava

3x — x? = 0 & x(x — 3) = 0 —» Puntos de corte da parabola cos eixes: (0,0), (3.0

y'(3) = —3 ——> pendente da recta nommal a parabola no punto (3,0): 1/3
Ecuacion da recta normal a parabola no punto (3,0):

y=:(x-3) ®x-3y-3=0

Puntos de corte da recta normal e a parabola:

y=3x—x2 (—1/3,—10/9)
- i{x—3}=3_r—_rz=&3_r}-—3.r—3=[] -

y=3(x-3) (3.0)

y=z(x-3)

Podemos calcular a area pedida, rexion
sombreada, mediante a integral definida:
A=A —x? - 2(x—3)|dx =
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CALCULO DE AREAS

Setembro 2012

Dibuja y calcula el area de la region limitada por la parabola y = - x2 + 2x + 3, la recta tangente
en el punto donde la parabola tiene un extremo y la tangente a la parabola en el punto en el
que la tangente es paralela a la rectay = 4x.

En primeiro lugar calculamos os elementos necesarios para a representacion da

parabola:
y=-2x42
¥ =0« x=1"% = Tenunmaximo, que & o vértice, no punto (1,4) e & concava
y'=-2<0
x=0=y=3 )

—1 & = Puntos de corte cos eixes: (0,3), (—1,00, (3,00

2_ _ —_ —
x?—2x-3 n=~{1=3

Tanxente no punto (1L4): y = 4.

Determinamos o punto no que a tanxente & paralela a recta v = 4x. Como a denvada
nun punto coincide coa pendente da recta tanxente nese punto, teremos que
determinar o punto no que a derivada vale 4 [ddas rectas son paralelas se tefien a
mesma pendente):

=4 dx42=4=2x= -1

Tanxente no punto (—1,0); v =4{x + 1)

(-1,0)

Podemos calcular a area pedida, rexion sombreada, mediante a integral definida:

A= [ l4x+4— (-2 4 2x +3)]dx + [[[4 - (—x* 4 2x + 3)]dx =
j_nl[rz + 2x 4+ 1)dx + j;{xz —2x+ 1)dx =
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CALCULO DE AREAS

Xuio 2013
Dibuja y calcula el area de la regién limitada por la grafica de f(x) = x3 — 4x2 + 4x y la bisectriz

del primer cuadrante.

by x(x*— 4x+4) =0 = x(x—2)* =0,

Os puntos de corte de [(x) cos eixes son: (0,0) e (2,0)

-4+ dr=x = x(x*— dx+3)=0

i A+yTh—12 ——3

x=0 x= - —

Os puntos de corte de f(x) e a bisectniz v = x son: (0,0); (1,1) e (3,3)

Con estes puntos de corte e os resultados do apartado a), podemos debuxar a rexion limitada
polas graficas de f(x) e a bisectniz v = x

Mo intervalo (0,1), a grafica de

i (x) esta por riba da grafica de
bixectriz

Mo intervalo (1,3), a grafica da
bisectriz esta por riba da grafica
de f(x).
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CALCULO DE AREAS

Setembro 2013
Dibuja y calcula el area de la region limitada por la grafica de la parabola f(x) = - x2 + 9x, y las
rectasy=20; x-y+15=0.

Puntos de corte cos eixes: (0,0), (9,0)
Parabola: v = —x® + 9x = x(—x + 9} = < Veértice: ((Jl,r'lg, ﬁl},fq’j
Concava (o coeficiente de »* & negativo)

Puntos de corte da parabola coas rectas:

x=4
—x*4+09r =20 = y*-9r+20=0 = { ou FPuntos de corte: (4,20), (5,20)

Puntos de corte: (3,18), (5,20)
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A=A+ 4, = j':{—xl 4+ 9r —x—15)dx + LS[EU—.T —15)dx = _%' 4x* — 15x JA'_%]|=
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