13 Areas

e volumes

PENSA £ CALCULA

c) d) °

oy i
Solucién:

a) 7' 3 b) 4 u? <) 8ud d) 643 e) 8 ud

) 658,9:7,6 | C=86,69;R =0,056

APLICA A TEORIA

forma mentalmente en m?; c) 250 dm? = 250 litros
; b) 0,02 hm? d) 12000 cm?® = 12 litros
d) 32000 cm’ e} 10 km? = 10000000 000000 litros
: f) 575000 mm’ f) 250000 mm? = 0,25 litros
Soliicion:
2) 23‘35” 3 = 25 x 1 000 m? = 25000 m3 [l Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dun

tetraedro de 6 cm de aresta. Redondea o resulta-

B} 8 — } 3y 3
b) G,QZ; hm? = 0,02 x 1 000000 m* = 20000 m do a dous decimais.

¢) 256D dm® = 2560 : 1 000 m? = 2,56 m?
d) 32000 cm® = 32000 1000000 m? = 0,032 m i
e) 45 km? = 45000000000 m?
f) 579000 mm? = 0,00057 m?

Lo

T
il . . .
(2| I':')n.<presa en litros as seguintes cantidades:

a)§ m? b) 0,008 hm? <

¢) 250 dm? d) 12000 cm3 A=2243 s

¢) 10 km? f) 250000 mm? A =623 = 62,35 cm? g

: : :
Solucién: Vi= 3"\]—7— 5
i I 2 <

a) 5 m3 = 5000 litros 3 2
: I : V=892 _ 2546 m? 2
b) 0,008 hm° = 8000000 litros 12 g

|
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I} Fai o debuxo e calcula mentalmente a 4rea e o
volume dun cubo de 5 m de aresta.

Solucion:
a
A = 6a?
A=6-52= |50 m?2
V=323
V=53=125m’

B Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dun
octaedro de 7 dm de aresta. Redondea o resultado
a dous decimais.

Solucion:

A=22V3

A=2-72v3 = 169,74 dm?
_ a2

VS

3
v =Z——3—@ = 161,69 dm?

3 Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dun dode-
caedro de 5 m de aresta. Redondea o resultado a
dous decimais.

Solucién:

A=32225 + 10V5
A=3-52.425+ |0V5 = 516,14 m?

v=943(|5 + 7V5)

v=i—3-(|5 +7V5) = 957,89 m?

Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dun ico-

saedro de 9 cm de aresta. Redondea o resultado a:

dous decimais.

Soluciéon:

A=5323
A=5"92+3 = 701,48 cm?

<
]

.93
~ §~.—§— (3 + V5 )= 159046 cm3

TEMA 13. AREAS E VOLUMES
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2. Area e volume do ortoedro, o prisma e o cilindro

Calcula a 4rea ¢ o volume da figura maior:

Solucién:
A=2(4-3+4-5+3-5=2(12+20+15) =2 .47 = 94 cm?
V=4-3.5=60cm?

7

lem?

PENSA E CALCULA
7 /J

iz gy

APLICA A TEORIA

K3 Fai o debuxo e atopa a 4rea e o volume dun ortoe-
dro cuxas dimensiéns son [0 m,5me 3 m.

Solucion:

| A RpepyE— .

=
=

A =2{(ab + ac + bc)

A=2(10-5+10-3+5-3)= 190 m?

V=a‘b-c
V=10-5-3=150m’

[l Fai o debuxo e atopa a area e o volume dun prisma
cuadrangular no que a aresta da base mide 3cm e
a altura do prisma mide 8 cm.

Solucién:

Ag=t2=
Ap=32=9 cm?

A =4tH=
A =4-3-8=96cm?

A =24, +A =
A;=2:9+96= 114 cm?

V=A;'H=
V=9-8=72cm3

336

H=8cm

=3 em

T T
444444
- -

N
~f

K Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dun cilin-
dro recto de 4 cm de radio da base e 7 ¢cm de altura.
Aproxima o resultado a dous decimais.

H=7em

Ay =1nR%=> A, =1 - 4% = 50,27 cm?

A =2nRH= A =2-7+4-7=17593 cm?
A =20 +A =
Ar=2-5027 + 175,93 = 276,47 cm?
V=A;-H= V=5027-7=35189 cm®

Calcula a 4rea e o volume dun prisma hexagonal
no que a aresta da base mide 2 m e a altura do
prisma mide 6 m. Aproxima o resultado a dous

£
0

SOLUCIONARIO
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Construiuse un recipiente con forma de ortoedro,
para envasar leite, cuxas dimensiéns son 8 cm, 5 cm
e 25 cm. Debuxa o recipiente, calcula o seu volume

Solucion:

e exprésao en litros.
H=6m Solucién:
) ' > k
t=2m I'm LD

) =P-a

A=

Calciilase o apotema: e (o a=8em P=5cm

a=V22-1=V3=173m V=8-5-25=1000cmd = | litro

AB=-€;%£= 10,38 m?

A =6H=A =6-2-6=72m?
Ar=2Ag+A =A;=2"1038 +72=9276 m?
V=A;-H=V=1038"6=6228m3

3. Area e volume da pirdmide, o cono e a esfera
PENSA E CALCULA

a) Calcula mentalmente o volume do prisma da figura A e, sabendo A
que a pirdmide ten un volume de 18 cm?, atopa cantas veces é mdis b A =y
pequeno o volume da pirdmide ca o do prisma. "\ ’

b) Calcula mentalmente o volume do cilindro da figura B en funcién ,r \ \ Y
de T ¢, sabendo que o cono ten un volume de 87 cm?, atopa cantas /48| \ \
veces é mdis pequeno o volume do cono que o do cilindro. J,/‘"?’\ 7 e

3em
Solucidn:

a) Volume do prisma:

V=3.3.6=54cm®

54:18=3

O volume da pirimide é unha terceira parte do volume do prisma.
b) Volume do cilindro:

V=m.2%2.6=24n cm3

24m: 8t =3

O volume do cono ¢ unha terceira parte do volume do cilindro.

© Edicions Xerais dé Galicig, 5. 4.

©1) 305,7:0,69 | C=443,04; R = 0,0024

—

TEMA 13. AREAS E VOLUMES 337



APLICA A TEORIA

KEJ Fai o debuxo e atopa a drea e o volume dunha
piramide cuadrangular cuxa base ten 3 m de aresta
e cuxa altura mide 6 m. Aproxima o resultado a
dous decimais.

Solucion:

H=6ém

1,5m

Ag=12=A,=32=9m?

A =4t-h:2

Calctlase o apotema da pirdmide:
h=152+62=6,18m

A =4:3-6,18:2=37,08 m?

A=A +A = AL =9 + 37,08 = 46,08 m?

,=___I_ . :._'_.- b= 3
Vel H=v=L.9.¢=18m

KA Fai o debuxo e atopa a drea e o volume dun
cono recto no que o radio da base mide 2 me a
altura mide 8 m. Aproxima o resultado a dous
decimais.

Solucién:

R=2m

Ag=TR2 = Ap=x - 22 = 12,57 m?
A, =nRG

Calctlase a xeratriz, G
e

G=v22+82=825m

338

A =m-2-825="5184m?

Ap=Ag+A = A; = 12,57 + 51,84 = 64,41 m?
z_l_ - :_'_. . — 3

A2 3AB H=V 3 12,57 -8 =3352 m

EEl Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dunha
esfera cuxo radio mide 6 cm.Aproxima o resultado
a dous decimais.

Solucion:

A=4nR2Z =>A = 47 - 62 = 452,39 cm?
V= %nR3 =V = %n . 63= 904,78 cm?

E@ Construiuse un adorno de metacrilato con forma
de piramide hexagonal cuxa base ten 4 cm de ares-
ta e cuxa altura mide 12 cm. O metacrilato custa
28,5 € o m2. Debuxa o adorno e calcula o prezo
do material. Aproxima o resultado a dous decimais.

Solucién:

Calcdlase o apotema da base, a:

a=\V42-22=+12 = 3,46 cm

Ag=84.386 2 4150 cm?

A =6-1-h:2

SOLUCIONARIO
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Calciilase o apotema da piramide, h: h=13,462+ 122 = 12,49 cm

A =6-4-1249:2= 149,88 cm?
Ar=Ag+A

A =41,52 + 149,88 = 191,4 cm?

H=1[2cm
-

O custe do metacrilato é&:

a 191,4:10000 - 28,5 = 0,55 €

4. Area e volume do tronco de pirdmide e tronco de cono
PENSA E CALCULA

a) Calcula mentalmente o volume do tronco de pirdmide azul restando do volume do
total da pirdmide o volume da pirdmide amarela.
b) Comproba que o resultado é o mesmo que aplicando a férmula:
1

V= g(ABl +Ag + VA -ABZ) .H

onde H é a altura do tronco de pirdmide.

Solucién:

a) Volume da pirdmide: V = % -4.6=8cm?

Volume da pirdmide amarela: V = 1, 1.-3=1cm?

3

Volume do tronco: V=8 ~1=7 cm3

b)V=—%—(4+l+\fH)'3=7cm3

O resultado é o mesmo.

APLICA A TEORIA

Fai o debuxo e atopa a drea e o volume dun tronco Solucién:
de piramide cadrada no que a aresta da base maior
mide 14 m;a aresta da base menor, 4 m; e a altura,
12 m. Aproxima o resultado a dous decimais.

H=12m
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Ag =1} =Ag = 14 =196 m?
- . 420
A,32 = ﬂ%::ABZ—4 = |6 m?
€ 1,
2
Calcilase o apotema do tronco de piramide, h:

h=V52+122= 13 m

A=4-1423 13 = 468 m2

Ar=Ag +Ag +A =Ar= 196+ 16 + 468 = 680 m?
_ A

V—f(A31+A52+\“ABt ABz) i

V=%—(l96+|6+\fl96' l6)' 12=1072 m?

A =4 *h

Fai o debuxo e atopa a 4rea e o volume dun tronco
de cono no gue o radio da base maior mide 10 m;
o radio da base menor, 4 m; e a altura, |5 m. Apro-
xima o resultado a dous decimais.

Solucion:

r=4m

(&)
HM=1i5m
(4]

USRS SR

R=10m é6m

Ag, =R = Ay =1+ 102=314,16 m?
ABz = qr2 =>AB2 =1 - 42 = 50,27 m?

A =rR +1)G
Calcdlase a xeratriz, G:
G=v62+152= 16,16 m

A =7 (10+4)-16,16=71075 m?

Ap=Ag +Ag +A
A; =314,16 + 50,27 + 710,75 = 1 075,18 m?

iy A
V=g{Ag + Ay +VAg AL ) H

'—(3;4,|6+ 50,27 + V314,16 - 50,27) 5=

hs 3
2450,50 m?

H

Calcula a cantidade de auga que cabe no cubo da
figura:

Solucién:
R=10cm

r=6cm
AB; = qr? ::»AB[ =x-62= 113,10 cm?
= nR2 fe iron 2
Ag = TRZ= Ay =m- 102= 31416 cm

=1 A AL)-
V=a(Ag +Ag +VA; “Az) H

B2

Vz.é..(| 13,10+ 314,16 + V113,10 - 314,16) - 20 =

= 4 105,05 cm®
A auga que cabe no cubo seri:
4105,05 : 1 000 = 4,10505 = 4,1 | dm® = 4,11 litros

340
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Exercicios e problemas

1. Unidades de volume

EfJ Completa:
a) 1I5dm’> = ... em?
b) 0,05 dam® = ... m?
¢) 250 dm? = ... m?
d) 32500000 cm? = ... dam?

Solucién:

a) 15 dm’ = 15000 cm?

b) 0,05 dam® = 50 m3

¢) 250 dm? = 025 m?

d) 32500000 cm3 = 0,0325 dam’

) Expresa en metros cibicos as seguintes canti-
dades:

a) 1300 dm? b) 6 hm?
c) 0,005 km? d) 400000 cm?
Solucién:

a) 1300 dm® = .3 m?

b) 6 hm? = 6000000 m3

c) 0,005 km3 = 5000000 m?
d) 400 000 cm® = 0,4 m?

Expresa en litros as seguintes cantidades:

a) 1,5 m? b) 0,04 dam?
c) 25 dm? d) 750 cm?
Soluciéon:

a) 1,5 m? = 1 500 litros

b) 0,04 dam’ = 40000 litros
¢) 25 dm?® = 25 litros

d) 750 cm’ = 0,75 litros

EHl Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dun
tetraedro de 5 cm de aresta. Redondea o resul-
tado a dous decimais.

Solucion:

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

A=a23

A =523 = 43,30 cm?
_ a2

VEST

3
V= %_24 14,73 cm?

Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dun cubo
de 4 m de aresta.

Solucion:
A=6a? =>A=6-42=96m? a
Va3 V=4 =64m’

Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dun
octaedro de 6 dm de aresta. Redondea o resultado
a dous decimais.

4

A=2aN3I = A=2-62V3=12471 dm?

3 3
v=“—3“§~=>v=§-§‘1—7—= 101,82 dm?

Solucion:

2. Area e volume do ortoedro, o prisma
e o cilindro

Fai o debuxo e atopa a drea e o volume dun ortoe-
dro cuxas dimensiéns son 5 m,3,5me 4 m.

Solucidn:

b=35m

a=5m

A =2(ab + ac + be)
A=2(5-35+5-4+35-4)= 103 m?
V=a'b-c

V=5-35-4=70m?
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Exercicios e problemas

Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dun pris-
ma hexagonal no que a aresta da base mide 5 cm,
e a altura do prisma, 8 cm. Redondea o resultado a
dous decimais.

Solucion:

H=8cm

4 S

f=5¢m

-P-a
B2

Calculase o apotema, a;

a=v52-252=433 cm

AB=6L2'4’§§= 64,95 cm?

A =6-0-H=A =65 8=240 cm?
Ap=2A+A = Ar=2- 64,95 + 240 = 369,9 cm?
V=A,-H= V=6495-8=5196 cm’

EZ] Calcula a 4rea e o volume dun prisma pentagonal
no que a aresta da base mide 8 cm, o apotema da
base mide 5,51 cm e a altura do prisma mide 14 cm.
Redondea o resultado a dous decimais.

Solucién:
— |5
‘ < £=8cm
B
SRR <
) 7 a=55fem
P £=Bem
_P-a
As=5
Ay =2-8:551 855’5' = 1102 cm?
342

A =5-t-H

A =5-8-14=560cm? )
A;=2A +A = A, =2-110,2 + 560 = 7804 cm?
V=A;-H

V=1102" 14 = 15428 cm?

EZ)] Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dun

cilindro recto cuxa base ten 3 cm de radio e cuxa
altura mide 6 ¢cm. Redondea o resultado a dous

decimais.
Solucién:
R=3¢em
==
H=6cm
A, = iR?
Ay =17 32 = 2827 cm?
AL== 2R - H
A =2-1-3+6=113,10 cm?
Ap=2-Ag+A

Ap=2:2827 + 113,10 = 169,64 cm?
V=Ay-H= V=28276=169,62 cm’

3. Area e volume da piramide, o cono
e a esfera

Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dunha
piramide cuadrangular na que a aresta da base
mide 10 cm e a altura da pirdmide mide 12 cm.

Solucidén:

12 cm

M=

a=5cm

£=10m

SOLUCIONARIO
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Ay =12
Ag = 10% = 100 m?
A =4-£-h:2

Calcdlase o apotema da piramide, h:
h=+52+ 122= {3 em

A =4-10-13:2=260 cm?

Ar=Ag A = A, = 100 + 260 = 360 cm?

A

i

L70] P %] P

Ag-H

\' <100 « 12 = 400 cm?

fl

[EIl Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dunha
piramide hexagonal na que a aresta da base mide
6 m e a altura da pirdmide mide 10 m.

Solucién:

Calculase o apotema da base, a:
a=V62-32=520m

~-6-6
A=

£6.32 320 - 93,6 m?

A =6-1-h:2
Calculase o apotema da pirdmide, h:

h=vV520+10°= 1127 m

A =6-6-1127:2=20286m? ¢
o| \n
=A, +
Ar=Ag+A -
A; = 93,6 + 202,86 = 296,46 m?
a=520m
1
V=gAg H
V=—;—-93,6-I0=3|2m3

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

EH Fai o debuxo e atopa a area e o volume dun cono
recto de 6 m de radio da base e 8 m de altura.

Solucién:

H=8m

R=6m
A, = TiR2
AB=1z-62= 113,10 m?
A =1RG

Calcdlase a xeratriz, G:
G=V62+8=10m

A =m-6-10= 18850 m?
A=A +A

AL = 113,10 + 188,50 = 301,6 m?

W ]

V=2A,-H

V=="-113,10-8=3016m’

Calcula a drea e o volume dun cono cuxo desen-
volvemento plano é o que aparece no seguinte

debuxo:
— == _'_\\
\ ~.G=13cm
kY \\
L >
_r"'_‘""\.,‘:_\__\___'_ ~
()
\'-.
\__/“R=5cm
Soluciéon:

Os datos do desesenvolvemento plano pédense
expresar no seguinte debuxo:

G=13ecm H G=13cm
L\
R=5cm
R=5cm

ELE



Exercicios e problemas

Ap = R? = A; = 1t - 52 = 78,54 cm?
A =nRG = A =7 -5 13 =204,20 cm?
Ap=Ag+A_ = A= 78,54 + 20420 = 282,74 cm?

_ 1
V = ?AB ‘ H
Calcdtase a altura do cono, H:
H=+vI132-52=|2cm

=_;_ - 78,54+ 12 = 314,16 cm3

EZJ Calcula canto custa o xeado da figura de abaixo,
que é media esfera, se o litro de xeado custa 5 €.

f: ------- -‘
' 45_1\':.
\H_ =
Solucion:
4 R=43cm
V= ?TCR3 12

V= :}n - 4,53:2 = 190,85 cm? = 0,19 litros

Prezo:0,19-5=095 €

4. Area e volume do tronco de pirdmide e
tronco de cono

EH Fai o debuxo e calcula a 4rea e o volume dun
tronco de pirdmide cuadrangular no que a aresta
da base maior mide 18 m, a aresta da base menor
mide 8 m e a altura do tronco mide 12 m.

Solucién:
£,=8m
I
II
I
{5 ) £
1] pai) fe
/ I o h
diilh V.
// 4mil 5m
/s 9lm 5m
/" ¢=18m

344

Ag =17 = Ay =182 =324 m?

A32=£%=>A32=82=64m2
4. bty
A=4-2oh

Calctlase o apotema do tronco, h:

h=V52+122=I3m

~q.18+8 o
A =420 13= 676 m?

Ap=Ag +Ag, +A
Ap =324+ 64 + 676 = | 064 m?

iy T
V=3{Ag +Ag +VA, A, )-H

v=-3'-(324 +64+324 64 ) - 12=2128 m?
Ef Fai o debuxo e atopa a drea e o volume dun tronco

de cono de 12 m de altura e no que os radios das
bases miden [0 me 4 m,

Solucién:
r=4m

£ £

o o
H G H G

I = s

- 4m gE\
6m
R=10m

Ag, =TRZ=>Ag = 102 =314,16 m?
A82 = g2 ::;bABz =g - 4% = 5027 m?

A =R +nG

Calculase a xeratriz, G:

G=V62+122= 1342 m

A =7 (10 +4) - 13,42 = 590,24 m?
Ar=Ag +Ay +A

A; = 314,16 + 50,27 + 590,24 = 954,67 m?

azjo 3 .
V=3(Ag + Ay +VA; AL)H

V= 3'—(314,16 +5027 + V314,16 - 50,27 ) - 12 =
= 1 960,40 m3

SOLUCIONARIO
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Calcula a drea e o volume do tronco de piramide
cuxo desenvolvemento plano é o seguinte:

6,=4m

-

1 \//

h=5mm/

£|=|0m

Soluciéon:

£]=|Om

= = = 2
Ay =3 =>Ag = 102=100m
Ay, = 3= Ay = 4= 16m?

ty +¢,

AL=4' 2

-h

A =4-1022 5= 1402

=A, +A, +A =A. =100+ 16+ 140 = 256 m?
i % L T

V=3(Ag, +Ag, + VA, A ) H

3
Calctlase a altura, H:
H=V§2-37=4m
v=%(;oo +16+ 100~ 16 ) - 4= 208 m3

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

E Calcula a 4rea e o volume do tronco de cono
cuxo desenvolvemento plano é o seguinte:

>

>

“R=5cm
e A
Solucién:
r=3¢
H G=4cm
e 3em | Zem
R=5¢
H G=4cm
2cm

Ay =TR?=>A, =7 52=78,54 cn?
ABz = qr? ~-—~>AB2 =7 - 3% = 28,27 cm?
A =R +1r)G
A, =1 (5+3)4=10053 cm?

Ap=Ag +Ag +A

A; = 78,54 + 28,27 + 100,53 = 207,34 cm?

5 A )
V=3{Ag, + A, + Ay Ay ) H

Calculase a altura, M:

H=V42_-27=346 cm

V= -:—;—(78,54 +28,27 + V78,54 - 28,27) -346=

= 177,53 ¢cm?
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Exercicios e problemas

Paraiampliar

¥

[EE] Encontra a aresta dun octaedro cuxa 4rea é 18v3 mi

So!uciié'n:
A= 2"2\f_
2a I8V3=2a2=9=a=3m

KX Atopa a drea dun tetraedro regular no que a suma
das suas arestas é 24 cm.Aproxima o resultado a

Hai que calcular o valor da aresta.

24 6 =4 cm
Logo::
A _;*,"z.‘j* =A=413= 27,71 cm?

m topa a aresta dun tetraedro regular cuxa irea
imide 6,93 m2. Aproxima o resultado a dous deci-

o
Soiilcion'
A 32\f~

2\[5 693 522=8B 4 0a=2m
: V3

42 | 1:5i'b debuxo e calcula a irea e o volume dun pris-
ma hexagonal no que a aresta da base mide 8 cm e
aialtura do prisma mide 24 cm.Aproxima o resul-
o a dous decimais.

Soi;u ion:
o g
: <+
o
i
: 25
¢ | e 8em
‘.} 4 J s
H
: £=8cm 4 cm
. P-a
AB—- >

Calcdlase o apotema, a:

=\i§ ~42 = 6,93 cm

346

6-8-693_

Ag =28 63 = 16637 2
AL:6.K.H

A =6-8- 24 = | 152 cm?

AL =2A,+ A

Ap=2- 166,32 + 1 152 = 1 484,64 cm?
V=A, H

V = 166,32 - 24 = 3991,68 cm?

EE] Fai o debuxo e calcula o volume dun prisma recto
de V3 m de altura, que ten por base un tridngulo
equilitero de 2 m de aresta.

Solucién:
H= \/3 m 2m
Im
2m

V=A;-H
Hai que calcular a 4rea da base:

i

= =a

2

A altura do tridngulo da base &

a=VE_T=VIm

Logo:
Ag=a=Vv3m
QO volume é:

V=A,-H=V=v3-V3=3m}

K} Calcula a capacidade en litros dun depésito cuxo
desenvolvemento plano é o que se indica na figura
seguinte:

SOLUCIONARIO
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Solucion:
E un cilindro no que o radio da base mide 3 me a
altura do cilindro mide 6 m.

Volume:
V=m-32-6=169,65m3 = 169650 litros

K& Calcula a 4rea e o volume do cono da figura
seguinte:

Solucion:

17 cm

e o s et .

e
R=8cm 8 cm

Ap = iR = Ay =7t - 82 = 201,06 cm?

A =TRG = A =n-8-17=427,26 cm?
Ap=Ag+ A =

A; =201,06 + 427,26 = 628,32 cm?

I
V=3A, H

Calcilase a altura, H:

H=VI172-82=15¢cm

V= -201,06-15= 10053 cm’

1
3

Calcula o volume da peza da figura seguinte:

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

Soluciéon:

15em

O volume da peza é a diferenza entre o volume do
cilindro exterior e o volume do interior:

Area da base do cilindro exterior:

A=nR2= A =1 10%= 314,16 cm?

Area da base do cilindro interior:
A=nr?=A=n-75= 17671 cm?

Area da base da peza:

Ag=A-A =314,16 - 176,71 = 137,45 cm?
V=Ag - H=>V=13745-15=2061,75 cm?

Fai o debuxo e calcula a irea e o volume dunha
esfera de 3,5 cm de didmetro.

Solucion:

A=4nR2 = A =4 - 1,752 = 3848 cm?
V=-§RR3 =>v=§-n- 1,753 = 22,45 cm?

5 Calcula o volume da peza da figura seguinte:

H=12cm / Ne
~. l.’l' TN
7S\ N\
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Exercicios e problemas

Solucion:

Volume = volume do cubo + volume da pirdmide
Volume do cubo:

Ve =10% = 1000 cm?

Vp= 102+ 12 = 400 cm’®

V = 1000 + 400 = | 400 cm?

EE] Fai o debuxo e calcula a drea e o volume dun
tronco de pirdmide cuadrangular no que a aresta

da base maior mide 6 m, a aresta da base menor
mide 4 m e a altura do tronco mide 4 m.

Solucién:

L =6m
Ag, =1} = Ag =6 =36m?

A132 t5 ==:>AB2 4 =l6m
€+ e
2
Calctilase o apotema, h:

h=V42+12=4,12m

*h

A =4

348

A =4 6;4 £ 4,12 = 82,4 m?

Ar=Ag +tAg +A AT =36+ 16 +824= 1344 m?

V=1(a, +A

3 +VA, Ay )+ H

By o

V=—§-(36 +16+36- 16 ) - 4= 101,33 m?

E1 Fai o debuxo e atopa a drea dun tronco de cono
de |5 cm de altura no que os radios das bases
miden I5cme 7 cm.

Solucién:
r=7cm
_-—-—""-/

& £

7o) (%]
3 G &l G

i

P b T

- 7 cm 8em

R=15cm 8cm

ABI = tR? -::>ABl =1 - 152 = 706,86 cm?

Ag, =mr? =Ag =m- 7%= 153,94 cm?

A =R +nG

Calcilase a xeratriz, G:

G=V82+152= |7 cm

A =n-(I5+7)-17=1 174,96 cm?

A =A3| +ABZ+A|_

A; =706,86 + 153,94 + | 174,96 = 2035,76 cm?

SOLUCIONARIO
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Problemas

B Fai o debuxo e calcula a drea lateral dun cono de
4 m de altura cuxa base ten unha superficie que
mide 91 m2.

Solucién:

A, = 7RG

Temos que calcular o radio da base, R, e a xeratriz,
G.

O radio R:

A, = niR2
n-R2=971 =R=3m
A xeratriz G:

4m

G=V42+32=5m
A =m-3-5=4712m?

m Fai o debuxo e calcula a area
lateral do cono que se xera
ao facer xirar o tridngulo .
rectangulo da figura arredor \
do cateto maior.

12 em

5cm

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

Solucién:

e s e,
v,
o
.

R=5¢m”

A, = 7RG

Calcdlase a xeratriz, G:
G=vV57+122=169 = I3 em
A =7-5-13=20420 cm?

E] As dimensidns dun depésito de auga son estas:

9 m x 6 m X 4 m. Debuxa o depésito e calcula
cantos litros de auga conterd cando estea com-
pletamente cheo.

Solucion:

V=a-b-c
V=9-6-4=216m3=216000 litros

Quérese azulexar un cuarto de bafio cuxas dimen-
siéns son 3 m,2 m e 2,50 m. Se se cobra a 24 €/m?,
canto custara azulexar o cuarto de bafio?

Solucion:

c=25m

a=3m

A=2(3-25+2-25)=25m?
Prezo = 25 - 12 = 300 €
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Exercicios e problemas

& Construiuse unha caixa de madeira sen tapa, con
forma de ortoedro, cuxas dimensiéns exteriores
son 10 cm X 5 cm X 8 cm. Se a madeira ten un gro-
sor de | cm, cal sera a capacidade da caixa?

Solucion:
I em
TI__AI om
/ i
/
8cm
H e =
S X

10 cm
V=(10-2)(5-2)8-2) = 144 cm®
E3 Un depésito de auga, con forma de ortoedro, ten

unhas dimensiéons de 6 m,5 m e 3,5 m. Se estd ao
45% da sua capacidade, cantos litros ten?

Solucién:

35m

V=6-5-35=105m3 = 105000 litros
105000 - 0,45 = 47250 litros

A tulipa dunha l[dmpada ten forma de tronco de
cono. O radio da base maior mide |15 ¢cm; o radio
da base menor, 10 cm; e a sta altura, 12 cm. Se o
material co que esta construida custaa 12,5 €/m?,
cal sera o prezo do material utilizado?

Solucién:
r=10cm
£ £
~ G | \G
18— it
————— T 10em |5¢ =
R=15cm 5cm

350

A =R+ )G

Calctilase a xeratriz, G:

G=V52+122=169= 13 cm

A =n(15+ 10)+ 13 =1021,02 cm? = 0,1 021 m?
Prezo do material: 0,1021 - 125 = 128 €

E Un bote de refresco, con forma de cilindro, contén
33 cl. Calcula o radio da base sabendo que a sua
alturaéde Il cm.

Solucién:
VA -H (. 5
aR2: |1 =330 cm3 g
R2 =330 = 955 u
iin x
R = 3,09 em |
S

E O envase dun iogur é un cilindro no que o diame-
tro da base mide 5 cm, e a altura, 6 em. Calcula a
superficie da etiqueta que rodea completamente a
superficie lateral do envase.

Solucion:
< R= 255 c%
A, = 2nRH
£
S A =2-m-256=9425cm?
1l
T
.

E Quérese facer unha peza de plastico con forma de
cono recto, que debe encherse de auga. Se a peza
debe ter 12 cm de didmetro da base e 20 cm de
altura, cal serd o volume desta?

Solucidon:
_ |
=5 Ag-H

V= %n . 6220 = 753,98 cm?

H=20cm

o

R=6cm

SOLUCIONARIO

© Ediciéns Xerais de Galicia, S. A.



~~®© Edici6hs Xerais d&Galicia, S:"A.

Para profundar

A diagonal dun cubo mide 4 m. Calcula a 4rea total
do cubo.

Solucién:

a

Se se aplica o teorema de Pitdgoras no espazo:
Di=a+a?+a?

D2 = 3a2
32=4
3a¢=16
a2=16/3

A=6-16/3=32m?

Calcula a drea lateral e o volume do corpo que se
xera ao facermos xirar o tridngulo equilitero da
figura sobre a sua altura.

/ 1\

2cm

Solucidén:

G=2cm

R=1cm

Xérase un cono de altura H, de xeratriz G =2 cm e
radio da base R = ¢cm,

A =RG=A =7 | -2=628cm?
| .
= EAB H

Calcdlase a altura, H:

H=v22-12=1,73cem

V=—;—-n'l-l,73=|,8lcm3

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

Bl Introdicese unha esfera nun recipiente completa-
mente cheo de auga e derramanse 36 dm? de
auga. Calcula o radio da esfera.

Solucién:

4 p3_2
311'R 36n

R3 =3 36m ‘416“ =27

R=3dm

Calcula o peso da esfera da figura sabendo que é
maciza e a sta densidade é de 7,5 kg/dm>.

&

e

A

Solucién:
V= -‘31nR3

v=i;-n-23=33,5|dm3

Peso = 33,51 - 7.5 = 251,33 kg

EH Compara os volumes dos tres corpos.

Que relacién encontras entre eles?

Solucion:

= . - 2 s 3
Veimdro =2 H = VYeijingre = TR'R = 7R

_ 4 1 .
Veono =3 Ap " H=>V, —3-nR2R = —qR3

3 ono

w;tlw

-4 ] 2
vsemiesfera - MnR3 . 2 i Vsemieskm o] 3_ER3
Dise a relacién:

2 p3,. 1 n3_ o3
3RR+3RR TR

VSemiesfera +vCono =VCilindro
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Aplica as tuas competencias

3 Quérese poier tellas nun tellado como o da figu-
ra adxunta. Se cada tella cobre aproximadamente
5 dm?, cantas tellas fardn falta para cubrir o

tellado?
_—‘/f,‘\\'
e
%”',A-___ - \
‘24"»”)‘\'} \[& w
10 m
Solucién:

Areado tellado: 2 - 5,6 - 14 = 156,8 m?
156,8 m? = 15680 dm?
15680 : 5 = 3 136 tellas.

A Xandre recetoulle o médico que tome 10 cm?
de xarope para a tose tres veces ao dfa. Se o fras-
co contén 240 ml, cantos dias pode tomar xa-
rope?

Solucién:
Toma cada dfa: 3 - 10 = 30 cm3 = 30 ml
N© de dias: 240 : 30 = 8 dfas.

352

B Unha viga de formigén ten forma de ortoedro
de dimensiéns 200 cm X 30 cm X 20 cm. Se a
densidade do formigén € 2,4 kg/dm3, canto
pesard a viga?

20 cm

= "“M /
30 cm

Solucién:
V=2.03-02=0,12 m3
0,12 m3 = 120 dm?

Peso: 120 - 2,4 = 288 kg

SOLUCIONARIO
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Comproba o que sabes

B Escribe os muiltiplos e submiltiplos do metro cdbico. Pon un exemplo de como se pasa de hectémetro

cuiibico a metro ciibico.
Solucién:

Neme

quilémerro clbico
Multiplos hectémetro cibico

decdmetro cibico

metro cibico

dectmetro ciibico
Submitdplos centimetro cibico

milimetro cdbico

Exemplo:
12 hm3 = 12000000 m3

Bl Completa:
a) 17 hm3 = ... litros b)250cl=... dm3
) 2000 cm? = ... litros d)S5ml=...cm3

Solucién:

a) 17 hm?3 = 17000000 000 litros
b) 250 cl = 2,5 dm?

c) 2000 cm? = 2 litros

d)5 ml=5cm?

Bl Calcula a drea e o volume dun prisma hexagonal
no que a aresta da base mide 2 m e a altura do
prisma mide 6 m. Aproxima o resultado a dous

decimais.
Solucién:
H=6m
i &
f=2m I m

TEMA 13. AREAS E VOLUMES

Abreviatura Cantidade en metros

km?® 1000 000 000 m> = 10° m?

hm? 1000 000 m® = 10° m3

dam® 1000 m3 = 10° m®

m? I m?

dm? 0,001l m? =103 m3

cm?® 0,000001 m? = 10~¢ m?

mm? 0,000000001 m = 107° m?
Ay = Bz_a_

Calculase o apotema:

a=V22-1=vV3=1,73m
6-2-1,73

AB e 10,38 m?

A =6tH=A; =6-2-6=72m?
AT=2AB+AL:>AT=2' 10,38 + 72 = 92,76 m?
V=A,-H=V=1038.6=6228 m?

K3 Fai o debuxo e atopa a 4rea e o volume dunha
pirdimide cuadrangular cuxa base ten 3 m de
aresta e cuxa altura mide 6 m. Aproxima o resul-
tado a dous decimais.

Solucién:

1,5m
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Comproba o que sabes

Ag=t?=A;=32=9m?

A =40-h:2

Calcilase o apotema da pirdmide, h:
h=v1,52+6%=6,18m

A =4-36,18:2=57,08m
Ap=Ag+A = A =9+ 37,08 = 46,08 m?

V:%AB.H:V=%-9-6=18m3

B Atopa a drea e o volume dun tronco de cono no
cal o radio da base maior mide 5 m, o radio da
base menor, 2 m, e a altura, 4 m. Aproxima o
resultado a dous decimais.

Solucién:
r=2m
g
G
< g ¢
o, <
[ 2m [ 3w
R=5m 3m

Ag = nR? = Ag =T- 52 = 78,54 m?

Ag =Tr ==>A32=n-22= 12,57 m

A =R + G

Hai que calcular a xeratriz, G:
G=V32+42=5m

A =T (5+2)-5=109,96 m?

AT=A]31 +A]32 + A

Ap=78,54+12,57 + 109,96 = 201,07 m?

1 o
V= —3-(ABI + Ay + \/Agl : ABZ)

V= (78,54 +12,57 + V78541257 ) - 4=
= 163,37 m?

I3 Cantas garrafas de 5 litros se encherdn coa auga

do depésito da figura?
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Solucién:

V= Veiindo:2=8-12-3:2=471m3=
= 4710 litros

4710 : 5 = 942 garrafas.

Introddcese unha esfera nun recipiente comple-
tamente cheo de auga e derrdimanse 361 dm? de
auga. Calcula o radio da esfera.

Solucién:
4.3 _ 3_3-36m _ .z
BRR =36 = R L =27 =>R=3dm

B Quérese construir un farol de papel con forma de
tronco de pirdmide e coas caras laterais de cristal.
Se a aresta da base maior mide 24 cm, a aresta da
base menor mide 8 ¢cm, ¢ a altura mide 15 cm,
canto custard o cristal das caras laterais se se co-
bra a 24 € o metro cadrado?

¢ =24 cm

Solucién:
£ =24cm
4cm  8cm 8 cm
§ _
\\ \L\ g
\ L h
\\ ;J':I: I
\ o
Y
/ A
Ve
£, =8cm
.+ 0
1 2,
AL =4 . 5 .h

Hai que calcular o apotema do tronco de pirdmide,

h:
h= \382+ 152: 17cm

Ap=4-2228.17. 1088 cm? - 0,1088 m?

Difieiro = 0,1088 - 24 = 2,61 €

SOLUCIONARIO
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Linux/Windows GeoGebra Windows Cabri £

Paso a paso
K& Calcula a drea e o volume dun tetraedro de 5 cm Calcula a 4rea € o volume dun prisma pentago-

de aresta. nal de 4 m de aresta da base, 2,75 m de apotema

da base € 8 m de altura.
/.r/ \j; e = 4 m
/ :."_ . ; "” a=2,75m
i) :
Solucién: t=dm Z

Resolto no libro do alumnado.

Internet. Abre: www.xerais.es ¢ elixe Matema-

70 ] .
B Calcula a 4rea e o volume dun ortoedro de 5 cm, ticas, curso Stema,

3 cm e 2 cm de arestas.

Solucién:

Resolto no libro do alumnado.

TEMA 13. AREAS E VOLUMES
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Windows Cabri i

Practica

Atopa a drea e o volume dun cilindro recto de 3

m de radio da base e 7 m de altura.

Solucién:

{ Exercicio 73
Area e volume do cilindro
|IR=3 = 3
IH=7 = 7
| Abase = pi_ - R2 =» 28.274
| Alateral = 2-pi_-R-H =» 131.95
| Atotal = 2-Abase + Alateral = 1885
|V = Abase'H = 197.92

Atopa a 4rea ¢ o volume dun cono recto de 5 m

de radio da base e 12 m de altura.

Eg ‘)\\
h AR
ni ’\G
31 Y
R=5m

Solucién:

" Exercicio 75
Araa e volume do cono
|IR=5 = 5
|H=12 = 12
| G=RZ+HZ = 13
| Abase = pi_-R2 =» 7854
| Alateral = pi_-R-G =» 204.2
| Atotal = Abase + Alateral —> 282.74

l = —;Abase-H = 314.16

Atopa a 4rea e o volume dunha pirdmide cua-
drangular de 6 m de aresta da base e 8 m de
altura. Atopa a drea e o volume dunha esfera de 3 m de

Solucién:

A0 o

356

radio.

Solucidén:

[T - —— - e
L B sie o)
L3S =5 [0 82 20 L8 =1 s [ |
IR I
|2 o vefoma dn estors

-
= vum
<)

12 |
= |
L. A

e s
L el

SOLUCIONARIO
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Solucions da Avaliacion de Diagnostico

Bloque 4: Xeometria Exercicios
[ 1 )Y [ 11 Carpinteiro
2 P A: Si.
B: Non.
Eld C: Si.
B D: Si.
B EA Dados
n a I: Non.
11: Si.
d 1II: Si.
ﬂ b IV: Non.
Kl
[ 10 P
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