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TEMA 6: LIMITES Y CONTINUIDAD.

Problemas de calculo de limites.

F e i i 3 1
1. Calcular los siguientes limites no indeterminados :

.1 . x-1 . ) .
a) lim — b) lim c) lim (x> —4x+3’ d) lim (x* +4x" e) lim (3x+5)
x+3 X =3 w42 xead el e =1
- z ] 3 2 : AT N 1
f) lim (1+Inx) g) limlogx h) lim (x* —3x* +4x i) lim +/x j) lim—
%8 %-001 x—=2 3 ®—+ 0" w4 'IIIX
! Es decir, se pueden hacer por sustitucion directa, ya que limite e imagen coinciden.
2,

Dada la grafica de la figura, indicar si existe lim f(x) en los
siguientes casos:

a) Cuandox — 1
b) Cuandox — 2
c) Cuandox — 4
d) Cuandox —5

| | =

3. Representar la funcion
2 si x<1
f xF{4-x si1=x<3
x—2 sixz3

Obtener a continuacion analiticamente lim f(x) cuando x —1, x —3, x =5, X — =, x — -« y comprobar
en la gréafica.

4- Calcular los siguientes limites de funciones polindmicas:

a) Iin’; E+x+1) b) lim (" +x+1’ c) lim (x-1 y d) lim (x-1y
e) lim (' -2x*-3x-10" f) lim x?+2x+5) g) lim " +3x+1) h) lim o +x* +x+7)
i) lim (X Hx+T] §) lim (3x*-100x-50) K) lim ¢2x* +100x +200)

(Soluc: @) 7; b) = c)0; d) e @) = fl-og g)eg h)=c i) 10; j)e=; k) =)

5- Calcular los siguientes limites por sustitucién directa y, en algunos casos, operando:

1) lim [ 1.3 2) lim — Niim (5. L) 4y 4im [5- ] 5) lim
xmm | 32 J et 0 J; P [ X2J [P L }(2 K ¥
2 .

§) lim = 7) lim 2 8) lim 22 9) jim 2X*2 10) lim 212
x+2 b4 A= W et X Rt — * EEY- ®
11) jim 232 12) lim 2*°' 13) lim 2*" 14) lim 0,5 15) lim 0,5""

=0 X X—+= A —m W Mt =
16) lim (1+¢”) 17) lim (1+¢*) 18) fim — 19) lim — 20) lim log x
[ e —m ! s @ =] K
21) lim Inx 22) lim log (x* +1. 23) lim |n[1+1] 24) |im 25) lim Inl2
x—=0 A+ A+w ® Ao 1""09\1’; s —m »
A" 2
26) im (logx+2+2|  27) jim [1+l ) 28) jim [ X_inx| 29) jm X*2 30) iim [ig_x]
LR X e e e | x+3 = %% logx i | X
(SOI'UCJ 13 20 34, 495, 50, 61, 70, 80, 990, 1005 11) e 12) = 13)0; 14) 0; 15) == 16} == 17) 1; 1

18)0; 19) o5 20) o 21) —o 22) oo 23) 0; 24) 0; 25) —o; 26) oy 27) e 28) o 29) 0; 30) oo



CALCULO DE INDETERMINACIONES.

6- Calcula los limites siguientes:

, X +8
a) lim xj+3 h) _jiu-__r_z
-3 x" —
X +8
x?-9 ; lim
b) ‘fimj 5 |) .\—m—xs—
3
C} i x +27 J) Iim 3x1+8
>3 %% +3x T
3x 2
3 r
x'—1 lim -
d) lim———— k) \%[x ’_4 x+2]

X +8 1) hm( ¥ )

-4 x+2

m—‘i m) hm(w/Tf\!r —2_()

f) lim Jog
) = x-] n) hm(\u—l —«,I'x—?)
) lim X +8x-2 i ( 1 ]
- T R— im
2 x4 —x? —2x+3 o) x| fx =2 —fx+2

SOL.:a)-1/9; b)0; c)-9; d)1;e)-12; 1) 0; g) 98/5; h) -e=; i) 0; j) -3; k) 0; I)-1; m) -e=; n) 0; 0) -oe.

7- (EXTRA) Calcular los siguientes limites de funciones racionales (nétese que en el 22 miembro de la
igualdad se indica la solucién):

a) I x* -8 =3 2% +ax-3a’ _
2 X7 4 9) - 3’ —ax-2a’
X Ax-2 _3 3 -
b)h., A h) lim X' —3x"+4 = 4o
w1 X'+ X2 +x-3 7 2 3x* —18x? +36x — 24
. _2 1 3 2
c) lim X =il . 2% +3x° -1
X 1 -
: Ix—4 2 ) ,.'.'.'I.-’? 4x* +16x* —19x +5
d) fim fx:x -2 2 D iim x'—5x" +6x° +4x -8
x—+1 — =
X2 W —dx +4x
X' +0x +24x +16 2
e) lim X K) iim il S Y
X +11xC +40x+48 b b +5b°x— 30X’ —3x°  10b

f] i —4x+3

—:if_
3y —5x" +3x+9

NOTA: Cuando sefialamos que el resultado de un limite es to°, no estamos indicando que haya dos limites (recordar que el limite, caso de
existir, es Unico), sino que, a ambos lados de un valor finito, la funcidn diverge a +oo 0 -oo.

8- (EXTRA) Calcular los siguientes limites infinitos (en algunos casos figura la solucion):

2 +2
¢) lim =< m) li -
} il 2)() 4 }Allrn X+5
d) lim X+x-2 n) im X344
e i X - 2%7 —4x+8
, X' —4x+3 x' -1
R oF M
) 2%% +ax—3a® 2 A
f) lim —F/— == R
oo 3x% —ax-2a° 3 P) im L —%
i o] T2
wom 4yt +16%° —19%+5
q) lim xi_s
h) lim X' -3x° +4 0 X' =3x+2
x=o-= 3x® —18x +36x-24 ] % —3x+2
e o lim 2 -22TE
B x* —5x* +6x* +4x -8 o R
K e ®° —Ax® +4x 3) -1
I' PP A
D i FE w8 2
- t} . ¥2 -4
K) lim b? —bx S x* +3x* -4
i =
x>+ b? +5h%x - 3bx? - 3x°




