Boletin 13. Integrales por cambio de variable

1. (Andalucia 2002) Sea In x el logaritmo neperiano de x y sea f: D — R la funcion defini-

dapor f(x)=[(—=

—( T )2))dx . Usa el cambio de variable t = In x para calcular una primi-
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tiva de f.

2. (La Rioja-2000) Considera la integral f ( Cosxg)dx . Calcularla realizando el cambio
senx

de variable t=senx

3. Resuelve utilizando un cambio de variable
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4. (Canarias 2007) Resolver la integral definida f (L)
(x+1+vx+1)
. . : : In(Inx)
5. (Aragén 2006) Utilizando el cambio de variable t = Inx, calcular f( )dx

6. Integra mediante cambio de variable

a) f(xzx/m)dx c) I(ﬁ)dx
b) [ (x*e*)dx dy [ (lnTx)dx

7. Resuelve utilizando cambio de variable

a) [cosxsen® xdx g) [cosixsenxdx
b) J('xln(‘l—)f?]na'x h) I]l'senxe“”dx
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Soluciones
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F(x)=—+Ct

1) F(x) lnx+ e.
-1

2) F(x)= +Cte
2(senx

w

)
a) Cambio de variable t=x/2; F(x) = arc. tg(x/2) +Cte.
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b) Cambio de variable t=x+5; F(x)= (XI;) S(XLS) +Cte.
c) Cambio de variable t=vx ; F(x)=—2In[Vx|+Cte.

d) Cambio de variable t=3x% F(x)=e*" +Cte.

e) Cambio de variable t=x?; F(X)Z%arcsen x*+Cte.

f) Cambio de variable t=1-x3; F(x):—h—x2+ Cte.

g) Cambio de variable t=cos 2x; F(x):_?lln lcos 2 x|+Cte .

h) Cambio de variable t=sen(x/5); F(x)=5In|sen X|+Cte.

i) Cambio de variable t=x>; F(X)Z%arcsen x"+Cte.

j) Cambio de variable t=e*+1; F(x):éx/(e"+1)5+Cte.

4) - -
Cambio de variable t=vx+1 ; F(x)=2In}/x+1+1|+Cte.
5)

F<x)_““(’2”x)> +Cte
6)

a) Cambio de variable t=x*+3; F(x)= %\/( +3)*+Cte.
b) Cambio de variable t=x*+1; F(x)= % '+ Cte.

c) Cambio de variable t=Inx ; F(x)=2In|nx|+Cte.
d) Cambio de variable t=Inx ; F(x)=In’x+Cte.

7)
4
a) Cambio de variable t=sen x; F(x)zsmzl—x+Cte.
b) Cambio de variable t=x?+1; F(X)Z%((1+x2)ln(1+x2)—(1+x2))+ Cte.
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c) Cambio de variable t=In (2x); F(x):ln (22 X)+Cte.

d) Cambio de variable t=x% F(x)=—cos" +Cte.



- - 2
e) Cambio de variable t=vx+1 ; F(x):¢x+1(2(X+1) —2(X+1))+Cte.
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f) Cambio de variable t=x>1; F(x)=In|x*~1|+Cte.
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g) Cambio de variable t=cos x; F(x):%+€te.
h) Cambio de variable t=cos x; F(x)=—e“*+Cte.
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i) Cambio de variable t=cos x; F(x)= _C(;S X+ CO; X+Cte.

cos’ X

j) Cambio de variable t=cos x; F(x)=——=—In|cosx|+ Cte.

3
X +3x

k) Cambio de variable t=x*+3x; F(x)= +Cte.
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F(x)=S08X_COS'X o

[) Cambio de variable t=cos x; 3 5



