DepPenDENCIA LINEAR

E interesante en particular o caso do vector nulo, que chamaremos O, vector que ten

nulas todas as suas componentes e € o elemento neutro da suma de vectores. Dado un
conxunto de vectores {v1,v2,...,vk} cR", sempre se pode obter o vector nulo como

combinacion linear dos vectores V,,V,,...,V, . En definitiva, o vector nulo € combinacion
linear de calquer conxunto de vectores, xa que seria abondo con tomar todos os
escalares nulos (que chamaremos combinacion linear trivial ou solucion trivial). Polo

tanto, dado un conxunto {v1,v2,...,vkj» cR", o vector nulo ha de estar no caso ii ou ben
no caso iii. Se o vector nulo esta no caso ii, existe unha unica forma de obté-lo a partir
dos vectores V,,V,,...,V,, e esta forma forzosamente sera a trivial:
O=0-v,+0-v,+...+0-v, . Pola contra, se o vector nulo estd no caso iii, enton habera
varias formas diferentes de obté-lo a partir dos vectores V,,V,,...,V,. Unha destas
formas € a mencionada anteriormente, na que todos os escalares son nulos, e as outras
han de ser combinacions lineares nas que algun escalar sexa distinto de cero (que sera a
solucién non trivial). A vista destes dous casos, definimos o seguinte:

Un conxunto de vectores {v,,vz,...,vk} cR" é linearmente independente se a Unica
forma de obter o vector nulo como combinacion linear de Vv,,v,,...,V, é a trivial, ou
expresado de maneira mais formal: {v,,vz,...,vk}clR” é linearmente independente
o YV o,,0,,...,0, €R a,v,+a,V,+..+a,v,=0 = a,=a,=...=a,=0.

Reciprocamente, diremos que o conxunto {v,, v2,...,vk} cR" é linearmente dependente
se € posibel obter o vector nulo como combinacion linear non trivial dos vectores
V, V...,V de mais formas que a trivial: [v,,v,,...,v,] ©RR" é linearmente dependente
e Ja,,0,,...,a, €ER [ a,v,+a,v,+..+a,v, =0, conalgun dos ¢ distinto de cero.



