Boletin 18. Producto escalar distancias y angulos 2.

1. Halla el angulo que forman la recta r, que pasa por los puntos A (1,1, 1) y B (0, 0, 0),
ylarectas: (x,y,z)=(-1,2,3)+A1, 2, =-3).

2. Calcula el angulo que forman larectar: (x,y,z)=(0,0, 1) + A(1, 0, =1) y el plano
de ecuacionm: x+y—-3z+2=0.

3. Calcula el angulo que forman las siguientes parejas de planos.

a)mi:3x-2y+z-3=0 T Xx—-y-25=0
by m:x+y+z=0 T X +2y+3z-2=0
Cc)m:2y+2z-3=0 m-y-2z+2=0

4. Encuentra la proyeccion de los puntos A(0, 0, 0), B(-1, 1, 1)y C (0, 2, 0) sobre la recta
r.

2z=13
prigtoagtosel el
5. Calcula la proyeccién de los puntos A(O, 0, 0), B(-1, 1, 1) y C(0, 2, 0) sobre el plano T,
determinado por las rectas:

x—3 _y-2_z-1 5_1—11=3]

r:
3 2 1 y—2z=10

6. Calcula la proyeccion ortogonal de la recta r sobre el plano nt

r_x—2_}'—2_z—2
R T T

X=h—p
Ty=2—A+3p
I=34+2 -2

7. Obtén el punto simétrico de P(0,0,1) respecto de Q(1, -2, 1)

8. Halla el simétrico del punto P (-1,2,3) respecto a la rectar: x;_3=y__+21=§
9. Halla el simétrico del punto P(0,1,-3) respecto al plano m: x+y+z-2=0
10. Halla la distancia del punto P(1,1,-1) alarectar: XSLZZyT_lz_Lz

11. Halla la distancia del punto P(2,1,0= al plano n
x=2—h+tpn
y=3A—2n
=14+ —-21

12. Calcula la altura trazada desde el vértice D del tetraedro determinado por los puntos:
A(2,0,0)B(-1,3,2)C(1,-4,-1) D (0, 0, 0)

Halla el plano determinado por los puntos A, By C, y obtén la distancia del punto D a este

plano.

13. Halla la distancia entre los planos
Wi —2y+3z=0
Todx — Ay + 62=12



14. Calcula la distancia entre la recta r y el plano m:
L X_Y=2_ Z . o3y
r 7 1 1 ; TN x+2y-3z-1=0

15. Calcula la distancia entre los siguientes pares de rectas

a) nX-Y_2 5:1:_y_]:i
2 3 -1 1 —3 —1
b Xl _y4l_z41 o 2x—3y=0
1 1 1 dy—3z=0

x—2
3

16. Halla la ecuacién de la recta perpendicular r:
punto P(5,0,-9)

:y+1=Z_—+27 y que a corte en el

17. Dados los planos m: mx + y+2z -7 =0y m'": 3x + 4y + z +1= 0, halla m para que los
planos:

a) Sean paralelos.

b) Sean perpendiculares.

18. Sear:(x,y,z)=(0, 3, 3) + t(0, 1, 1). Demuestra que:
a) r esta contenida en el plano 1r: 3x + 2y -2z = 0.
b) r es paralela al plano m': 3x + y - z-5=0.

19. Sean las rectas
o Ix+y—z—3=0 . 2x+524+12=10
3x_Iy—4z_3=0 ‘x—2y—3z4+5=10

Encuentra la ecuacion de un plano que contenga a r y sea perpendicular a s

20. Investiga si existe un plano que contenga a la recta r y sea perpendicular a la recta s.
En caso afirmativo, calcula la ecuacion del plano.

x=14+5h
r;—x_3:—}‘_]:i 5:}":1—2:&
2 4 -1 7 — 7\

21. Se consideran los puntos A(3, 0, 0), B(0, 2, 0) y C(0, 0, 1).

a) Halla la ecuacion general del plano 1T que los contiene.

b) Halla la ecuacion de la recta perpendicular a m y que pasa por el origen

de coordenadas. Halla también el punto de interseccion de la recta con el plano.

22. Encuentra la ecuacion continua de la recta que corta perpendicularmente a las rectas

X1 _y_z=2 B Xy, Z)= (0,0, N+ 1,7)

2 1 0

R

23. Sean las rectas
r_x—]_j-f—E_ z 5_1—2_}'—1_z+2

T2 2 —4 ! 1 1
a) Hallar la ecuacién de la recta t que pasa por el origen y corta a las dos rectas anteriores
b) Hallar la perpendicular comun a las rectasry s.



24. Halla la ecuacion general del plano que corta a los ejes de coordenadas en los puntos
(1,0,0), (0,2,0), y (0,0,3).
Halla los puntos de la recta r: x=y=z que estan a distancia 1/7 de este plano



Soluciones
1)a=90°
2)a=58,52°

3)

a. 19,07°
b. 22,21°
c.0°

4)
a) A pertenece ar. Proy.(B) = (0,0,0) Proy.(C) = (6/7,4/7,2/7)
a) Proy.(A) = (9/7,12/7,6/7). Proy.(B) = (1/7,20/7,10/7) Proy.(C) = (5/7,16/7,8/7)

5)

Proy (A) = A. A pertenece al plano
Proy.(B) = (-1,6/5,3/5)

Proy.(C) = (0,8/5,4/5)

6)
%1-%1

52

2 F

7)P'=(2,-4,-3)
8)P’=(47/17,-20/17,-99/17)
9)P’=(8/3, 11/3, -1/3)

V266
14

10)d=

11)d=0. El punto pertenece al plano

12)
T X-y+3z-2=0
Altura = 2911
11
13)0= 6417
17
19)0= 314
14
15)
ag= Y18
118



16) t: 3x+y-2z-33=0.

17)
a) No existe ningun valor de m que haga que sean paralelos
b) m=-2

18)

a) r esta contenida en nt

b) r es paralela a '

19) No existe porque los vectores directores de las rectas no son perpendiculares
20) w: 5x -2y +2 z-17 = 0.

21)

a) m: 2x+3y+6z-6=0
b) r: (2A,3A,6A). P(12/49,18/49,36/49)

22)
- Xx-2_y_z=2
' —1 2 —1
23)
a)
 Ax4ly-—z C’
C _x48y—5z=0
b)
7 + 5y 7 3 0
X 5 1Bz 23=0
24)

Plano n: 6x+3y+2z=0
Los puntos buscados son P+(7/11,7/11,7/11) y P»(5/11,5/11,5/11)



