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Caracteristicas dunha funcion

1.- Dominio: conxunto de valores que pode tomar a variable independente “x”.

2.- Continuidade: E unha medida da “regularidade” dunha funcién. Se unha funcién é
continua nun intervalo, a sua gréafica pode debuxarse dun so trazo.

3.- Simetrias: estudaremos dous tipos de simetrias: y
* Simetria en relacion ao eixe Y: O resultado da funcién en valores de x con \
N4

signo contrario é igual: f(x)=f(-x)

R
* Simetria en relacion a orixe de coordenadas: O resultado da funcion en VV\
valores de x con signo contrario é tamén de signo contrario: f(x) = —f(—x) \4

4.- Crecemento

e Unha funcibn é crecente se ao aumentar o valor da variable

independente, x, tamén aumenta o valor da funcién ou, cando menos, non
diminde. Se aumentar dise “estritamente crecente”, como o exemplo da

grafica nos valores positivos).

* Unha funcién é decrecente se, ao aumentar o valor da x, diminde o
valor da funcion, ou polo menos non aumenta. (“estritamente
decrecente” se diminle, como o exemplo da grafica nos valores ‘ m
/ M ‘\l/

negativos).

5.- Extremos

» Maximo relativo: se a funcion é maior que nos puntos que o rodean (na gréafica x=M).
* Minimo relativo: se a funcion é menor que nos puntos que o rodean (na grafica x=m).
Nos extremos relativos producese un cambio no crecemento da funcion: Nos minimos pasa
de decrecente a crecente e nos maximos de crecente a decrecente.

Estudo do crecemento e dos extremos: Xa que a derivada mide como varia a
funcién nun punto, podemos empregala para estudar o crecemento.
e Se a derivada é positiva, a funcion sera crecente.
» Se a derivada é negativa, a funcion seré decrecente.
e Se a derivada é cero nun punto, a funcion tera nese punto:
o Un méximo relativo.
0 Un minimo relativo.
o0 Un punto de inflexion con tanxente horizontal.
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6.- Curvatura

e Concava hacia arriba , ou convexa, se a grafica esta por encima da concava
once
tanxente nese punto. fiba

arrib.

» Concava hacia abaixo , ou simplemente concava, cando a grafica |concava

hacia

esta por debaixo da tanxente no punto. abaixo

Nos puntos onde cambia a curvatura, a tanxente corta a grafica. Eses puntos reciben o
nome de puntos de inflexion

Nos maximos relativos a funcidn é céncava e nos minimos relativos é
convexa.

Puntos de irlﬂ‘exic')n

Estudo da curvatura: podemos empregar a derivada segunda para ' x X
estudar a curvatura e os puntos de inflexion dunha funcion.

« Derivada segunda positiva: A funcién orixinal ten que ser cdncava cara arriba.

» Derivada segunda negativa: A funcion orixinal ten que ser cdncava cara abaixo.

e Derivada segunda 0: a funcién orixinal pode ter un extremo ou un punto de inflexion nese
punto.

7.- Asintotas: Cando a grafica dunha funcion se aproxima a unha recta,
diremos que esa recta € unha asintota da funcion.

<

1 asintota vertical

x=-1 asintota vertical
X

e Asintotas verticais: a recta vertical, x=a (a un nimero), é unha asintota

y=0 asintota horizontal X

se lim f(x) =+

Asintota horizontal: para que unha recta horizontal, y=b (b un nimero)

_/

sexa asintota ten que suceder que lim f(x)=b.

X — *oo
e Asintota oblicua: para que unha recta oblicua, y=ax+b (a e b nidmeros) sexa unha

. - . f(x .
asintota ten que verificarse que: a = lim fx) e b= lim [f(x) - ax]
X >t0o X X — to0o

Regra de L"Hopital

A regra de L'Hopital proporciona un método moi eficaz para o calculo de limites cando temos

F0) _ i F(x)

0 o . .
indeterminacions do tipo —, —:  lim ——= = lim —
0 o xﬁag(x) xﬁag(x)

» Tamén pode aplicarse a limites cando x tende a .

+ Mediante transformaciéns podemos aplicala tamén a outras indeterminacions: 0Oloo

(dividindo un dos factores polo inverso do outro), 17, 0° e ° (tomando logaritmos),



