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1 Explica si es verdadera o falsa cada una de estas oraciones:
a) Todo nimero decimal se puede expresar como fraccién.
b) Hay nimeros irracionales que no son reales.
©) El producto de dos niimeros irracionales puede ser un niimero racional.
a) Falsa. Los nimeros decimales no periédicos no se pueden poner como fraccién.

b) Falsa. Los niimeros reales contienen a los nimeros racionales y también a los irracionales.

¢) Verdadera: 42-y2=2€elNcQ

2 Escribe como intervalo y representa el tramo de recta que corresponde a cada desigualdad.
a) 2<x<7 b) 5=<x
c x<-1 d5>x>-3

a) [2,7]

b) [-5, +e0)

Y

T

C) (_°°’ _1)

<& 1
<

d) (-3,5)

—

3 0 >

3 Dados los intervalos A =[1,6] y B= (-2, 5], expresa como intervalos AU By AN B.
AU B (-2, 6]
AN B=[1,5]

4 Efectday expresa el resultado en notacidn cientifica con tres cifras significativas. Determina tam-
bién, en cada caso, una cota del error absoluto y otra del error relativo cometidos:

2 (12,5-107 - 8-.10%) (3,5-107° +185) b) 5,431-10% - 6,51-10% + 385-.102

9,2.10° 8,2.103-2.10~%
a) —1,58 - 10% E.A.<0,005-10°=5- 102 b) 2,65 - 10% E.A. <0,005-10°=5-103
2 3
ER <210 31961073 ER <210 _1g9.103
1,58-10° 2,65-10°
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5 Lalongitud de una barra metélica después de calentarlaes /=/,(1 + k) donde /; eslalongitud
a0 °C, ¢ la temperatura final y % el coeficiente de dilatacién lineal. Si una barra de plomo mide
1 m a 800 °C, ;cudl es su longitud a 200 °C? (En el plomo, £=3-107).

Calculamos /; a partir de la longitud de la barra a 800 °C:

125 128
Calculamos ahora la longitud de la barra a 200 °C:

[= (1 + ko) = (1 + 3 - 107 - 800) = 10<ﬁ>, luego /= 12>

i} _ 125 1055000 - 125503 _ 503 _
I= (1 + k) = 152:(1 431070 200) = 2. 28 = 303 - 0,98242 m

6 Si logk=-1,3 calcula el valor de estas expresiones:

3 1 k
a) logk b) log 2 c) log 100

a) [ogk3:3log/e:3(—l,3):—3,9
b) [0g%=/0g1—[0gk=0—(—1,3)=1,3

k =
100

c) log log k —log100=-1,3-2=-3,3

7 Calcula x en cada caso.
a) 2,5.°=100
b) log 5x—2 logx =0
a) ¢=100:2,5=40
x=In40

b) log(s—;C) =0
x
5x ¥
2% 1
2 1 ()

5x = &
¥ —5x=0
x=0,x=5

La solucién x = 0 no sirve, porque no es solucién de la ecuaciéon (*), por tanto, el valor que busca-
mos es x = 5.
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8 Calcula el término general de cada una de estas sucesiones. Halla después la suma de los 20 pri-
meros términos.

13 , 3 1 _7
a) 4 2y R Rl b) 8, 18, 32, 50, 72...
o) {512,16,128,8,32... d) 18, -6, 2,—%, %
a) Progresion aritmética de diferencia 4 = —%.
R N _13 _o)__41
an= +(n 1)( 4) =" +(19)< 4> 5
13<_41)
) s
Sw=——y 20--22
b) No es progresion.
b,=2(n+1)2

Usamos la férmula de la suma de los cuadrados de los 7 primeros niimeros naturales.

Para la suma que nos piden, tenemos que sumar desde 22 hasta (7 + 1)2. Para eso, sumamos los
cuadrados de los 7 + 1 primeros nimeros naturales y le restamos 12,

520=2((2O+1)-(20+62).(2.21+1) _1>
520=2(%—1)=6620

.. oo , 2
) Progresion geométrica de razén r= -5

n—1
¢, = 512-(@)

C1=V512
5\20
S = =77,179
20 B
2
d) Progresién geométrica de razén r = —%.
n-1
d,=18- 1)
n < 3

1\ 2
42():18(_?) "7 129140163

_#(_L)_ls
129140163 \ 3 _ 1743392200
1 © 129140163

3

520= =13>50
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9 Calcula la suma de los doce primeros términos de una progresién aritmética con a3 = 24 y
ayt+aqg = 41-

Expresamos las condiciones mediante un sistema de ecuaciones para calcular el término general de la
sucesion:

ﬂgzﬂz+d 24=d2+d

ﬂ11=43+8d — ﬂ11=24+86l, — [d=—1, ﬂ2=25, ﬂ11=16]
42+ﬂ11=41 42+ﬂ11=41

611=26

4,=26+(n—1)(=1)=27 —n

512:ﬂ1+412.12

ﬂ12=27—12=15

10 Define por recurrencia la siguiente sucesién:

1,5,13, 29,61, ...

11 Halla el término general de estas sucesiones.

033,13 3

43’16’25 "
b) 4,2, 14 19 24

2’ 3s 4’ 5 eoe
-3
a) an—n2
b)a,=5-L
n

12 Colocamos en un banco 75000 € al 4,2 % anual con pago mensual de intereses.
a) ;Cudnto dinero tendremos al cabo de 4 anos?

b) ;Cudnto tiempo tardaremos en tener 100000 €2
a) 75000 + 75000 - 0,042 - 4= 87600 €

25000 1 _
b) 100000 € = 75000 € 000-0,042-x 8§ —==2"""Y -—x 8§ x=——- =7936
) 75 +75 X 75000.0,042 x 8 x 370,042 7,936 afnos

13 Simplifica.
a) x*+3x+2 b) O r2x 1263 1 x
P | W 3x4 v 4a3 +3x% v x

2) x2+3x+2 _ (x+2)(x+1) _x+2
K —1 (x+)(x—-1) x-1

2

b) x4+ 2x% 4 263 4 &2 :xz(x+1)(x2+x+l): X
3t dad 13t x x(Frx+l)(x+1)2 x+l
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14 Resuelve las siguientes ecuaciones:
a) (x+4)2-7=02x+3)%+2x
b) 8x°-7x>-1=0
o 3-2x+{1-x=5
d) 3x° —4x* —5x3+242=0
a) x> +16+8x—7=4x2+9+12x +2x

=0
) B B X
3x“+6x=0 > 3x(x+2)=0 < oD
Soluciones: x; =0, x,=-2
b) 8x%—7x3—1=0. Hacemos el cambio de variable x3 = 7.

=1
8}/2_7)/_1:0%y=7i«/49+32_7i9 <}’

16 16 y=-1/8
y=1—x=1
__1 __1
Y=g T
Soluciones: x; =1, xz:_L

2

O 3-2x+yl—-x=5 > V3-2x=5-{1-x >
— 3-2x=5-y1-%)2 = 3-2x=26-10{1-x—-x —
— 10J1-x=x+23 = 100(1-x)=(x+23)%? —
— 100 — 100x = x? + 46x + 529 — x? + 146x+429=0 —

— x=-3; x=-143 no vilida

Solucion: x=-3

d) 3x° — 4x% — 5x3 4 2x2 = x2(3x% — 4x2 — 5x + 2) = P2 ;
_ -3 7 =
— 52 — —
=x2(x+ Dx—2)(3x- 1) 3 7 2] 0
Soluciones: X = 0; Xy = -1; X3 = 2; X4 = i 2 6 -2
3 3 -1 0

2 2
15 Operay simplifica: (’;—_4 : M) — (x2 - 3%)
+

1 x3—x

<x2—4.x2+2x)_(x2_3x)=w_(x2_3x)=

x+1 T3 (x+1) (x* +2%)
_ (x+2)(x—2)x(x+1)(x=1)

x+1)x(x+2)

(=3 =(x-2)(x—1)—(x2—3x)=x2—3x+2—x*+3x=2
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16 Resuelve.
7—x X _
) b4 x+2

) 1 _ 3+x
2x+6 J5-11x

9 3°"2=1/3

d) 42-2.4*14:16=0
e) logx+1)=1+logx
) Inix+1=Inx

) (7_29;2 + x2 =1 - 7—?+—xz()x2+2):1 — 7—x+xt+2x=x*+4x+4 — 3x-3=0 = x=1
X+ X+ X+

Solucion: x=1

) le 6:53*1"1 = B5ollx=B+0y2x 16 — (5-11x)2=(B+x){2x+6)2 —
X + — X
— 5-11x=(x2+6x+9)2x +6) — 2x3+18x%+65x+49=0 —

— (x+1)(2x*+16x+49)=0

Solucion: x=-1

S L T

Soluciones: x1 =1, x;=-1

x=1

x=-1

d) (492245441620 —20 2_8/416-0 —

=t
- (t-4)%2=0 > t=4 > 4=4 > x=1

Solucion: x =1
e) log(x+1)—logx=1 — Zogﬁzl - X+l 10 5
x x

— x+1=10x = 9x=1 — x=%

Solucion: x = L

9
£) Indx+l=lnx = Infx+le=lnx = hedx=lhx —>
S efx=x > Ax=x2 > x(e*—x)=0 = x=0 novélida; x=¢
2

2

Solucion: x=-e
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17 Resuelve los siguientes sistemas:

x—4y=5 2%-37-1-5
a) b)
log (x +1)=1+log y 22x _3y-_11
x+2y =3 x+2y+ z=1
o ix— z=3 d)1-2x+ y— z=-5
X+ y+z=06 3x— y+32=10
x—4y=5 x—4y=5 x—4y=5 —x+4y=-5
a | - — —6y=-6 — y=1
log (x +1)—log y=1 —=10 x+1=10y x—10y=-1

—x+4y=-5 - —x+4=-5 = x=9
Solucién: x=9, y=1

2¥-37-1-_5
){

5 Hacemos el siguiente cambio de variable: 2¥=1r#; 3=z
22 _37-_11

t—-%2_-_5 z=15+3¢
3 N — 15+3t=£*+11 = ¢t=4, t=—1 no valida
2 .11 z=1>+11

t=4 — z=15+3r=27
Solucion: x=2, y=3

x+2y= 3 x=-2y+3 x==2y+3 x= -2y+3
0 x— 2=3 5 1-2y+3-2=3 S 1-2y-2=0 = -2y=2

x+ y+2=0 —2y+3+y+2=06 —y+2=3 z=3+y

Por tanto:

2y=3+y 3y=-3; y=-1

z=3-1=2

x=2+3=5

Solucién: x=5,y=-1,2z=2

x+ 29+ z=1 x=1-2y—-2z x=1-2y—-2

d) -2x+y— z=-5 > -2x+y—-2=-5 — —2(1—2y—z>+y—z=—5 -

3x —y+32=10 3x—y+3z=10  |3(1-2y-2)-y+32=10
x=1-2y—z x=1-2y—-z

—> 12+4y+2z+y—2=-5 = 5y+z=-3
3-6y—3z—y+3z=10 —7y=7

Por tanto:

y=-1

S+z=-3; z2=2

x=1+2-2=1

Solucion: x=1,y=-1,2z=2
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18 Resuelve estas inecuaciones y sistemas:

a) x> -2x%-x+2<0 b) ;‘jizzo

x+1>3 d x—-2y20
2x-1<9 3x+2y<-5

a) x¥>—2x*—x+2=0

=2 —x+2=(0-1)(x+1) (x-=2)=0

x<-1| xe(-1,1) [x€[1,2)| x>2
x—1 - - + +
x+1 - + + +
x—2 - - - +
(x-Dx+1)(x-2) - + - +

Solucion: x € (—oo, 1] U [1, 2]
2
b) X-+6 5
) x2—4

Como el numerador es siempre positivo, la fraccién serd positiva siempre que también lo sea el
denominador. Estudiamos el signo del denominador:

—4=(x-2)(x+2)20 > x=22,x<-2
Pero descartamos x =2 y x=-2 porque anulan el denominador.

Solucién: (—o0,-2) U (2, +00)

x+1>3 x>2 Solucion:2<x <5
19) 2x—1$9_> xSS_) olucién: 2 < x <

d) v
3x+2y<-5

%
|
&
[\

\\\ \\\
DN NN

//// 7
///// 7
777 //
77277 /f//// //

19 El cuadrilitero central es un rombo de 40 m de perimetro. Halla las dimensiones del rectingulo
sabiendo que la base es el triple que la altura.

A
\/

10

3b- 10

A
\

3b

b*+(36-10)2=102 — b2 +96%+100-606=100 — 106> -606=0 —
— 6(106-60)=0 — 6=0, b=6
Base: 18 m; Altura: 6 m



