
Matemáticas II

10 de outubro de 2025

Nome:

1 1,5 ptos 2 1 ptos 3 1 ptos Nota

(Se non hai indicacións, todos os apartados valen o mesmo)

1. Dada a función:

f (x) =






x2 + a

2x → 4 se x ↑ 0

10x2 + x + b se x > 0

a) Atopa a condición que teñen que cumprir os parámetros a e b para que a

función y = f (x) sexa continua.

b) Calcule f →(x).

c) Atopa a condición que teñen que cumprir os parámetros a e b para que a

función y = f (x) sexa derivable.

(Baleares Ordinaria 2022)

2. Calcula os seguintes ĺımites (non se pode usar L’Hôpital nos dous apartados):

a) ĺım
x↑0

sin 2x + (1→ x)2 → 1
ln(cos x)

(Extremadura Xuño 2017)

b) ĺım
x↑1

↓
x2 → x + 1→

↓
2x → 1

1→ x (Castilla y León Extraordinaria 2020)

3. a) Considera as funciónsf e g: R↔ R definidas por f (x) = 3→x2 e g(x) = →x
2

4
.

Calcula a ecuación da recta tanxente á gráfica de f no punto de abscisa x = 1 e

comproba que tamén é tanxente á gráfica de g. Determina o punto de tanxencia

coa gráfica de g. (Andalućıa Xuño 2018)

b) Enuncia o teorema de Bolzano. (Múltiples exames Galicia)
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a) A tunción é continua en 70 ,
0) porque é un cociente de polinomios e o deno-

minador non se ahula nese intervalo.

A función é continua en (0 ,
+d) porqueé unha función polinómica.

Imos analizar que ocorre en X =0.
Para que sexa continua en X=0

ten que cumplir queim f(x)=imf() = fx

X- 0
=limif(0)ngo para que sexa contino a

- , =b sa =- hib
X-0t

b)f'(x) = )
2x (2X - U) - (x

'

ta) . 2
x

-us.
ㆀ

= {-8x-2a xco0

20x +1 X > 0 20x+ 1 X > O

6) A función é derivable en (-0,0 e (0 , +a por razóns análogas às do
apartado a)

Analizamos que pasa en X =0 .
Para que a función sexa derivable

ten que verificar lim f'(x) = lim f(x.
X 30

-

X-ot

limx
→0

-
f'(x)=Cimxxos2x-4 ) 2三22= gPare que sexa derivable

lim f'(x) = liu 2x+1 iu
} - 8 = 7 =⇒ a= -8

x-oT

Para que a función sexa derivable ten que ser continua
, logo a = -4b

>~ 8=一b⇒ b=2

Para que a función sexa denivablea= -8
,
b = 2.



alhi2xx1 indeterminatina

11 L'Hôpital

limlim21-x) indetermine.et

X- -> 0

11 L'Hôpital

b)成*
+^ -x
:。

-

onix).nttgry
8in

ceterminaci
' n

=2

"

,→×+
i -x_+)(*
)(同xtr+vn

)=nxt7 →( * 然u
-x)(⑫x+i+会

=>liu inderminacae

"

=lve( x_̂) (⑫
x+^#冠( x-72(x-2) =l,

-T
*

=π-2
= 豆X-- 1



a) A ecuación da recta tanxente en x= 1 é : y -f(1) = f'(1)(x -1)

Como f'(x) = -2X
,
temos que a recta é = y -2= ( -2)(X -1)

Y =
一2×+ 2 +2 =

〜
2×+ム

Temos a recta que é tanxente a f(x) en X = 1. . Esa mesma recta é
1

tanxente a g ,
e queremos saber en que punto . Consideramos qu ese

punto é "a" , logo a recta tauxente vai ser: y -g(a) = g'(a)(x-a)

gicx ) = = = =
Recta tauxente: y (X-ay=ax
Ten que coincidir con recta que temos; logo :

-2= 2 + a= 4

a4 se a=4 efectivamente
se cumple

Logo o punto buscado é a=4.

b) Teorema De BOLZANO: Sexa f(x) unha función continua no intervalo [a, b] que cum-

pre que f(a)-f(b)O (édicir, o signo de flas e diferente do signo de f(b).
Entón existe ce la,b) que verifica que f(u) =0.



Matemáticas II

30 de outubro de 2025

Nome:

1 1 ptos 2 1 ptos (0,75 + 0,25) 3 1,5 ptos (0,5 + 0,25 + 0,25 + 0,5) Nota

(Se non hai indicacións, todos os apartados valen o mesmo)

1. Sexa g(x) = x → sin x con x ↑ R

a) Estudia os intervalos de crecemento e decrecemento de g(x)

b) Obtén os máximos e ḿınimos absolutos de g(x) no intervalo
[ ω
2
,ω

]

(Aragón 2025)

2. Na empresa “MARKOAK” fabrican marcos para cadros. Nesta ocasión lles soli-

citaron marcos para 274 cadros rectangulares. Todos os cadros teñen as mesmas

dimensións e unha superficie de 0,3 m2. Para cada marco van emplear dous tipos

de material: as partes horizontais serán dun material cuio coste é de 12 €/m y

para as verticais utilizarán un material cuio coste é de 10 €/m. A empresa que

realiza o pedido quere pagar o ḿınimo posible. Calcula:

1. Cales deben ser as medidas dos cadros para pagar o ḿınimo posible?

2. A canto ascenderá a factura?

(Páıs Vasco Ordinaria 2025)

3. a) Enuncia o teorema de Rolle. (Galicia múltiples anos)

b) Considera a función f (x) =
1

x4
.

I. Comproba que f (2) = f (→2).

II. Comproba que non existe c ↑ [→2, 2] tal que f →(c) = 0.

III. Hai unha contradición coa conclusión do teorema de Rolle?

(Balears Ordinaria 2021)
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a) Para estudiar a monotoría dafunción ,
calculamos asía derivada.

g
'
とx) = L - COSX

Vemos que puntos podenser extremos resolvendo g(x)=0.

g'(x) =0 =1 - cSx =0
=) 1 = cSX = X = 0

,
x= 2π, x=4π,...

{X/X = 2Km KEL}
os posibles extremos son as solucións da ecuación,analizamos o signo da
funciónderivada a cada lado dos extremos :

7430t'o
A función é crecente en todo o seu dominio.

OUTRA POSIBLE SOLUCIÓN :

Para analizar o crecemento da función ,
analizaremos o signo da función

derivada .

g'(x) = 1= c0SX

O cos X 1 para todo XEIR, logo 1-cosX0 para todo X.

A función derivada vai ser sempre positiva, logo f'(x) vai ser sempre
crecente .

b A funcióné sempre crecente, o intervalo e pechado, logo o mínimo

será a extremo inferior do intervalo e o máximo a superior
(NOTA :Observaquese o intervalo fose aberto non poderíamos decir cal e o extremo,
porque non sabemos cal é o número máis pequeno que podemos tomar

, ou o mais

grande)
Punto mínimo : x=2 ,-Seu= -1 = 0, 5

Punto máximo: X = #
, ( (H)=- Seu T = N - O = M



Tospuiy xy0 ,3 u=
Compra 274,quero saber o gasto mínimo, con que

calcular o valor mínimo para un só cadro basta e

logo se multiplica polonúmero de cadros.

Prezo . f (x,4) = 2.12 xt 2.Wy →才(× ) =24 × t20 = 24×+ 6
*

Para saber o prezo mínimo ,
calculamos o mínimo da función :

β'(x ) =244
Extremos f(x) =0 e24-024=24=Ge==

×= さ吉
No contexto a solución x= -e non ten sentido, polo tanto a descartamos.

Vemos se x=1 é mínimo.

00

logox= é un ne se

に〜→
x =0

,5
== 0 .6

Logo para que se paque o mínimo o lado que vale 12/m tenque ser
de 0

,
5 m, e o outro de 0 , 6 m

b) Un cadro vale 24 . 0 ,5 + 20 ·0. 6 = 12 + 12 = 24

Temos 274 cadros
, logo: 274 . 24 = 6576



a) Tedrema De ROLLE: Sexa f(x) uuha función continua en (a,b]
,

derivable en (a,b) e tal que f(a) = f(b) . Enton existe ce(a,b) /f(d = 0.

b) 4 . f(2 ] : = 派
f(2) =( = 1

Efectivamente, f(2) = f(2)

# f'(x)=- f'(x) =0 =) -4 =0t - 4 = 0 Nou pasa nunca,
, logo

youexiste c/f'(C) = 0.

#. Non contradica o teorema de Rolle porque para poder aplicar
este teorema a función ten que ser continua no intervalo

Esta función non é continua en [2, 2] xa que OCE2,2]
non pertenece ao dominio .



Matemáticas II

13 de novembro de 2025

Nome:

1 1 pto 2 1 pto 3 1 pto Nota

(Se non hai indicacións, todos os apartados valen o mesmo)

1. Calcula as seguintes integrais:

a)

∫
(x2 → 3)(4x + 1)dx

b)

∫
ex + e→x

2
dx

2. Calcula as seguintes integrais:

a)

∫
sin(2x + 3) cos(x → 1)dx

b)

∫
x + 3

x2 + 6x + 5
dx

3. Calcula as seguintes integrais:

a)

∫ →5 cos x↑
1 + sin x

dx

b)

∫
(
↑
x → b)2↑
x

dx
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as/ (x2
_3)(4xtt)dx = fUx3tX 2 -12X -3)dX =×

4
+弩 〜 G×

2
- 3×+ C

fdx =dx+ *= x→f-ex=美*ぐ 'to=te

a) Jseu(2*+3 )ωS(x-7) dx=J
(3x+2) Cx =

=E/seu(3x+2)dx + 1 (seu(+4(dx == ws(3x +2) -1 cS(x+4) + C

b) J6xtsxt 3ax
{ =×2t6

xts北

= 2x +6 x)⇒ d 北= 2(x+3) dx

4 = (x+3)dx

」 装階望ul 6l+G=alx+ 6xts 1 +C

a t= 1 + seu x = dt= Cos XdX

E
-V2+ 1

る監北=5 tCtC=

=-10+ senx + C

b) t =VX -b⇒ 北 =☆dx ⇒2 北= dx

555 . 2-t = 2 弩 tG = 号 (四 +btc


