EXERCICIOS DE XEOMETRIA

1) Calcular as ecuacions parametricas, a ecuacion continua, e as ecuacions xerais
da recta que para por P(2,-1,3) e ten como vector director d = (1,-1,4)

2) Calcular a ecuacion continua da recta que pasa polo punto P(-1,1,3) e é paralela &
recta s.

. 2Xx—-y+z=1
| x+y-z+2=0

3) Calcular as ecuacions paramétricas e a ecuacion xeral do plano T que pasa polos
punto A(-1,0,2) e B(0,3,-1), e que é paralelo arectar:

X—=2y+z2-1=0
4) Determina as ecuacions xerais dos planos XY, XZ, e YZ.
5) Determina as ecuacions xerais dos eixes de coordenadas.
6) Estudar a posicion relativa, segundo os valores do parametro o , dos planos:
w 3x+toayt+tz=3
n:20x-y+z2=5
i 4x+3ay+tz=a
7) Estudar, segundo os valores do parametro m, a posicion relativa da recta

- X+y-1=0
| x+z+1=0

edoplano @: x+my-z=3
8) Dadas as rectas :

r:x=y=z

a) Estudar a sUa posicion relativa.

b) Calcular a ecuacion da recta que cortaar e é paralela a t: (x,y,z)= (1,2,3) + a(1,2-1)



9) Determinar a posicion relativa das rectas:

X=1+t

X+y+2=0
rrq y=t S:
Xx—2z+1=0

10) Calcular o angulo que forman os vectores T = (2,-12)e V = (1,—1,0))
11) Dados os vectores 0 =(1,-1,2)e V =(1,—-11)), calcular G xV
12) Calcular a area do triangulo de vértices A(2,1,0) B(1,0,-1) C(0,2,1).

13) Calcular o volume do tetraedro de vértices O,A,B,C, sendo O a orixe de
coordenadas, e A,B,C os puntos onde o plano z: 2x - 3y + 4z -12= 0 corta aos eixes
de coordenadas.

14) Calcular as ecuacions normal e xeral do plano © que pasa polo punto P(1,2,3) e que
Xx-2y=0

é perpendicular & recta r: {
y+z-1=0

2X-y+z+3=0
y+3z-1=0

15) Calcular o angulo formado pola recta r: { e 0 eixe Z.

X=1+2a+3p
16) Calcular o dngulo que forma o plano XY coplanon: S y=a - f
z=1+p

17) Consideremos o plano ©: ax +z - 2=0

a) Discutir, segundo os valores do parametro o, a posicion relativa co plano
XY.

b)Calcular os valores de a para os que a recta perpendicular a @ pasando
pola orixe de coordenadas forma un angulo de n/3 co plano XY.

18) Calcular a distancia entre o punto P(3,-2,1) eo planom: 2x -3y-z+2=0

19) Calcular a distancia do punto P(1,1,-3) & recta r: { 2x=y+1=0
X+z-2=0
20) Dados os planos
w 2x-y+3z=1
n'-4X+2y-62+1=0

Determinar a sua posicidn relativa e calcular, de ser o caso, a distancia entre eles.



X-y=0
21) Dada a rectar: eoplanom:3x z+1=0
2X-y—-2+3=0

determina a sUa posicién relativa e calcula a distancia d(r,n).

X=t
-1
22) Dadas as rectas r:x—2=%=z—l e Ssiy=1+2t
zZ=-—t

determina a sta posicion relativa e calcula a distancia d(r,s).

Xx=t-1
23) Dadas as rectas r:XT_lzyzé e siy=2t
z=3t-2

determina a sua posicion relativa e calcula a distancia d(r,s).

24) Calcular o valor de m para que os puntos A(2,1,-2) B(1,1,1) e C(0,1,m) queden na
mesma lifia. Calcular tamén o punto simétrico do punto P(-2,0,0) respecto da recta que
pasa polos puntos A e B.

1 ) Xx=1+41
25) Dadas as rectas r: x:y;lzz;3 e siqy=3+241
z=1+41

a) Posicion relativa das duas rectas.
b) Ecuacién do plano que contén ar e é paralelo a s.

26) Os puntos A(1,1,0) B(0,1,1) e C(-1,0,1) son vértices consecutivos do
paralelogramo ABCD.

a) Calcula as coordenadas do vértice D
b) Calcula a area do paralelogramo.

c) Calcula a ecuacion do plano que pasa polo punto B e é perpendicular a recta
que pasa por A e C.

x=1
27) Dadas as rectas s:x=yT+1:ZL22 e riy=2+4
2=2+21

a) Posicion relativa das duas rectas.

b) Calcular, se é posible, a ecuacién do plano que conténares.



¢) Angulo formado por res.

28) Que relacion ten que existir entre a e b para que os vectores (a,b,1), (-b,-1,a) e
(-a,b,a) estean sobre un mesmo plano.

29) Dados os puntos A(0,0,1), B(1,0,-1), C(0,1,-2) e D(1,2,0)
a) Probar que non son coplanarios.
b)Ecuacion do plano &t determinado polos puntos AB e C
c) Calcular a distancia do punto D ao plano «.
30)Dado o plano wt: 3x + 2y -z + 10 = 0, e 0 punto P(1,2,3)
a) Achar a ecuacion da recta r perpendicular ao plano xt, que pase polo punto P.
b) Achar o punto Q interseccionde mer.
c) Calcular o punto R interseccion de = co eixe QY.
d) Achar a area do triangulo P,Q,R.

31) Calcular a distancia entre arectar: x + 1 =y =z - 3, e a recta s determinada

—

polo punto (1,-1,3) e o vector director V =(1,0,3)
32) Calcular o punto do plano 2x +y - z = 1 mais préximo ao punto (1,2,-3).

33) A proxeccion do vector V sobre o vector U vale 2. O médulo do vector G vale 3
e 0 moédulo do vector vV vale 5. Canto vale a proxeccion do vector G sobre o vector
v ?. Canto vale a area do paralelogramo que forman G e v ?

34) Sexa r a recta que pasa polos punto (2,2,4) e (-1,1,2) e = 0 plano que pasa polos
puntos (1,0,1) , (1,-1,0) e (3,0,0).

a) Son paralelos plano e recta?

b) Calcular o punto P de interseccion da recta e o plano.

¢) Calcular o angulo que forman a recta e o plano.

d) Determinar os puntos, s e t, da recta r que distan catro unidades do plano =.

e) Achar a distancia do punto P ao eixe OX.

35) Sabemos que as rectas r:

e S —=

x+1 y+k z-1 X y+3 z-K
2 3 -2 -1 2

cortan nun punto
a) Calcula o valor de k.

b) Acha a ecuacion xeral do plano que as contén.



