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1) Debuxa a gréfica da funcion f(x) = Zx_—x , estudando: dominio, puntos de corte cos

eixos, asintotas, intervalos de crecemento e decrecemento, maximos e minimos relativos,
puntos de inflexion e intervalos de concavidade e convexidade.

Solucion
Dom(g)=R—{2}

Puntos de corte cos eixes:

-

x=0:>g(3r]|=0%::> ©.0)
g(x)=0=x=0] o
lim g(x) = —=|

Asintota vertical

lim g(x) = +cﬁ[
=2

Non existen asintotas horizontais pois Jil}go g(x)=%=0
X0

Calculo da asintota oblicua:

- 1
¥ xlx—
‘::s-: +2
x* A - +2x =
b=lim(——x)=lmZ —X TX_,
x3E x—2 T30 x-=2

Calculo dos puntos eriticos:
2x(x—2)—x" _ x’ —4x

I{:x = 2 -
ST Ty
x=0
gx)=0= <I
lx =4
Intervalos de crecemento e decrecemento:
£(x) >0 <0 <0 >0
crecent | decrecent | decrecent crecent
2(x)
e e e e

g(x) ¢ crecente nos intervalos (—=,0) e (4.+2) ¢ g(x) ¢ decrecente nos intervalos (0.2) e (2.4).

Calculamos a segunda derivada:
= Qx—4)(x-2)"-2(x-2)(x'-4x) _ 8
(x-2)* (x-2)’
g"(0) =-1< 0= Maximo relativo: (0,0)
g"(4)=1> 0= Minimo relativo: (4,8)
g"(x) #0 ¢ polo tanto a funcién non ten puntos de inflexion.

g"(

Intervalos de concavidade e convexidade:

x (=2.2) | (2,+0) g(x) ¢ convexa no intervalo (2,+=)
g"(x) <0 >0 e concava no intervalo (—0,2)
z(x) concava | convexa

Con todos estes datos, a grafica de g(x) sera:




.
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2) Debuxa a grafica de f(x)=——— estudando: domunio. puntos de corte cos eixos. asintotas.
! r+1

ntervalos de crecemento e decrecemento, maximos e mimmos relativos. puntos de inflexion e mtervalos
de concavidade e convexidade.

Solucion

Dom(f)=R-{-1}
Puntos de corte cos eixes:

r=0=f(x)=0 |
f{X)=0=a(x+3)= ofj~n

lim f{x)=+=|
x—3—1" L

Jim 79=|

1| Asintota vertical

Non existen asintotas horizontais pois lim f(x)} =<0
=T

Calculo da asintota oblicua:

>
m= ]_'un't‘i:l
3 y(x +1)
.t +3 . +3x—
b =lim(> _I-):mnwzz
eyl _ x+1

Célculo dos puntos criticos:
fi)= (2,\'+,’5)(:rr+l)ﬂ—.~;J —3x _ P ExJ: 3
(r+1)° (x+1)°
F(x)=0< 2% +2x+3=0. que non ten raices reais.
Polo tanto. non existen maximos nin minimos relativos.
Intervalos de crecemento e decrecemento:

)
e -0 >0 f(x) écrecente no intervalo (—=,—1) e
1o intervalo (—14=2)
f('.l) crecent crecent
e e

Calculamos a segunda derivada:

Fix) = Qx+2)(x+1)* - 20x+D(x" +2x+3) 4
: (x+ 1)4 (x=+ 1]3
S"(x)= 0 e polo tanto a fimeidén non ten puntos de inflexién.

Intervalos de concavidade e convexidade:

x (=0=1) | (=l+4=2] f(x) é convexa no mtervalo (—=,—1) e
7)) =0 <0 concava 1o mtervalo (—1, +-2)
f(x) convexa | concava

Con todos estes datos a grafica da funcidn sera:




X
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3) Representar graficamente a funciéon f (x) = —, previo estudio completo.
X

Solucién

-Domf=R- {0 }

-Punto de corte co eixe Y non hai

-Puntos de corte co eixe X non hai

-Asintotas verticais x= 0 (facendo os limites correspondentes)
-Asintotas horizontais: non ten (facendo os limites correspondentes)
-Asintotas oblicuas: non ten (facendo os limites correspondentes)

-Intervalos de crecemento e decrecemento e extremos relativos (facendo a 12 derivada e
tendo en conta o dominio da funcion):

f(x) crece en (1,+)
f(x) decrece en (—,0) U (0,1)
Hai un minimo relativo en x=1

-Intervalos de curvatura e puntos de inflexion (facendo a segunda derivada e tendo en
conta o dominio da funcion):

f(x) é convexa en (0,+x)
f(x) é concava en (—,0)

Non hai puntos de inflexion




(x+1Y

eX

4) Representar graficamente a funcion f(x) =

Solucién

-Domf=R

-Punto de corte co eixe Y (0,1)
-Punto de corte co eixe X (-1,0)
-Asintotas verticais non hai.

-Asintotas horizontais: recta y= 0 poistanto lim f(x)=0, perolim f(X)=+w

-Asintotas oblicuas: So podera haber asintota oblicua se X—»-oc

(x+1Y
. e* . (X+1)2 x . .
lim———=lim~——-e™* =-w-400=—00, non haiasintota oblicua candox — —o
X—>—00 X X——0 X

-Intervalos de crecemento e decrecemento e extremos relativos

2
f(x)= ! XX , que se anula para x=1 e x = -1, comprobamos que , fdecrece en (-oc,-
e

1)u(1,+x), e crece en (-1,1), ten un minimo relativo en x= -1, e un maximo relativo en
x=1

-Intervalos de curvatura e puntos de inflexion:

_ X _ _ v2\aX 2 _
f7(x) = 2xe’ —(1=x")e X 2X 1,queseanulaen x=1+2 e x=1-.2

(ex)z ex
.Podemos comprobar que son puntos de inflexion, que concava entre os dous, e convexa
no resto.
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Debuxa a graficade f(x)=1+ 2

Asintotas, intervalos de crecemento & decrecemento, maximos & minimos relativos, puntos de
nflexion e intervalos de concavidade e convexidade.

estudando: dominio, simetrias, puntos de corte cos eixes,

Solucion,

Dominio:

A funcion non esta definida onde se anula o denominador. Polo tanto, o dominio @ R—{2}

Simetrias:

2

f(—x)= 1+ ek +f(x) . Polo tanto non & simétrica respecto do eixe Y nin respecto da orixe.

Puntos de corte cos eixes:

f(x) > 0 . Polo tanto non corta ao eixe de abscisas.

x=0=f(x= j = Corta ao eixe de ordenadas no punto (O,S)

M
Asgintotas verticais: 7\ ’\
lim,_,-f(x)= oo

= x = 2 asintota vertical - —y=1

limyoz+ flx) = @

Agintotas horizontais:

limy_s0 f(x) =1 = y =1 asintota horizontal

Non hai asintotas oblicuas x=2

Intervalos de crecemento e decrecemento, maximos e minimos relativos:

-t _ A=z 4 - o
flix) = - e * 0 = Non hai puntos criticos

(—eo,2) (2,+00)

' + -

) o N\

A funcién é crecente en (—, 2) & decrecente en (2, 4+o0). Non hai maximos nin minimos.

Intervalos de concavidade e convexidade e puntos de inflexion:

- _o12(e-2)F 12 B . .
frlx)== af et S 0. Non hai puntos de inflexion
(=0, 2) (2,00)
) + 4 Convexa en todo o seu dominio

Grafica de f(x) =1+ (x_%)z
o | N\ |\




1

g
L |

e Dominio: R — -1, 1}
o Asintotas:

fim fix}=0; lim flx)=10

X —b—eo X — +oo

y =10 esasintota horizontal.

(si x—=—=, fla)>0; si &= 42, f()>0)
fim flx) = +e=

x—-1-

lim  [f(x)= —eo
x—==17

x = -1 es asintota vertical

lim f(x) = —ea
x—=1
x =1 es asintota vertical
lim fla) = +e==
- S B i

» Gralica:

-

e Dominio: R — -1, 1}
* ASintotas:

lim fx)=0; &m flx)=0

X ——o0 X —> +s0
(si x> —o=, flx)<0; si x— 4=, flx)>0)
y =0 esasintota horizontal.

lim [f(x)=—o0

x—-1- X 5
x =—1 ¢s asintota vertical
Iim [f(x)= +co
x—-1*

lim f(x)=—<

x—=1-
; x =1 es asintota vertical
lim f(x) =+
x—=1
s Grafica: [ ] i 3
= i
| il |
1 :{ i
[ i) 1
[ ISV [ |
e e il \
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\ b \
| l‘: |
| |




