FUNCIONS, LIMITES, CONTINUIDADE, DERIVACION E
INTEGRACION
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3. a) Define funcion continua nun punto. ¢Que tipo de discontinuidade ten f(x) = ;— nos puntos

—2x
x=0ex=27
b) Calcula a ecuacion da recta tanxente a grafica de f(x) = 2x% —6x%2 +1 no seu punto de
inflexion.

In (2x=1)

x2=4x
x

. a) Calcula lim,_,, (Nota: [n = logaritmo neperiana)

b) Calcula [ —=

0 e2x43ex42

. ax+b 1 . .
. a)Dada a funcién f(x) = p— calcula os valores de a, b, c sabendo que x = ;¢ unha asintota

vertical e que y = 5x — 6 € a recta tanxente 4 sua grafica no punto correspondente a x = 1. Para
os valores de a, b, c calculados, poste f(x) mais asintotas?
b) Enuncia o teorema do valor medio do calculo diferencial. Pédese aplicar, no intervalo [0,1], este

teorema a funcion f(x) = E? En caso afirmativo calcula o punto ao que fai referencia o teorema.

. Debuxa e calcula a area da rexion limitada pola grafica da parabola f(x) = —x? e arecta normal 4

grafica de  f(x) no punto correspondente a x = 1. (Nota: para o debuxo das graficas, indicar os
puntos de corte cos eixes, o vértice da parabola e concavidade ou convexidade).

-2x
5 cCoSx—e - 2x
. a) Calcula llmx_.uT

X
b) Queremos dividir un fio metalico de 70 metros de lonxitude en tres partes de maneira que unha delas
tefia dobre lonxitude que outra e ademais que ao construir con cada parte un cadrado, a suma das
areas dos tres cadrados sexa minima. Calcula a lonxitude de cada parte.

. a) A segunda derivada dunha funcién f(x) é f"(x) = 4e** — 2x. Ademais a tanxente & grafica de f(x)
no punto (0,1) & paralela 4 recta x — y + 3 = 0. Calcula f(x).

b) Calcula jon“ xsen(2x + m)dx

- mx se x<1
3. Dada a funcion f(x) = {ax2 thxai e x> 1

a) Calcula os valores de a, b @ m para que f(x) sexa derivable en x = 1 e tefia un extremo relativo
enx = 3.

b) Enuncia o teorema do valor medio do calculo diferencial. Para os valores a=1, b=-6 e
m = —4, calcula, se existe, un punto ¢ € (0,5) tal que a tanxente a grafica de f(x) en x = c sexa
paralela ao segmento que une os puntos (0,0) e (5, —4).

4. a) Calcula fl dx

2
0 343ex

b) Enuncia o teorema fundamental do calculo integral. Se F(x) = f;ﬁ

. F
dt, calcula lim,._q %
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3. Nunha circunferencia de centro O e radio 10 cm. trazase un diametro AB e unha

corda CD perpendicular a ese diametro. /A que distancia do centro O da A B
circunferencia debe estar a corda CD, para que a diferencia entre as areas dos
triangulos ADC e BCD sexa maxima? -
4. a) Enuncia o teorema de Rolle. Determina o valor de a para que sexa aplicable o teorema de Rolle a
funcién f(x) = x* + ax — 1, no intervalo [0,1]. Para este valor de a, calcula un punto ¢ € (0,1) no
que a recta tanxente a grafica de f(x) sexa paralela ao eixe OX.
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b) Calcula j*f*' dx
Xc=-x




3. a) Enuncia o teorema de Bolzano. ¢Ten a ecuacién x* + 2x — 2 = 0 algunha solucion no intervalo
(0,1)? ¢ Ten esta ecuacion mais dunha solucion real?

2, -1
b) Calcula os valores de a e b para que lim, 22+ 12¢" —

sen(x?)
4. a) Calcula os intervalos de crecemento e decrecemento e os intervalos de concavidade e convexidade
da funcion f(x) = x* — 4x% 4 4x.
b) Debuxa e calcula a area da rexion limitada pola grafica de f(x) = x* — 4x® 4+ 4x e a bisectriz do

primeiro cadrante. (Nota: para o debuxo da grafica de f(x), & suficiente utilizar o apartado anterior
e calcular os puntos de corte cos eixes).

2x
3.a) Calcula: limy_.c exr:rl
b) Se f(x) é unha funcion continua no intervalo [1,4] tal que LZ f(x)dx=2 e f: f(x)dx = —4,

j,cal é o valor de f: 5f(x)dx? Enuncia as propiedades da integral definida que utilices.

4. Debuxa e calcula a area da rexion limitada pola grafica da parabola f(x) = —x% + 9x, e as rectas

y = 20; x — y + 15 = 0. (Nota: para o debuxo da grafica da parabola, indicar os puntos de corte cos
eixes, o vertice da parabola e a concavidade ou convexidade).

3. Calcula o dominio, as asintotas, os intervalos de crecemento e decrecemento & 05 maximos e
P . 2x+1
minimos de f(x) =

ex’

4. a) Define primitiva dunha funcién e enuncia a regra de Barrow.
b) Calcula [ “"—dx

x2-1

s
. X +3x . . .
3. Debuxa a grafica de f(‘()=71 estudando: dominio, puntos de corte cos eixos, asinfotas,
X+

intervalos de erecemento ¢ decrecemento. maximos € minimos relativos, puntos de inflexidén e intervalos
de concavidade e convexidade.

. . . . x 3
4. a) Enuncia o teorema fundamental do calculo integral. Sabendo que L f(Odt =x"(1+x). con |
unha funcién continua en todos os puntos da recta real, caleula f(2).

2 5 1
X+ (?IT

x2+x

b) Calcula [

v 1

3. a) Define funcién continua nun punto. ;Cando se di que unha discontinuidade é evitable?;Para que
X

‘s e . .
valores de &, a funcién f(x) =—s—— ¢ continua en todos os puntos da recta real?
x”

b) Determina os valores de a. b. c. d para que a funcién g(x)=ax’ +bx" +cx+d tefia un maximo

relativo no punto (0.4) & un minimo relativo no punto (2.0).

4. Debuxa e calcula a area da rexién limitada pola recta x+y=7 e a grafica da parabola f(x)=x"+5.
(Nota: para o debuxo das graficas. indicar os puntos de corte cos eixos, o vértice da paribola e
concavidade ou convexidade)

3. a) Definicion e mterpretacion xeométrica da derivada dunha funcién nun punto.

b) Calcula: h.meH-e——%cosx
=0 sen(x”)

. e . 2
4. Debuxa e caleula a area da rexion limitada pola grafica de y=-x"+1 ¢ as rectas tanxentes a esta

pardbola nos puntos de corte da parabola co eixo OX. (Nota: para o debuxo das graficas. indicar os puntos
de corte cos eixos, o vértice da parabola e concavidade ou convexidade).



2
3. Debuxa a grafica da funcidon f(x) =~ 5" estudando: dominio. puntos de corte cos eixos, asintotas,
x—

intervalos de crecemento e decrecemento. maximos ¢ minimos relativos. puntos de inflexion e intervalos
de concavidade e convexidade.

4, a) Calecula j xln(l+ .\'I)d\‘ (Nota: In = logaritmo neperiano)

b) Enuncia ¢ interpreta xeometricamente o teorema do valor medio do caleulo integral,



