APLICACION DE LAS DERIVADAS 2° Bachillerato

Recta Tangente a una curva en uno de sus Puntos

Si f(x) es derivable en xo, la ecuacidn de la recta tangente a la grafica de y=f(x) en x, es:
Y = Yo = m-(x-xo) 2 y —f(xo) = f (xo)-(x-xo)
Tipos:
1) Sinos dan el punto de tangencia x= xq
Tenemos que hallar el valor de y,=f(x,) = Para ello sustituimos el valor de x en nuestra funcién.
Calculamos '(xo) = Para ello derivamos nuestra funcidon y sustituimos x=x,

Por ultimo calculamos la férmula : y — f(xg) = f* (Xo)-(X-Xo)

1-3x2%
2

Ejemplo 1: Halla la ecuacion de la recta tangente a f(x) en el punto y=f(x)= en x=1

Ecuacion Punto-Pendiente = y —yg = m-(x-Xg)

—3.12
o yo=f(xo) 2 yo=Ff(1)= ! 21 = —1 - Las coordenadas serdn (1,-1)

. f'(x)=‘2ﬂ = —3x > m=f(x)=-3-1=-3 >m=-3
m=f"(x)

®  Yy—VYo=m(x-Xo) Dy +1=-3(x-1) > y=-3x+2

Ejemplo 2: Halla la ecuacién de la recta tangente a f(x) en el punto y=f(x)=vVx + 12 en x=-3
Ecuacion Punto-Pendiente = y —yg = m-(x-Xg)

o yo=f(xo) 2 yo=Ff(-3)=vV—3 + 12 = 3 > Las coordenadas serdn (-3,3)

o f(x)= ﬁ > m=f(x)=

1 1 1

2V=3+12 6 6

m=f"(x)

*  y—Yo=m(xx) Py-3 =§‘(X+3) > v=§x +§
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en xq=0.

Ejemplo 3: Escribe la ecuacion de la recta tangente a la curva f(x)=

e Laecuacidn de la recta Punto-pendiente : y-y,= m(x-Xo)
2

e Empezamos calculando el valor de y, para x,=0 = f(0)= =1. Hemos calculado que para x,=0la

e0

funcién yy= 1.

e Lo siguiente que hacemos es calcular la derivada de la funcién en el punto x=0, de esta manera estaremos
calculando la pendiente de la funcién en ese punto.

o 2xeX —e*(X* +D) _ ,
f'(x) = ; Calculo la pendiente para x=0 =» f "(0)=

(e)*
e Sustituyo en la ecuacion de la recta y me queda que
Y = Yo=m (X-Xo)
y—1=-1(x-0)=>y=1-x

2-0-e°—e%0° +1)
(&)’ -

2) Sinos dan la pendiente de la recta tangente m:

m = f’(x) = Derivamos nuestra funcion y la igualamos al valor de la pendiente que nos dan y asi obtenemos

el valor de xg.
Tenemos que hallar el valor de yo=f(x,) = Para ello sustituimos el valor de x en nuestra funcion.

Por ultimo calculamos la formula : y — f(xg) = (Xo)-(X-Xo)

Ejemplo 4: Escribe la ecuacidn de la recta tangente a la curva y= X +4x+1, que es paralela a la recta 4x-2y+5=0

4x-2y+5=0 > y = 4x2_+5 =mx+n = Siendo m la pendiente & m=2 - Como nos dice que la recta tangente tiene

que ser paralela a esta recta, la pendiente sera m=f'(x) =2.
e  Derivamos nuestra funcion = f'(x)= 2x+4 y lo igualamos al valor de la pendiente.
f(xo) =2 2 2x+4=2 = xo=-1
e Calculamos el valor de y, (Para calcular las coordenadas nos vamos a la funcion)
Yo=f(-1)=(-1)?+4-(-D+1=1—-4+1=-2

o yY—VYo=m:(XXo) Dy +2=2(x+1) > y=2x
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Ejemplo 5: Escribe la ecuacidn de la recta tangente ala curvay = 2x%-3x que tenga pendiente -7.
El enunciado nos dice que la pendiente 2 m=f"(x) =2
e Derivamos nuestra funcion - f'(x)= 4x-3 y lo igualamos al valor de la pendiente.
f'(xo) =-7 2 4x-3=-7 2 xp=-1
e Calculamos el valor de y, (Para calcular las coordenadas nos vamos a la funcion)
Yo = f(xo)= f(-1)= 2:(—1)2-3(-1) =2+3 =5

* y—Yo=m:(xX) P y-5=-7(x+1) > y=-7x-2

. iy 1
Ejemplo 6: Halla la ecuacién de la recta tangente a la curva y=vx que sea paralela a la recta y= X +1

y = %x + 1= mx+n = Siendo m la pendiente 2> m=% - Como nos dice que la recta tangente tiene que ser

. . , 1
paralela a esta recta, la pendiente sera m=f'(x) =

. .. y 1 . .
e Derivamos nuestra funcién - f'(x)= =Y lo igualamos al valor de la pendiente.

)=ty L1 - -
f(xo)—492\/§ = > Jxg=2>x=4

e Calculamos el valor de y, (Para calcular las coordenadas nos vamos a la funcion)
Vo= f(4)=V4 =2

o YYo= milxxo) Dy -2=1{x-4) D= %x +1



