Tut@ v ote UNIDAD 6. DERIVADAS

1° BAC CC.SS.

E Calcula las derivadas (usando la definicién) de las siquientes funciones en los puntos que se

indican:
a) f(x)=3x-4 en x=1 c) (x)=5-x en x=—1
b) g(x) =x* —x+1 en x=0 d) i(x)=1-2x*> en x=2
Solucién.

@ Calcula las derivadas (usando la definicién) de las siquientes funciones en los puntos que se

indican:
3 . X

a) {x)== enx=-1 c) j(x)=—— enx=3
X x+1

b) q(x):i en x=0 d) i(x)=2x_3 en x=2
x—1 4

Solucién.

E Calcula las derivadas (usando la definicién) de las siquientes funciones en un punto cualquiera:
a) §(x)=3x-5 c) j(x) =x*—4

4 —3x

d) i(x) = —2x*
2 ) i(x) X" +x

b) q(x) =

Calcula, usando los resultados obtenidos, §'(2) q'(-1),{'(0) ).

Solucién.

Pablo Trashorras de la Fuente



Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

UNIDAD 6. DERIVADAS

E Calcula las derivadas de las siquientes funciones usando reglas de derivacién:

a) y=5x"—2x* +4x -3 q) y=2"-tanx m) y=3+ x2—11
x* +
3x° —2x° +x+9 12 senx
b) y= hy y=-—-— =
)Y 2 )Y Yx Ix "y 1-cosx
3 . 5cosx 2% _gX
= - ) y =
C) Y x2 l) Y 3x )Y _3
2
d) y=§ )} yztan(x +2xj 0) y=senG+\/§)
2
e) y=x£2+3x3—5 k) y=—55en(§/x_2)+cos(e") P) y:3xexx
f)yz—SVx_sHoq X ) y=- 2 +L q)y:ln_x.ﬂ
S cosx  senx 4 5

Solucién.
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Tut@ v ote UNIDAD 6. DERIVADAS

1° BAC CC.SS.

E Calcula las derivadas (usando la definicién) de las siquientes funciones en los puntos que se

indican:
a) f(x)=3x-4 en x=1 c) j(x)=5-x en x=-1
b) q(x) =x* —x+1 en x=0 d) i(x)=1-2x* en x=2
Solucién.

a) J(x)=3x—4 en x=1

g-(1)ztmw=!‘%ﬂ{=3
J1+h)=3(1+h)-4=3+3h—4=3h -1

£(1)_3 4= } f(‘H—h)_f(‘]):3h—1—(—1):3|r\_‘|_|_4|=3h

b) g(x) =x*—x+1 en x=0

vor_ - GOFR) =90 2 h . Kh-1)
g =l T I P g Y )=

<3(0+h)=q(h)=h2 —h+1

0+h)—q(0)=h% —h+1-1=h?—h
Q(0)=02—0+1=1 ] “]( + ) “]() +

¢c) (x)=5-x en x=-1

I=n= LTJI h hoo -
i(=1+h)=5-(=1+h)=5+1-h=6—h

i(=1+h)=j(=1)=6-h-6=-h
i(=)=5-(-1)=6
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d) i(x)=1-2x* enx=2

.l,(z):mt(uhg—i(z) Zm—%;—sh =Li53“(_2;_8)=m(—2h—8)=—8
i(2+h)=1-2(@2+hf? =1-2(4+4h+h?)=1-8—8h—2h? =

— _oh?_8h_7 i(2+h)-i(2)=-2h*-8h-7-(-7)=
i(2)=1-2-4=1-8=-% = —2h* —8h

Volver a los
enunciados
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@ Calcula las derivadas (usando la definicién) de las siquientes funciones en los puntos que se

indican:
3 . X
a) J(x)== enx=-1 ¢) j(x)=—— enx=3
X x+1
b) q(x)zﬁ en x=0 d) i(x):zxq_3 en x=2
Solucion.
a) f(x):E en x=-1
X
RN
. T —1+h— (—1)_. _‘|+h_. 3b( T 3 _
P =lim B = i e i e

1

fo1eh)=— )
e f(_Hh)_f(_ﬂ:—13+h_(_3):—1:thr jiih:—?th
M-1==
b) q(x)zﬁ en x=0

) zh

-t T bt P 2
T

2
0k =qt) =37 2 2h-2  2h

L qorh)-qo)= 2 ()= 2 22 A
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c) ](x):ﬁ en x=3

h
i‘(3)=llm (3+h) i3) um“(“*h)_h K 11
h h>0 h h»oq(4+h)y h»ot»(tuh) 16
1
i(3+h)= 3+h =3+h
S+h+1 4+h 3+h 3 12+4h 12430 h
i(3+h)-j3)= 2 - -
_ 3 4+h 4 44+h) 4b+h) 4t+h)
I(3)=Z
d) i(x) = 2 en x=2
1) ;
oy i W2+h)-1(2) 2 y 1
I T
1
i(2+h)=2(2+qh)—3=4+2qh—3=2hq+1 h -
(2+h)- (2)—2 t1_1_2h_h
: 1 4 2
I.(Z)—Z

Volver a los
enunciados
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E Calcula las derivadas (usando la definicién) de las siquientes funciones en un punto cualquiera:
a) {(x)=3x-5 ¢) j(x)=x* —4

4 —3x

d) i(x) = —2x*
2 ) i(x) X +x

b) q(x) =

Calcula, usando los resultados obtenidos, {(2) q'(-1), (0) '(3).

Solucién.

a) J(x)=3x-5

B )40 _ e H_

P00 = lim h h0

J(x+h)=3(x+h)-5=3x+3h-5

] J(x +h)—§(x) =3x+3h-5-(3x-5)=3h
f(x)=3x-5

NOTA:

El hecho de que §'(x)=3 significa que la derivada es 3 para cualquier valor de x.

4 —3x
b) q(x) = 7
(x+h) 3
v o Qx+h)—qx) o T, 3k -3
0= 2y
_4—3(x+h)_4—3x—3h
)= 4-3x-3h 4-3x -3h
qle-rh)-goo - =TI A 3
(x)_4—3x
=
NOTA:

El hecho de que q'(x)=-3/2 significa que la derivada es -3/2 para cualquier valor de x.
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¢) j(x)=x>—4

-0y 0 )

h—0 h h—0

= ’l‘l_r;g(Zx +h)=2x

i(x+h)=(x+hf —4 =x% +2xh+h? —4
eeh)=ber ' T } i(x+h)_i(x)=x2+2xh+h2—li—(xz—l|)=2xh+h2
i(x)=x% -4

d) i(x) = —2x* + x

. , i
-l.(x):E”gt(x+hg—t(x):l.lm—lixh—Zh +h_ o Ho4x—2h+1)

h—0 h—0

:'l}rrg(—llx—zh+1):—4x+1

i(x+h)=—2(x+h)? +(x+h)=—2(x2 + 2xh+h?)+ x+h =
= -2x* —txh—2h? + x +h

i(x+h)-i(x) =
=—2x2—4xh—2h2+x+h—(—2x2+x)=
= —lixh —2h% + h

i(x) = —2x% + x

Por lo tanto:
Poo=2 > P(2)-3

, -3 , -3
q(x)=? - ‘i(—1)=?

f[x)=2x — {(0)=0

‘(X)) =-lx+1 - i'(3)=-N

Volver a los
enunciados
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E Calcula las derivadas de las siquientes funciones usando reglas de derivacién:

-1
a) y=5x"—2x* +4x -3 =2".tanx m) y =3+
) Y 9y ) Y 1
3x°—2x® +x+9 12 senx
)Y 2 )Y Yx Ix )Y 1-cosx
3 . 5cosx 2* -5*
c)y=— yy= n)y=
4 . x% +2x 1
d) y== ) y=tan 0) y = sen —++/x
3x X
g2
e) y=£2+3x3—5 k) y=—55en(§/x_2)+cos(e") P) yzzxexx
X
2 1 Inx senx
=545 +1 ) y=-— L - X Semt
Ny X0 )Y cosx | senx DY 4 5
Solucion.
a) y=5x"-2x+4x-3 >  y'=20x" 4x+4
3x° —2x° +x+9 ., 15x* —6x% +1
b) y= -> Y
2 2
3 -2 \ -3 —6
Cc =—=3 =-6 =—
)y - X D/ X =
4y 4 4
d = =— -1 I:— _2:_
)Y X 3 BRI
e) y=£2+3x3—5=5x’2+3x3—5 — y'=-10x° +9x® = — + 9x°
X X
3 R [ 1 -15 1
f)y=—5‘{/x_3+loq3x=—5x4+loq3x - y'= 3 X4 +x-Ln3:4‘{/§+x-Ln3

Q) y=2"-tanx > y'=2"-Ln2-tanx+ 12 -2"=2X-(Ln2-tanx+ 12)

cos” x cos” x
-1 -1 1 1 =2 _
h)yzi—izx3 —2-X?2 - y'=—1x3 —2-—1-x2 i + !
Ix x 3 2 3Yxt X
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iy y= 5cosx . —5senx-3*-3*-Ln3-5cosx 5-3"-(—senx—Ln3-cosx) 5-(—senx—Ln3-cosx)
g 57 &F g
. x? + 2x , 1 2x+2 2x+2
|) Y = tan —> Y = 2 . = B
z[x +2xJ 3 z[x +2x]
cos 3cos
3
2
k) y = —Ssen(i/x_2)+ cos(e*) = —Ssen(x3 J +cos(e”)
y'=-5cos| xg -gx_31 —sen(e*)-e* = —icos(i/x_z)— sen(e*)- e*
3 3x
2 1 , 0O-.-cosx+senx-2 0-senx—cosx-1 2senx  CosXx
Dy=-——+—— =~ 2 + 2 ~
cosx  senx cos’x sen’x cos’x  sen’x
_ y2 _ Ay 2 _ 2 _ 2
m)y=3+x2 N y.=0+1<x +1) 2x-(x=1) _ x*+1-2x" +2x _ —x" +2x+1
X" +1 (x2 +1)Z (x2 +1f (x2 +1f
n) y = senx . cosx-(1—cosx)—senx-senx cosx —cos” x —sen’x
1 cosx (1—cosx)? (1—cosx)?
2" -5* , 2*-Ln2-5".Ln5
-3 -3

°)>'=SenG+«/§] - y':cos(%+\/§)-[

2

1
x2 2%

)

3x—x , (3—2x)~e"—e"-(3x—x2) e"~(3—2x—3x+x2) x? —5x+3
P) y = " Y = " = " = X
e € f Y e
! l
Inx senx Inx-senx [y SeMXHCOSX-INX eony  cosx-Inx
4 5 20 20 20x 20
Volver a los
enunciados
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