Tut@ v ote UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

E Estudia si son continuas las siquientes funciones en los puntos que se indican:

3x-1 si x<0

a) {(x)=< _ en x=0
)f() 3 si x>0

2x+ 3

x2-5x+3 si x<0

2_
b) f(x) = XXZ—Z_XXH si 0<x<1 enx=0yenx=1

ln(2x2 —1) si x>1

Solucién.

@ Calcula el valor de a para que las siquientes funciones sean continuas:

Jx+2a si x<0
a) §(x) =133 —x o b) §(x) ={

i x>0
X +1

a(x-1)

e si x<1

Xx+2a si x>1

Solucién.

E Calcula los siquientes limites con funciones irracionales:

a) [lmi C) lim x2 -1 e) llmﬂ
x> 2X +1 x>11—4/x x5 x—5
x2 -1 Jx -2 2-Jx
b) lim d) im——— lim
) Vix +2 ) 16 L x> X% — by
Solucién.

E Caleula los siquientes limites con funciones racionales:

2 2 2
a) [lmM c) [lmqu—q e) llmzx—s
x> — 2x° + x? x>1 X" —4x+3 x>2 X2 —lx + 4
3 2 2 13_ 2
by lim fx d) lim X +3x-10 D X— )( X )
x-0 X' —X x>-5 x2 + 10x + 25 X—Ho x(4x? —x +1

Solucién.
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Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

E Calcula los slquientes limites:

(x2=1 x*+2 C[(x*+1 x3+2
a) lim - ¢) lim ——-

X—>o0! X Xx—1 x—o| X X
b) lim(x_1— 2x+5 ) d) lim( 22 _Lj

-3 x—-3 x°—-4x+3 N x -1 x-1
Solucion.

E Calcula los valores

de ay de b para que las siquientes funciones sean continuas:

3x— 4 si x<1 —_37X+5 si —3<x<1

a) {(x) =Jax—b si 1<x<4 b) q(x) =<—x*+ax+4 si 1<x<3
ax . _

— si x4 bx :5 si 3<x<6
x_

Solucién.

E Observa las siquientes gréficas de funciones y responde a las prequntas que se hacen:

a) Y I
\ I i lim $(x) = lim $(x) =
2 4 / N é X Jlim (x) = Jim {(x) =
0 ma i
b) : .;‘.
| lim (x) = lim §(x) =
= ; xEr—T;’ f(X): xl—‘l>r—r2\+ f(X)Z
lim $(x) = lim {(x) =
5 -4 -3 ~2 li’rﬂﬂx):
Solucion.
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Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

Representa gréficamente dos funciones {(x) y g(x) con las siquientes condiciones:
a) lim {(x)=1 lir_r1|_ f(x) =0 lir_rl f(x) =0 lirrgf(x) =3 lim{(x) =0
) mge)=s Imqu=—  lmqu=3 g = mge) = lmai)=s

Solucién.

E Averiqua si las siquientes funciones tienen asintota horizontal y, en caso afirmativo, dibuja las
ramas asintéticas:
2x? 3x% +1

bx +1 ¢) hx) = X +x?2

3 f0-—2  b) qi- d) i(x)=

2x% —1

Solucién.

m Averiqua si las siquientes funciones tienen asintotas verticales y, en caso afirmativo, dibuja las
ramas asintéticas:

3x -5 . x—3
h(x) = d) i) = X=S
2% — 4 ¢) hix) X + x2 ) i) x* —5x+6

3 f0-—2  b) qi-

Solucién.

E Justifica si las siquientes funciones tienen asintota oblicua o no. En caso de gue las tengan, dibuja
las ramas asintéticas.

2 Ey2 3 2 B
X g g =t ) =S

3 1= +1 —4+x X—2

Solucién.
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Tut‘ mate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

Averiqua las asintotas que tienen las siquientes funciones y representa qréficamente las ramas

asintéticas.
_x2 4x +1 x?
8 - ) h) = S
3x% +1 ) 1
) g0 =3 &) 0=
Solucién.

Pablo Trashorras de la Fuente ()( NEO)




Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

E Estudia si son continuas las siquientes funciones en los puntos que se indican:

3x-1 si x<0
a) {(x) = 2;33 i xo0 " x=0
x2-5x+3 si x<0
b) {(x) = % si 0<x<1 enx=0yenx=1
ln(2x2—1) si x>1
Solucion.
3x-1 st x<0
a) {(x) = 2;33 i xo0 O x=0

llrgm_ f(x) = lirg\_(3x —1)=-1

lim f(x) = lim

x>0" 2% + 3

§(0)=3-0-1=-1

x? -5x+3

x2 —2x+1
b) §(x) = x|

ln(2x2—1)
® Enx=0

. T 2 _
XILT {(x) _xlirg](x 5x+3)_3

60 = firy

f(0)=0*-5.0+3=3

x?—2x+1 1
-X 0"

Pablo Trashorras de la Fuente

=-1 {(x)escontinuaenx =0

si x<0

si 0<x<1

si x>1

§(x) no es continuaen x = 0
= —0

Discontintidad de salto infinito.



Tut@ v ote UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

0/0 IND

® Enx=1 /
X2 —2x+1 (x—1){_l. x—1

fim 300 = fim = = im oy ~im =0
lirﬂ (x) = llrp lr\(2x2 - 1): In1=0 - {(x) escontinuaenx =1

f()=ln1=0

Volver a los
enunciados




Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

@ Calcula el valor de a para que las siquientes funciones sean continuas:

Jx+2a si x<0
a) §(x) =133 _x .
st x>0
X+1
Solucién.
Jx+2a si x<0
a) §(x) =433 _x
i x>0
X +1

a(x-1)

e si x<1

6y {

Xx+2a si x>1

Estudiaremos la continuidad en x = 0.

lim )(x) = lim Vx+2a = J2a

lim §(x) = lim Sa7X _ 3
x—0" x—>0" X +1
{(0)=+2a

3D g x<1

6y {

Xx+2a si x>1

— a(%a-2)=0 — a=0

Estudiaremos la continuidad en x = 1.

lim §(x) = lim e = ¢° =1
x—1" x—1"

lim f(x) = lirp(x +2a)=1+2a

f()=1+2a

1=1+2a —» 0=2a — a=0

Volver a los
enunciados

Pablo Trashorras de la Fuente
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Tut@ v ote UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

E Calcula los siquientes limites con funciones irracionales:

a) lim x* —hx ¢) lim x* 1 e) imYX*+4=3
x> 2% 41 x>11—/x x>5  x—5
2
oxE-1 . Ax-2 24X
b) lim — d) lim———— lim
) Vix +2 ) x> —16 L x>h x? — 4x
Solucién. Los grados son iquales

CAx?—tbx X2 —bx x? — bx % 1
a) lim =lim |— = =lim | —F——— = |- =—
oo 2x+1 o |[(2x+1)7 xow V4x® 4+ 4x +1 4 2

Grado num > Grado den

xZ -1 /(x2—1)Z fx"—2x2+1
b) im— =lim,~—2 =lim,——— = Jo =
) x50 \Jlhx +2  xoo | 4x4+2  xow bx +2

0/0 Indet.

0 limﬁzli/m (x2—1)~(1+ﬁ)_l. (x2—1)-(1+ﬁ):lim(x2—1).(1+«/§)

x—>11_\/§ x—1 (1_\/;).(14-\/;)_xl{L1 12_(&)2 x—1 1—x

i =D )- (14 %) um‘“"‘)'(:‘j:)'(”‘/;)=lxim[—(x+1)~(1+&)]=J;

x—>1 1—x x—>1

0/0 Indet.
N R R I X S
) lim= =lim2— =lim-— =lim-— =
i x2—16 xoh (x2 —16)- (VX +2) x4 (x2 —16)-(Vx +2) x4 (x2 —16)- (vVx +2)
. x—14 1 1
=lim = =

N 8) x0) (VX +2) R (x 4)- (x 2) 32

0/0 Indet.

«/H_q—:s_%n(M—s)-(\/mg)
x=5 x5 (x-5)-(Vx+4+3)

m (\/my—y _lim x+4-9
5 (x=5)-(Vx+4 +3) x5 (x-5)-(Vx+4 +3)

e) lim

x—5

=lim X5 ~lim— L
x5 (x—5)-(Vx+4+3) ~SJx+4+3 6

Pablo Trashorras de la Fuente @@@@
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Tut@ v atc UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

0/0 Indet.
C2-x L (2-vx)-(2+vx) . 22 -(Wf | 4 x ~
f) £l—r>r‘:x2—4x _!(l—rg(xz—4x)-(2+\/§)_!<l—r>r"](x2—4x)-(2+\/§)_>l<l—r>?(x2—4x)-(2+\/§)_
=lim 4 x =lim ~(x—4) —lim——1___=1
xohx-(x—4)-(2+Vx)  xoux-(x—4)-(2+x) xux-(24+4x) 16

Volver a los
enunciados

Pablo Trashorras de la Fuente @ © O




Tut@ v ote UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

E Calcula los siquientes limites con funciones racionales:

x(x*-1) 4x? — 4 2x? -8
a) lim c) lim e) lim
)x—>oo—2x3+x2 )x—>1x2—4x+3 )x—>2x2—4x+4
3 2 . (2x=1)3-x?
) lim g tim X 10 p tim 208X
x—0 X' — X x->-5 x2 +10x + 25 x—>-o X|\4X° —x +1
Solucién Los grados son iquales

5 )zlim

(x2—1
a) ltm—
x> —2x° +x2 xom - 2x° 4 x

0/0 Indet.

0/0 Indet.

9 lim —4 /4(x+1 )-(x£1) lim‘l-(x+1)_i__tl
x>1 X l|x+3 X—>1 (x£1)-(x-3) o x-3 -2

La {actorizacién del numerador y del denominador es la siquiente:

ltxz—4:4-(x2—1):4-(x+1)-(x—1)

6
X=—=3
o lbx13-0 — x=4¢4%—43ﬂ1:412: 2
2 2 2
x=—=1
2
0/0 Indet.
.oox=2 -1
4) lim x2 +3x-10 Z/ (x£5)-(x-2) _ _ -1 xggx+5_6?_w
x>5 x> +10x +25 **5 X+5f X*5X+5 0 lim X_Z_H:ZZ_

x>5 x+5 0

La {actorizacion del numerador y del denominador es la siquiente:

x2+3x-10=0 — x=

~3+,/A-4-(10)1_-3+7 _|*T5 7

2 2

x? +10x + 25 = (x +5)?

Pablo Trashorras de la Fuente @@@@
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Tut@ v atc UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

0/0 Indet.
. 2(x+2) 8
_ 2x* -8 /2(x+2)(x—2) . 2(x+2) 8 lim x—2 o
e) lim——=lim————=lim—— = —
x>2 X5 —4x+4  x-2 (x—2) x>2 X—2 0 2(x 2) 8

Los grados son iquales

lim (2x—1)(3—x2)_ lim —2x3+x% +6x—3 \/—2 —9

)

xon X(Ux2 —x+1) x> 4x3 —x? +x 4

Volver a los
enunciados




Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

E Calcula los slquientes limites:

(xP-1 x*+2 C[(x*+1 xP+2
a) lim - ¢) lim ——-

X—>o0 X X —1 x—ol X X
b) lim(x_1— 2x+5 ) d) lim( 22 —L)

>3\ x—3 x°—4x+3 >N x" -1 x-1
Solucién. ® - IND

) lim(xz -1 x +2J _{n{(xz —1Xx—1) B x(x2 +2)} ~ lim(xs —x*-x+1 x° +2xJ

x>0l X x=1) xom  x(x—1) x(x-1) | x(x—1)  x(x—1)

o —x2-3x+1
=lim————=-1
X—00 x —x

o - o [ND

2 2
b) lim(x_1 x+5 )—4m{ (x-1) x+5 }:l.m;[x—2x+1 x+5 }:

oA x-3 x2—hx+3) o3I (x-3)x-1) (x-3)x-1) (x-3)x-1) (x-3)x-1)

x> —3x—4 -4
= = 0

l x*—3x—4 -4 lerEXZ_l}x_y:S_O___
=M e < 0 2
->3Ix"—4x+3 0 | . x"-3x-4 4
llm2—=—+=—
-3 X" —4x+3 0
o - oo IND
(X1 X +2 ./x3+1 x(x3+2) (1 xre2x) L xS —2x 4+
¢) lim| ——- = lim| —— - 7 =lim| ———-———|=lim 7 =—
x—o| X X x>0l X X x—o| X X X—>0 X
o - o [ND

e SRR R U e S T
oA X2 -1 x=1) o1 (x+1)(x=1) (x+D)x=1)] 1 (x+1)x—-1) x>1x+1 2

Volver a los
enunciados
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Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

E Calcula los valores de a y de b para que las siquientes funciones sean continuas:

-

3x_ 4 si x<1 T+5 si —3<x<1
a) {(x) =jax—b si 1<x<4 b) q(x)=<-x*+ax+4 si 1<x<3
ax , _
— si x>4 bx—15 si 3<x<6
2 x—1
Solucion.
a) Continuidad en x = 1.
lim §(x) = lim(3x — 4) = -1
x—>1" x—>1"
lirp{(x):llrn(ax—b):a—b a-b=-1
X—>' X—>
=1
Continuidad en x = 4.
lim (x) = lim(ax—b)=4a—b |
x—b" x—b4"
lim §(x) = lim(a—x) _fa_ 2a | bLta-b=2a —» 2a-b=0
x—b" x—4"\ 2 2
f(4) =2a
Tenemos por tanto un sistema que resolveremos por reduccién:
a—b=-1 — 5, _at+b=1
2a-b=0 ——> 2a-b=0
a =1 - b=2

Pablo Trashorras de la Fuente




Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

b) Continuidad en x = 1.

lim §(x) = lim(_—?x+5)=_—7+5=§
x—1" x>\ 3 3 3
lirnf(x):l'tng(—x2+ax+4):—1+a+4=a+3 - a+3=
8
=2
f)- 2

a=-13

Continuidad en x = 3.

lir?_f(x): lir?_(—xz+ax+4):—Q+3a+4:3a—5=—6

lir;l )(x) = lim

x—>3*

(bx—15j_ 3b-15
x—1 2

13)=—6

Volver a los
enunciados

Pablo Trashorras de la Fuente

3b-15
2

3b=3 - b=1

-6 —»> 3b-15=-12 —>




Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

E Observa las siquientes qréficas de funciones y responde a las prequntas que se hacen:

a) ¥ b)

: ¥t
12 1 H 5
! i
! H
1 1 : 4
1 i
1 1 I
g . 1 ! T
h 1 n H H
1 2 3 :
1 H H
a4 1
I
|

Solucion.

a)  limf(x)=0 lim (x) =
Xlir_rzs_ f(x) =1 xlir_r; f(x)=-1
fp == fpde =

b) lim $(x) = —oo lim fx)=0
A Hx) = A 0 =
urﬁf(x) =1 lim d(x)=2

lim f(x)=3

Volver a los
enunciados

Pablo Trashorras de la Fuente



Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

Representa gréficamente dos funciones §(x) y g(x) con las siquientes condiciones:
a) lim {(x)=1 lir_r1|_ f(x) =0 lir_rl f(x) =0 lingf(x) =3 lim{(x) =0

b) lim g(x)=oo l'tr? g(x) =—oo lirp q(x) =3 lirP_ q(x) =0 lirg g(x)=—o  limg(x) =4

Solucién.

4L o L I e
'
1
3 1
: 1
: 2l !
i ]
) L4 !
—— =1 asele Bl ISSE| MO S : i i i
) ' !
) 3 !
0 6 3 a 3 2 3 1 2 3 4 (3 3
5 § 2 1 2 3 a 5 1
1
1
|
]
'

Las soluciones no son Unicas. Lo importante es colocar las ramas bien en relacién a las asintotas.

Por ejemplo, en la qréfica b, el punto (1,3) puede ser lleno o vacio.

Volver a los
enunciados
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Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

Averiqua si las siquientes funciones tienen asintota horizontal y, en caso afirmativo, dibuja las
ramas asintéticas:

2x? 3x% +1

—2x
) 0= B qoe O k=T ) =
Solucidn.
—2x
a) f(x)= T—x
. 2 -2
XILTD f(x) = llrgo ﬁ =" 2 Asintota horizontal
-2x -2 -
l =lim—=-—%-2 y=2
xl—yrg f(X) lm 0] —X -1
200 ., . ;
$(100) = =2,02 Funcién por encimade la asintota
200 . . ;
§(-100) = o1 1,98 Funcidn por debajo de la asintota
_________________ A R N A\
™
2x?
b -
) q(x) 4x +1
2x?
l = i -
Xer‘oo q(x) XLYEO 4y + 1 *
X2 No hay asintota horizontal
lim g(x) = lim =
X—>00 x—wo 4y + 1

Pablo Trashorras de la Fuente



Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

3x% +1
X +x?2

c) h(x)=

lim h(x) = lim

2

X—>—0 x>0 X + X
2
limh(x) = lim 3 *1_3
X—>00 x>0 X + X 1
h(100) = 52901 _ 5 q7
10100

h(-100) = % =3,03

3x*+1 3

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

Asintota horizontal

=3 y=3

Funcién por debajo de la asintota

Funcién por encimade la asintota

d) i) %

lim i(x) = lim 23

X—>-0 x—>—0 2X° —

=0

L . 3
i‘l?o‘(")‘l‘i?o 2x2 1 =0

i(100) = —>_ — 0,00015
19999

i(—100) = % =0,00015

Asintota horizontal

y=0

Funcién por encima de la asintota

Funcién por encima de la asintota

Pablo Trashorras de la Fuente

Volver a los
enunciados




Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

m Averigua si las siquientes funciones tienen asintotas verticales y, en caso afirmativo, dibuja las
ramas asintéticas:

—2x -5 . x—3
a X) =—— b X) = ¢) h(x)= d) ixy=—>"~
) $(x) T x ) q(x) ) h(x) 7 ) ix) 7 tx 16
Solucidn. ,
-2x 4 :\
a) {(x)=_— 1-x=0 — x=1 |
1—-x 3 I
' i 2% _ 2 |
lim Ix) = mo— == Asintota vertical !
-2x -2 I :I I
i =i —_— = X = 1 !
) =l = .
-2 I
:
b) gq(x)= 2x-4=0 > x=2 . ‘,\
3 6 : :
lim g(x) = lim 2x—4 0~ °| Asintota vertical ) !
I
. 3x 6 '
lim = lim = x=2 |
x—2* q(x) x—2" 2x — 4 0+ * i
T
-2 :
I
. !
¢) h(x)= - x+x2=0 - x(1+x)=0 — x=0 x=-1
X + x*
lim h i -5 -5
lim hix) = lim il 0 °| Asintota vertical

-5 __5= x=-1

lir_r1\+ h(x) = lim

x> x+x2 0

Pablo Trashorras de la Fuente



Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

|
Y,
|
I
I
I
I
" 5 5 :
lim h(x) = lim o " Asintota vertical :
|
ltmh(x)—ltm it =—+5=— x=0 :
x>0 x+x%2 0 !
&z 7 [ 1
I
I
I
I
|
|
I
I
|
AR
d) 'L(x)=2x;3 x> -5x+6=0 > x=2 x=3
x“—5x+6
i l x-3 -1
om i(x)= om x2_5x+6 0 Asintota vertical
lim i(x) = lim 2"—3 __1 x=2
x—>2* -2' x“-5x+6 0
0/0 Indet.
x—3 / x A3 . 1
ltmt(x)_ltr? “Ex it lt3/3—2 I.r?—2=1
3 =B 6 oS (x3)(x=2) oS x- No hay asintota vertical
L x—3
limi(x) = lim T
x—3* x-3" X Bx +6

Volver a los
enunciados

/
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Tut‘m ate UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

1° BAC CC.SS.

E Justifica si las siquientes funciones tienen asintota oblicua o no. En caso de que las tengan, dibuja
las ramas asintéticas.

2 -5 2 3 _ . 2 Ex -3
a) g(x)zx"_1 b) q(x)= x;‘++1" ¢) h(x)=_xq +:2 d) i(x)=* 272 :_xz
Solucion.

x2
a)f@)=x_1

Hay asintota oblicua porque el qrado del numerador es uno més que el grado del denominador.

x? | x—1

——> As.oblicua y=x+1

—x2+x X +1
+ X
—X+1
+1
-
Funcién: f(100) = M =101,01 Funcion encima
x =100 M de asintota.
Asintota: y =100 +1=101
" L, 10000
: X = 100 Funcién: §(~100) = 01 -99,01  Funcién bajo
/’/ j Asintota: y = ~100+1=-99 la asintota.
/,/p .
—5x% +x
b X) =
) 9w x2 +1

No hay asintota oblicua porque los qrados del numerador y del denominador son iquales.
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Tut‘mate

1° BAC CC.SS.

x> —x

— 4+ x*

c) h(x) =

UNIDAD 5. LIMITES Y CONTINUIDAD

Hay asintota oblicua porque el qrado del numerador es uno més que el grado del denominador.

x> —x | x2-4

3
-x7  +4x b
3x
: -7
’
’
4 '
’
s
4
3 .
s
s
s
2 7
/
4
L
1 Fy
s
s
P
5 - -3 2 10 1 2 3 4

x2 +5x—3

d) i="—"

Funcién: $(100) =
" 100

Funcién: §(-100) =

—>  As.oblicua y=x

999900
Qa6 100,03 Funcisn encima
Asintota: y =100 de asintota.
— 999900 _ 100,03
9996
Asintota: y =100 Funcién bajo la
asintota.

Hay asintota oblicua porque el qrado del numerador es uno més que el qrado del denominador.

-3
1%

[T

~o o

_t_<__;

|
I

As.oblicua y=x+7

NOTA:

Esta division la podemos hacer
por Ruffini o por el método
habitual, al iqual que el
apartado a.
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Funcién: §(100) = 10497 _ 107,11 Funcién encima
. x =100 ) 8 de la asintota.
Asintota: y =100+ 7 =107

. a7
x = —100 Funcidn: §(~100) = —102 B Funcién bajo la
Asintota: y =100+ 7 = -93 asintota.

Volver a los
enunciados
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@ Averiqua las asintotas que tienen las siquientes funciones y representa qréficamente las ramas
asintéticas.

2 bx +1 x2

x2 +1 ¢ i(x)zlo—x

a) {(x)=

—X

c) h(x)=

X

3x% +1 .
d) i(x)=
x2—x-2 ) x2 -4

b) q(x)=

Solucién.

2

a) {(x)=

—X
x_

- Asintotas verticales:

x—5=0 — x=5

-x*  -25

lim {(x) = lim = —
X—>5" f( ) -5 x—-5 0 Asintota vertical
. . —x2 -25

ot =l e v=s

- Asintota oblicua:

Tiene asintota oblicua pues el qrado del numerador es uno mas que el del denominador.

100 NOTA:
5[V -5 -25
1 -5 [-25 Esta division la podemos hacer
——— por Ruffini o por el método
i/ habitual.

As.oblicua y=-x-5

., -1
Funcién: {(100) = 0000 _ —105,26  Funcién bajo
x =100 ® la asintota
Asintota: y =100 -5=-105 '
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SLS

§(-100) =
Asintota: y =100-5=95

Funcién : Funcién por encima

de la asintota.

x =100

- Asintota horizontal:

No tiene puesto que tiene asintota oblicua.

7/
e e e e e e

b) ‘i()— 3x? +12

- Asintotas verticales:

x2-x-2=0 > x=-1 x=2
l I 3x2 +1 4
im g(x)= lim Zx_2 o Asintota vertical
3x2 +1 4
_ _ X =-1
xli"? 0 = xlin‘: 2 _x_2 0
i i 3 +1 1B
tm qx) = om Z-x—2 o Asintota vertical
3x2 +1 8
i — v T _ xX=2
ler;‘* q(X) xllr?* 2 -Xx-2 0+
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- Asintota oblicua:

No tiene asintota oblicua pues el qrado del numerador es iqual al del denominador.

- Asintota horizontal:

i i X1 35
lim q(x)= lim Z_x_2 1 Asintota horizontal
3x*+1 3
limg(x)=lim———===3 y=3
xawq( ) X~>oox2_x_2 1
(100) = 30001 _ 3,03  Funcién por encimade la asintota
1 9898
q(-100) = %0‘?81 =297 Funcion por debajo de la asintota
/: , :\
I ]
I ]
I 4 1
I ]
| |
| 5 ]
I ]
| I
| 1
S Y O A A .
™~

&
&
b
(5
i e e
o
- | -
w
-
o
@
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bx +1
x2 +1

c) h(x)=

- Asintotas verticales:

x2+1=0 — x=+J-1 — Notieneasintotas verticales.

- Asintota oblicua:

No tiene asintota oblicua pues el grado del numerador es menor que el denominador.

- Asintota horizontal:

bx+1

xli'fl h(x) = xlgpoo x2+1 0 Asintota horizontal
limh(x) = lim 21 g y=0
X—>00 x—0 X 4
401 o . .
h(100) = —— = 0,04 Funcion por encimade la asintota
10001
-399 . . .
h(-100) = —— = 0,04 Funcion por debajo de la asintota
10001
4
3
2
1
—\'.-' = =5 —4 =3 -2 -1 Q 1 2 3
-1
-3
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d) i(x)=

- Asintotas verticales:

X -4=0 > x=12
1 1

l‘m i(x) = xl_t"; X_4 0 * Asintota vertical
o 1 1
= T =
N lim =1 =
limi(x)= lim 24 o0 7 Asintota vertical
ltm i(x) = 1 LI x=2
a—

- Asintota oblicua:

No fiene asintota oblicua pues el qrado del numerador es menor que el del denominador.

- Asintota horizontal:

xli"lo Hx) = xl£>r20 XX _4 0 Asintota horizontal
limi(x) = lim =0 y=0

X—>0 X0 x -

1(100) = 1 0,0001 Funcién por encimade la asintota
9996

i(-100) = 1 0,0001 Funcion por encimade la asintota
9996

J \

] 1
] 1
| I
[} I
1 1
| I
[} I
t t
| |
| I
1 1
[} I
1 1
] 1
[} I
I I
] 1
[} [}
2 7 8 = 4 & -IE R 1 F 3 1 5 [ 7 ]
[} [}
[} [}
| I
1 I
[} 1
| I
I I
[} [}
[} I
I I
[} [}
1 1
[} [}
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x2
bh—x

e) jx)=

- Asintotas verticales:

b-x=0 —> x=4

lim | xz 16
om i(x) = o x o 7 Asintota vertical
2
limi(x)= lim X =£=—oo x=h
x> x>4" 4 —x 0
- Asintota oblicua:
x2 |-x+4
—x2 4 4x —x—4 ——> As.oblicua y=—x-4
+ 4x
—4x +16
+16
Funcién: {(100) = 10000 _ ou17  Funcion bajo
x =100 -96

ASintOta : )I =-100 — 4 = —104 la aSlntOta.

10000
Funcién: {(—100) = —— =96,15 ., .
X — —100 }(~100) 104 Funcion por encima

Asintota: y =100 -4 =96 de la asintota.

- Asintota horizontal: No hay puesto que hay asintota oblicua.
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