
UNIDADES 4. FUNCIONES.

Calcula de forma razonada los dominios de las siguientes funciones:

a)
( )22x

xy
-

= f) )4x3x(logy 2
2 ++=

b) 3x2x
1

2ey ++= g) x4xy 2 +-=

c)
5x4x

xy
2 --

= h)
5 2x4x2

x5y
-

-
=

d)
6x5x

1x3y 2 +-
-

= i) )2xx6(Lny 2 --=

e)
8x6x

x2y 2 +-
-

=

Solución.

Observa las siguientes gráficas de funciones y calcula sus dominios y sus rangos:

a) c)

b) d)

Solución.
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Calcula de forma razonada los dominios de las siguientes funciones:

a)
( )22x

xy
-

= f) )4x3x(logy 2
2 ++=

b) 3x2x
1

2ey ++= g) x4xy 2 +-=

c)
5x4x

xy
2 --

= h)
5 2x4x2

x5y
-

-
=

d)
6x5x

1x3y 2 +-
-

= i) )2xx6(Lny 2 --=

e)
8x6x

x2y 2 +-
-

=

Solución.

a)
( )22x

xy
-

=

El denominador de esta fracción no puede ser 0.

( ) 2x      02x      02x 2 =®=-®=-

Por tanto { }2IRDom -=

b) 3x2x
1

2ey ++=

La función tiene una fracción, cuyo denominador no puede ser 0.

2
82

2
31442x      03x2x2 -±-
=

××-±-
=®=++

Vemos que el denominador no se anula, por tanto IRDom =

c)
5x4x

xy
2 --

=

Para poder calcular la raíz, el radicando tiene que ser mayor o igual que 0. Pero como

después tenemos que hacer la división, el radicando no puede ser 0, ya que en ese caso,
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estaríamos dividiendo entre 0, lo cual no es posible. En conclusión, el radicando debe ser

mayor que 0:

   05x4x      05x4x 22 =--®>--    
1x

5x

î
í
ì

-=

=

 sí  055      052463      6x >®>-+®-=

 no  05      0500      0x >-®>-+®=

 sí  07      0524   36   6x >®>--®=

Por tanto ( ) ( )¥È-¥-= ,51,Dom

d)
6x5x

1x3y 2 +-
-

=

El denominador de esta fracción no puede ser 0.

®=+-    06x5x2

î
í
ì

=

=

2x
3x

Por tanto { }3,2IRDom -=

e)
8x6x

x2y 2 +-
-

=

Para poder calcular la raíz, el radicando tiene que ser mayor o igual que 0.

ïî

ï
í
ì

==®=+-

=®=-
³

+-
-

4x    2x    08x6x    Den.

2x    0x2   Num.
     0

8x6x
x2

22
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Por tanto ( ) ( )4,22,Dom È¥-=

f) )4x3x(logy 2
2 ++=

Para poder calcular el logaritmo, el argumento tiene que ser mayor que 0.

  real  solución  tiene  no      04x3x      04x3x 22 ®=++®>++

 sí  04      0400      0x >®>++®=

Por tanto IRDom =

g) x4xy 2 +-=

Para poder calcular la raíz, el radicando tiene que ser mayor o igual que 0.

   0x4x      0x4x 22 =+-®³+-    
4x
0x

ïî

ï
í
ì

=

=

 no  05      041      1x ³-®³--®-=

 sí  03      041      1x ³®³+-®=

 no  05      02025      5x ³-®³+-®=

Por tanto [ ]4,0Dom =

h)
5 2x4x2

x5y
-

-
=

La raíz quinta no presenta ningún problema porque al ser el índice impar siempre se puede
calcular. Después tenemos que hacer la división, por lo que el radicando no puede ser 0, ya
que en ese caso estaríamos dividiendo entre 0, lo cual no es posible. Veamos entonces
cuándo el radicando es 0:
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( )   02x12x      0x4x2 2 =-×®=-   
2
1x      0x21

0x      02x

ïî

ï
í
ì

=®=-

=®=

Por lo tanto
þ
ý
ü

î
í
ì-=

2
1,0IRDom

i) )2xx6(Lny 2 --=

Para poder calcular el logaritmo, el argumento tiene que ser mayor que 0.

( )
  

12
71

12
26411

x      02xx6      02xx6 22 ±
=

-××-±
=®=--®>--

ï
ï
î

ïï
í

ì

-
=

-

=

2
1

12
6

3
2

12
8

 sí  05      0216      1x >®>-+®-=

 no  02      0200      0x >-®>--®=

 sí  03      0216      1x >®>--®=

Por tanto ÷
ø
ö

ç
è
æ ¥È÷

ø
ö

ç
è
æ -

¥-= ,
3
2

2
1,Dom



UNIDADES 4. FUNCIONES.

Observa las siguientes gráficas de funciones y calcula sus dominios y sus rangos:

a) c)

b) d)

Solución.

a) { } IRRan          2IRDom =-= c) { } ( ] ( )¥È-¥-=--= ,21,Ran          1,2IRDom

b) { } IRRan          2,2IRDom =--= d) { } ( ) [ )¥È¥-=--= ,5.00,Ran          1IRDom
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( )( )x2x2x4 2 -+=-

Por tanto:

( )( )
( )( )

( )( )
( )( )

( )
( )

3
4

12
x2

4x2x
limx22x

4x2x2x
limx2x2

4x2x2x
limx4

8x
lim

2

2x

2

2x

2

2x
2

3

2x
-=

-
=

+-
++

=
+--
++-

=
+-

++-
=

-
-

®®®®

z) IND  1
x5x

1x3x
lim

x

2

2

x

¥

¥®
=÷÷

ø

ö
çç
è

æ
+

--

8x5x
xx8limx

x5x
1x8limx

x5x
x5x

x5x
1x3xlimx1

x5x
1x3xlim

x

2

2

x
eeeee

x5x
1x3x

lim
2

2

x2x
2

2

2

2

x2

2

x -÷÷
ø

ö
çç
è

æ

+
--

×÷
ø
ö

ç
è
æ

+
--×÷÷

ø

ö
çç
è

æ

+
+

-
+

--
×÷÷
ø

ö
çç
è

æ
-

+
--

¥®
=====÷÷

ø

ö
çç
è

æ
+

-- ¥®¥®¥®¥® `

`

factorizar puede se no   4x2x2 ++


