UNIDAD 4. FUNCIONES.

MATEMATICAS APLICADAS A LAS CC.SS. 1° BAC
PROFESOR: PABLO TRASHORRAS
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4.2 DOMINIO Y RECORRIDO.

e Dominio de una funcién.
Supongamos que tenemos la funcién: f(x)= 52x7—3‘|
X< —3x
51-1 i B
1?-3.1 -2
5(-2-1 -1
(-2f-3.(-2) 10
La imagen del 0 sera: f(0):= ﬁ =1 Noexiste
0°-3.0 O

La imagen del 1 sera: (1) =

La imagen del -2 sera: f(-2) =

Llamamos dominio de una funcion (Dom) al conjunto de valores
de x que tienen imagen.
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B 4 FUNCIONES.

Existen tres tipos de funciones que presentan “problemas” a la hora

de estudiar su dominio.

- Las fracciones.

5x -1 Un punto tendra imagen si el

f00=3 _
X" —9X denominador no se anula.

- Las raices de indice par.

g(x)=+3x-5

Un punto tendra imagen si el

radicando es mayor o igual a cero.
- Los logaritmos.

Un nto tendrd imagen si el
h(x) = log, (6x°® - 1) P magen
argumento es mayor que cero.
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4.1 DEFINICION DE FUNCION.

e Una funcion es una correspondencia mediante la cual a cada

valor de la variable dependiente x se le asocia un Unico valor f(x).
e Una funcién puede venir dada de las siguientes formas:

- Mediante su expresion analitica.

f(x)=x2-5x  g(x)=log(3x —1) y

N

1-x
- Mediante su grafica.
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T
Ejercicio 2 pag 111

2 Halla el dominio de definicién de las siguientes funciones:

a)y= V2 -1 b)y= Jx—1

Qy= JI-x d)y= V4 —x2

|x% -4 f)y= 1/yx2 -1

] =
yx -1 : Jyl=-x
i) y=5 : S i 5
V4 —x° VX

e y="1

gy=

k) y=x>-2¢+3 D) y=
m)y=— n)y=
n) y= — 0)y=—

8 x“+4 : x’+1

p) Eldrea de un circulo de radio variable, 7, es A = nr2.
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B 4 FUNCIONES.

Si tenemos la grafica de la funcién, también podemos calcular el
dominio.

Ejemplos:

Dom ;IR - !{- 22} Dom = [-35]
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BN U4 FUNCIONES.

e Recorrido (o rango) de una funcién.

Llamamos recorrido o rango de una funcion (Ran) al conjunto

formado por todas las imagenes de la funcién.

Veremos cémo calcularlo sobre la grafica de una funcion.

" U4 FUNCIONES.

Ejemplos:

Calcula las ecuaciones de las

siguientes rectas:

Recta a
A=(04) 5-4 1
F M= ——=—
B= (2,5) 2-0 2
A=(04) |
il
1 [ y=4+-(x-0) — y=—x+4
m=— 2
2
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4.3 FUNCIONES LINEALES. 4.10 FUNCIONES A TROZOS. 1 si x<0
o ; f(x) = 1 si O<x<1
Una funcion lineal sera de la forma: L I x
x2_2x si 1<x
e m — pendiente A
f(x)=mx+n m,nelR
e n —» ordenadaen 3
el origen
5 2
Su grafica es una recta. Para representarla usamos una tabla de
valores. J C
Ejemplo:
— Dom=IR -4 -3 -2 -1 0 1 3 4 5
f(x)=4x-5 x|y T
0 -5 . Ran=IR -1
3 3
-2
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e Pendiente de una recta conocidos dos puntos por los que pasa. Ejercicios 21y 22 pag 130
Dados dos puntos A(x,, ¥,) y B(x,, ¥,) 21 Representa.
de una recta, la pendiente se puede B(Xz¥,) I x2 s x<2 l x—1 sixs-l Solucién a
calcular: v, ) y=1-x+6 si 2sx<7 b)y= ‘3'\. 2 sl =lex<l Solucién b
‘5 si x27 x-1 si xz21
5 Solucién c
m:u L s ,_Il“ si x<0 " _l"“ x si x<0
Xo — Xy | Pt e ‘”_],‘? si x20 . -1'| Jx si x>0

e Ecuacion de una recta conocido un punto y su pendiente.

Si A(x,, ¥,) s un punto de una recta y m es la pendiente de la
misma, la ecuacion de dicha recta sera:

y=Yo+m-(x=Xo)

[@ioee]
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" U4 FUNCIONES.
Ejemplos:

Dadas las funciones f y g: f(x)= x2_x ag(x)= i1 Calcula:
X +

a) gof b) fog c) fof d) gog

a) (9o )x) = df(x)] = glx> —1]- ?2%

4 }_[ 4 ]2* 47 _12-4x
x+1] (x+1 x+1  (x+17

o) (1 g)e) = atcll |

c) (fo f)x) = f[f(x)] = f[x2 ~x] = (@=xF - (T%) = x* - 2x° + x

9 (g-l) ~dlo] g 4. |- A -4
X+ . X+

X+1
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4.11 FUNCION VALOR ABSOLUTO.
Se llama funcién valor absoluto a la siguiente:
X Ssix>0

-X six<0

El valor absoluto de una funcién seria:

y = | f)

f(x)  sif(x) 20
f(X =i
e f(x)  sif(x) <0
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B U4 FUNCIONES.

Ejercicios 1y 2 pag 136

1 Si flx) =x2—5x+3 y g(x) = x2, obtén las expresiones de

flg)] y glAl.

Halla f[g(4)] y gl f14)].
2 Si flx) = yx y glx) =x+ 4, obtén las expresiones de fo g,
gf ffyg-&

Halla el valor de estas funcionesen x=0 y x=5.
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4.12 COMPOSICION DE FUNCIONES.
Supongamos que tenemos dos funciones:

f(x)=x2-5x
g0 =x
f(x) , 9(x)

X — o x?-5x _— ", x?-5x

La funcién que resulta después de aplicar las dos funciones anteriores

se llama funcién compuesta de fy g. Se representa: gof

En nuestro caso: (gef)x)=vx? -5x
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4.13 FUNCION INVERSA O RECIPROCA.

Observa qué ocurre cuando componemos estas dos funciones:

. 1+ X
f0) = x—1 Q(X)*T

B Cd1x] 1 1
(f g)(X)—f[Q(X)]—f_ . }—1”_1—74
X X
1 X
[ 1 1+j x-1
(9:1)x) =glf(x)] - g }_ x4 _x_1_y
FEIRE N
e=1 x -1
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'i ¥ U4 FUNCIONES.

En este caso diremos que la funcidn g(x) es la inversa (o

reciproca) de f(x) y la representamos por f'(x)

e ;Como calcular la inversa de f(x)?

f(x)=3x-1 — y=3x-1

Despejamos x:

y+1=X

y=3&-1— y+1=3x — =D

La funcién inversa de f(x) sera:
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gl U4 FUNCIONES
Ejercicios 10 y 12 pag 150

10 Halla la funcién inversa de las siguientes funciones:
a) y=3x-2 b)y= x+3

©) y=y2x+l d)y=1+2*

e) y=2+logyx f)y=4- x?

(3]

12 Comprucba si cada par de funciones son una inversa de la

otra. Para ello calcula fo f~! o bien f~'of:
D) fl) = s S = -2
mﬂ@=ﬁ§:§fﬂﬂ=£%l

o) flx) = 1+ log, %; Fl) =321
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