UD 8: FUNCIONES

Departamento de Ciencias

1. FUNCIONES Y SUS GRAFICAS

Las funciones sirven para describir fendmenos fisicos, econdmicos, bioldgicos.... Ej. El area

de un cuadrado al variar la longitud de su lado.

Funcion es una relaciéon entre dos variables a las que, en general se les llamax ey.

La funcién asocia a cada valor de x un unico valor de y.

* x es la VARIABLE INDEPENDIENTE

/I *yeslaVARIABLE DEPENDIENTE

Para visualizar el comportamiento de una funcién se recurre a una REPRESENTACION

GRAFICA:
Y
VARIABLE |
DEPENDIENTE [~~~ - :
(EJE de ORDENADAS) :

Cada punto de la grafica
tiene dos coordenadas,
Su abscisa “x” y su ordenada
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*  DOMINIO : tramo de valores de x para los cuales hay valores dey.

ej.
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* CRECIMIENTO Y DECRECIMIENTO:

+ Una funcidén es creciente cuando al aumentar la
variable independiente “x”, aumenta la variable

X
dependiente, “y”

y.

Dominio; [ -6, 7]

+ Una funciodn es decreciente cuando al aumentar la
variable independiente “x”, disminuye la variable
dependiente, “y”.
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« MAXIMOS Y MINIMOS

+ Una funcién tiene un MAXIMO en un punto
cuando su ordenada toma el valor mas alto.

Méximo

+ Una funcion tiene un MINIMO en un punto
cuando su ordenada toma el valor mas bajo.

Minimo

Los maximos y minimos también se llaman EXTREMOS DE LA FUNCION.

MAXIMOS Y MINIMOS ABSOLUTOS: son los valores de una funcion f mas grandes

(méximos) o mas pequefios (minimos) de todo el dominio.

MAXIMOS Y MINIMOS RELATIVOS: son los valores de una funcién f maximos o

minimos cuyo valor no supera al maximo/ minimo absoluto.

PR,

Maximo absoluto

Minimo absoluto

* INTERVALOS DE CRECIMIENTO Y DECRECIMIENTO
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DECRECIENTE:(1,5)

CRECIENTE: (-20,1) U (5,+=)




*  PERIODICIDAD

Las funciones periddicas son aquellas cuyo comportamiento se va repitiendo cada vez que la
variable independiente recorre un cierto intervalo. A la longitud de ese intervalo se llama

PERIODO. reot

1 |

: Periodo :

[} ‘ . 1
* DISCONTINUIDAD Y CONTINUIDAD

+ Si la variable independiente pasa dando Y: /
saltos de cada valor al siguiente la FUNCION 1 c
| Funcién

es DISCONTINUA. X 1 - discontinua

Y
/ + Si la funcion no presenta discontinuidad de
ningun tipo se llama funcion CONTINUA. Y
_ Funcion
X continua su variable es CONTINUA.

2. UNA EXPRESION ANALITICA DE UNA FUNCION

Una funcion es una ecuacion que relaciona algebraicamente las dos variables que intervienen.
E;j.
A=T y=X+3 s=s8p+v-t



CLASIFICACION DE LAS FUNCIONES

ALGEBRAICAS
POLINOMICAS RACIONALES IRRACIONAL
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3. LAFUNCION DE PRIMER GRADO

* La funcién lineal (funcién de proporcionalidad) y = mx *

Son funciones en las que las dos variables son proporcionales.

Su grafica es una linea recta que pasa por el origen de coordenadas (0,0)

X

La constante de proporcionalidad entre las variables x e y es la pendiente de la recta, m,
determina la inclinacion de la recta y puede ser positiva o negativa.

— Cuanto mayor es la pendiente, mayor es la inclinacién de la recta.

y y

y =72X y = 3x

X X
— Sila pendiente es positiva, la recta es creciente, si es negativa es decreciente.

y =-2X y = 2X




* La funcién afin y=mx+n*

» Su gréfica es una recta de pendiente m, que corta al eje de ordenadas en el punto
(0,n).Por lo tanto n indica la ordenada del punto de corte de la recta con el eje de

ordenadas (QOY). Por esta razén, a n se le denomina ordenada en el origen.

y = mx+n
(0,n)

~n

Todas las rectas con la MISMA PENDIENTE son paralelas.

y=2x+5
y
y=2x +2
b
7
X

4. REPRESENTACION DE LA GRAFICA A PARTIR DE LA ECUACION

Se construye una tabla de valores en la que sélo se necesitan dos puntos, ya que, por
dos puntos solo pasa una recta.
Para representarla, sélo hara falta obtener puntos, lo que se consigue dandole un valor

a x y obteniendo el correspondiente valor de y.

Ej.y =3x
X1y y
0 =3-0=0 1
2 y=32=6
4 =3-4=12




* ECUACION DE UNA RECTA CONOCIDO UN PUNTO Y LA PENDIENTE
La expresién y =mx+n se denomina ECUACION EXPLICITA de la recta.
Cada recta esta identificada por su pendiente m, y su ordenada en el origen n .

Para hallar la ecuacién de una recta de la que se conoce un punto P (x4,y1) y su

pendiente m, bastara con determinar n.

Ej. P(4,5) > x=4 m=6
y=5
y=m x+n
5=6-4+n

5=24+n — -21=n
LARECTAES:y=mx+n
y = 6x -21

* ECUACION DE UNA RECTA QUE PASA POR DOS PUNTOS

Se conocen dos puntos P (x1,y1) Yy Q (X2,¥2)

Ej. P(24) x=2 y=mx+n
\
y=4 4=m2+n — 4=2m+n
Q(3,6) x=3 y=mx+n >resolvemos el sistema
y=6 6=m3+n — 6=3m+n
%
4=2m+Z
6 =3m +/ como conocemos “m”, ahora calculamos n,
2=-m —> m=2 4=2m+n

4=22+n — 4=4+n —» 4-4=n

n=0
LARECTAES: y=mx+n

y=2x+0 —» y=2x

* ECUACION GENERAL DE UNA RECTA

La ecuacion general de una recta es una ecuacion del tipo: Ax +By +C =0

Ej. 3x+2y+5=0 y=5x+4
5x—-y+4=0



5. POSICION RELATIVA DE DOS RECTAS EN EL PLANO

Forma general Forma explicita
Ax+By+C =0 |y=mXx+n
Ax+By+C=0 |[y=mx+n’

Secantes Se cortan en un punto que
P es comun a las dos rectas. ﬂ + E
>< Punto de interseccion. A" B m#m
Paralelas No tienen ningln punto en
comudn i _ E i
A B 1 Gl i
e igual pendiente

El punto de interseccion de dos rectas secantes se obtiene analiticamente, resolviendo
el sistema formado por sus ecuaciones.

¢, Coémo saber si son paralelas o secantes?
\
3x+585y+3=0

Tenemos dos rectas > AA:Bi —%% son secantes

2x+4y+2=0
_

\
4x + 6y +1 =0

A B 4 6
_— _:_:2
Tenemos dos rectas > YRR X 773 son paralelas

2x+3y+2=0/

También se puede obtener graficamente, representado las rectas.



6. CALCULO DE LOS PUNTOS DE INTERSECCION DE UNA RECTA CON
LOS EJES DE COORDENADAS

Si en la ecuacion de la recta, se hace x = 0, se obtiene el punto en que la recta corta al
eje de ordenadas (QY).
Si en la ecuacion de la recta se hace y = 0, se obtiene el punto en que la recta corta al

eje de abscisas (OX).
O.y)

(x,0)

Ejemplo: Obtener los puntos de interseccion de la recta x + 5y =15 = 0 con los ejes de

coordenadas.
e Xx=0—- x+5y-15=0
5y -15 =0;
5y = 15;
y=3 Punto de corte con ordenadas (0,3)

e y=0—- x+5y-15=0
X -15=0;

x=15 Punto de corte con abscisas (15,0)



