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Tres palabras que relaciones con la medida

¿Por qué medir en matemáticas?



A modo de recordatorio… ¿esto es medida o 
geometría? ¿Sentido de la medida o sentido 
espacial?













La didáctica importa

¿Qué fracción representa?



La didáctica importa





https://www.researchgate.net/publication/357278703_Recuerdos_del_ayer 

Recuerdos del ayer 

https://www.researchgate.net/publication/357278703_Recuerdos_del_ayer


▪ Comparación de los números 
▪ ¿Es mayor un número decimal más largo que 

otro?
▪ ¿Es mayor una fracción con números más 

grandes que otra con más pequeños?

▪ Concepto de densidad en los racionales.
▪ ¿Hay números entre 3/5 y 4/5?
▪ ¿Es 1,3 el siguiente a 1,2?

▪ Efecto de las operaciones de multiplicación 
y división:
▪ ¿La multiplicación aumenta y la división 

disminuye?

▪ ¿Significan lo mismo estas operaciones en 
los naturales que en los racionales? 
▪ ¿Qué significa ahora 7/3 x 8/5? 

La ruptura con los 
números naturales es 
origen de obstáculos



Sentido de la medida



Números racionales (positivos)

Están presentes desde 2º ciclo 
de EP hasta 4º ESO (y más allá).

https://educa.aragon.es/en/-/normativa-primaria 

https://educa.aragon.es/en/-/normativa-primaria


¿Vamos a contar algo nuevo? Sí y no. 

https://www.grupzero.cat/llibres/ 

https://twitter.com/druizaguilera/status/1260864219215429633 

https://www.grupzero.cat/llibres/
https://twitter.com/druizaguilera/status/1260864219215429633


Números racionales (positivos)

¿De cuántas formas podemos representar el número 
racional «3/4»?

Al problema de la representación hay que añadir uno más 
importante, el de los significados (Escolano, 2007; Gairín y 
Sancho, 2002; Kieren, 1980; Lamon, 2007; Post y otros, 1982)

▪ Parte – todo

▪ Medida

▪ Cociente partitivo o reparto

▪ Razón

▪ Operador



Modelo de aprendizaje
Gairín (2004)

Un modelo muestra 
algunos aspectos del 
objeto matemático.

Conocer las potencialidades y 
limitaciones de los modelos permite 
articular distintos modelos para el 
adecuado aprendizaje del objeto 
matemático.

Fases de empleo: 
1. Directa o concreta
2. Pictórica
3. Simbólica



¿Cómo podría 
ser una situación 
de «primer 
encuentro» con 
las fracciones?



1/6 u

TAREA 1

20

6
 𝑢



TAREA 1

𝑢



1/6 u

TAREA 1

20

6
 𝑢



𝑎

𝑏
 u indica la cantidad de magnitud de un “objeto” 

𝑎 indica el número de subunidades (piezas) que he 
necesitado para medir el objeto.

1

𝑏
 u indica el tamaño de las subunidades (piezas)

𝑏 indica el número subunidades necesarias para completar la 
unidad



TAREA de construcción

1 𝑢 5

4
𝑢

5

4
𝑢



Buscando la unidad perdida





Papiros que miden lo mismo
Las fracciones representan la misma longitud

1 Bu

3

7

1 Bu

6

14

Desde las primeras sesiones



¿Qué podemos hacer sobre esta idea?

▪ Orden 

▪ Equivalencias

▪ Operaciones

¿Verdadero o falso?



Invención de problemas (problem posing)

▪ Competencia importante para el profesorado.

▪ Importante también como actividad de clase

▪ Tareas abiertas.

▪ Alta demanda cognitiva. 

▪ Habitual en el ejercicio de las matemáticas y de la vida real.

▪ Creatividad. 

▪ Momentos: antes, durante y después de la resolución.

▪ ¿Evaluar la invención de problemas? (Cai y Silver, 2005)



Problem posing

• Enunciad distintos problemas realistas que se resuelvan mediante la 
multiplicación de dos fracciones.



Multiplicación de fracciones

Proporcionad un método gráfico en el que las acciones que hagáis se 
sustenten en el significado de los factores y del producto, para realizar 
la operación:

2

3
⋅

5

4

a) Cuando 2/3 tiene significado de operador y 5/4 significado de 
medida

b) Cuando 2/3 y 5/4 tienen significado de medida



Problem posing (división de fracciones)

Inventa y resuelve un problema contextualizado que se resuelva con la 
siguiente operación: 

2

3
:
1

4
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O mejor…

¿Para qué el decimal 

en secundaria?



TAREA 1



TAREA 1



Número racional (positivo)

▪ Presente desde 3º de Primaria hasta 4º de ESO, y más allá.

▪ Abundantes propiedades como conjunto numérico que no tienen 
los naturales (la división es interna, densidad – concepto de 
siguiente, etc. )

▪ Algoritmos propios y propiedades propias de las operaciones que 
extienden, pero que no siempre reflejan, las del natural



Número racional (positivo)

Históricamente surge a partir de tres acciones propias de las 
actividades de las sociedades antiguas: 

▪ Medir cantidades de magnitud

▪ Repartir una cantidad de magnitud en un número entero de partes

▪ Intercambiar productos (trueque) 

(Escolano, 2007)

Presente en distintos contextos matemáticos (números, medida, 
proporcionalidad, semejanza, probabilidad, etc.) y extra-matemáticos 

(física, química, arte, etc.). 



Desde el punto de vista del aprendizaje, envuelve distintos 
sistemas de representación y registros:

Con cifras
- Fracción
- Número mixto
- Expresión decimal (número decimal)
- ¿Porcentaje?

que son equivalentes 

- entre sí     2/3 = 6/9 =           = 5     7,15 = 7,150  

- con otras representaciones

                           

2/3 = 0,666… = 0,6

“dos tercios”
“dos de cada tres”

Número racional (positivo)



Cinco significados asociados (fracción)

- Parte-todo

- Medida

- Cociente

- Razón

- Operador

(Kieren, 1980; Post y otros, 1982; Lamon, 2007; 

Gairín y Sancho, 2002; Escolano, 2007)

Número racional (positivo)



Medida

tomando como unidad de medida el área de esta otra?                                 

                                                                                                            

¿Cuánta área tiene esta tira de papel

Medir una determinada cantidad de magnitud tomando otra como unidad de medida. 



OBJETOS

MAGNITUD

ACCIÓN

TÉCNICA



Medir empleando la 
misma subunidad 

(poniendo una 
subunidad detrás de 

otra)

Tiras de papel o pajitas

LONGITUD

Medir empleando como 
unidad de medida una tira 
de papel dada





TAREA 2

3 PERSONAS A, B, C



TAREA 2 

A A A A A



TAREA 2

A A
A



TAREA 2

A A A



Cociente partitivo o reparto

¿Cómo repartirías 3 pizzas entre 4 amigos para que a todos les toque 
lo mismo? ¿Cuánto se comerá cada uno?

Cantidad que recibe cada persona en un reparto equitativo.

Expresa en forma decimal

Cociente indicado

¿?



TAREA 3

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1/3 15 5 15 0



TAREA 3
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 5 1 3 2

2 1/2 4 1 3 1

3 1/6 3 1 3 0



TAREA 3
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 5 1 3 2

2 1/3 6 2 6 0



TAREA 4



TAREA 4

•



TAREA 5      3 tortillas 5 personas   n=10

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 3 0 0 3

2 1/10 30 6 30 0



TAREA 

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 3 0 0 3

2 1/6 18 3 15 3

3 1/36 18 3 15 3

TAREA 5      3 tortillas 5 personas   n=6



TAREA 6      5 tortillas 3 personas   n=10



TAREA 6      5 tortillas 3 personas   n=6



TAREA 8

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 3

2 1/10 1

3 1/100 2

4 1/1000 5 0



TAREA 8

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3

2 1/10 1

3 1/100 2

4 1/1000 5 0



TAREA 8

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b

2 1/10 1

3 1/100 2

4 1/1000 5 0



TAREA 8

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b a-3b

2 1/10 1

3 1/100 2

4 1/1000 5 0



TAREA 8

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b a-3b

2 1/10 10a-

30b

1 b 10a-31b

3 1/100 2

4 1/1000 5 0



TAREA 8

FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b a-3b

2 1/10 10a-

30b

1 b 10a-31b

3 1/100 100a-

310b

2 2b 100a-

312b

4 1/1000 5 0



TAREA 8
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b a-3b

2 1/10 10a-

30b

1 b 10a-31b

3 1/100 100a-

310b

2 2b 100a-

312b

4 1/1000 1000a-

3120b 

5 5b 1000a-

3125b=0



TAREA 8



TAREA 9
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 3

2 1/10 1

3 1/100 2

4 1/1000 2



TAREA 9
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 3

2 1/10 1

3 1/100 2

4 1/1000 2



TAREA 9
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b a-3b

2 1/10 10a-

30b

1 b 10a-31b

3 1/100 100a-

310b

2 2b 100a-

312b

4 1/1000 2



TAREA 9



TAREA 10
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 3

2 1/6 5

3 1/36 5

4 … …



TAREA 10
FASE TAMAÑ0 Lo que 

tengo

Lo que doy 

a cada

Doy total Sobra

1 1 a 3 3b a-3b

2 1/6 6a-18b 5 5b 6a-23b

3 1/36 5

4 … …



TAREA 10

6𝑎 − 23𝑏 = 𝑎 − 3𝑏

5𝑎 = 20𝑏

𝑎

𝑏
=

20

5











Dos grupos de Telegram …

https://t.me/+cvKQXoyDrfAwZjdk 

De la aritmética al álgebra

Comunidad de docentes interesados en 
el enfoque didáctico de introducción 
escolar del número entero en un 
entorno algebraico (tesis de Eva Cid). 

Números racionales

Comunidad internivelar de docentes 
interesados en una aproximación didáctica 
al número racional desde la resolución de 
problemas y atendiendo a sus diferentes 
significados, privilegiando el trabajo con 
magnitudes y la medida.

https://t.me/+BBaYf0FZZlszYTc8 

https://t.me/+cvKQXoyDrfAwZjdk
https://t.me/+BBaYf0FZZlszYTc8


Y un podcast



REFERENCIAS Y CRÉDITOS



Referencias
▪ Beltrán-Pellicer, P. (2021). Recuerdos del ayer. Edma 0-6: Educación Matemática 

en la Infancia, 10(2), 69-79.

▪ Beltrán-Pellicer, P., Martínez-Juste, S. (2021). Enseñar a través de la resolución de 
problemas. Suma, 98, 11-21.

▪ Chamorro, C. y Belmonte, J. M. (1991). El problema de la medida. Síntesis.

▪ Domenech, A., & Martínez-Juste, S. (2019). Actividades de razonamiento «up and 
down» para trabajar las fracciones en 1. º de ESO. Entorno Abierto, 29, 13-18.

Este taller surge del enfoque de enseñanza y aprendizaje que se viene trabajando desde el 
área de Didáctica de las matemáticas de la Universidad de Zaragoza, fruto de tesis y trabajos 
de investigación de diversos compañeros. 

El formato del taller es fruto de un trabajo con Sergio Martínez-Juste.

https://www.researchgate.net/publication/357278703_Recuerdos_del_ayer
https://www.researchgate.net/publication/358142423_Ensenar_a_traves_de_la_resolucion_de_problemas
https://www.researchgate.net/publication/358142423_Ensenar_a_traves_de_la_resolucion_de_problemas
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